مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


حل معادلتین من الدرجۃ الاولی 


© د | فی‌متغیرین جبریا وبیانیا 
تمهید : تعلم,ان : 
(م) المعادلة: هی جملة رياضية تتضمن علاقة تساوی بين عبارتین ریاضیتین 
(ب) المعادلة : ۳ س ٠١ = ١+‏ من الدرجة الأولی فی متغیر واحد 
(ح) حل المعادلة :هو التوصل إلى قيمة المجهول ( الرمز ) الموجود بالمعادلة 
(۶) خواص علاقة التساوى : 
إذا کان م ء ب ‏ حم ثلاثة آعداد فى " ط ع صم " فان : 
(۱) الإضافة : اذا کان: ٠‏ فان : ۲ + جاح ب+حہ 
فمثلا : إذا كان : فان : = ؛ (باضافة ۱ للطرفین ) 
(۲) الحذف : اذا کان : فان : ۲ اجاح باح 
فمثلا : إذا كان : فان : 4-۲ (بطرح ۳ من الطرفین ) 
(۳) الضرب : إذا کان : ۱ فان :۲ »اح - ب × ح 
فمثلا : إذا كان : .فان : ۲= ۱۲ (بضرب الطرفين × ۲ ) 
)٤(‏ القسمة : إذا کان م دب فان : ( + اح حب +ح . حیث : ح ال صفر 
فمثلا : إذا كان ٥‏ م - ۱۵ فان : (۳-٦‏ بقسمة الطرفين على ٥‏ ) 
- () المعادلة : | بس + ب ص + ح - ٠‏ چیث :.( › ب › ح ثوابت 
تسمی معادلة من الدرجة الأولى فى متغیرین هما س » ص 
(ب) حل هذه المعادلة يعنى إيجاد مجموعة الأزواج المرتبة ( س ؛ ص ) التى تحقق 
المعادلة بحيث تكون مجموعة التعويض هی : ۶ 63 مالم یذکر خلاف ذلك 
فمثلاً : لحل المعادلة س + ص = ٦‏ 
باستخدام خواص التساوى يمكن وضع المعادلة على الضورة : 
س = ٦‏ _ ص أو الصورة : ص د "بسن 
و باعطاء قيم للمتغیر بالطرف الأيسر يمكن حساب قيمة المتغیر بالطرف الأيمن 
کما یلی : فی الصورة : س = ٦‏ - ص 
عند ص = ۱ ". سس = ١‏ ١ص٥‏ (۱۰5) يكون حلاً للمعادلة 


عند ص = ۲ َة بن = ٦‏ < ؟ قي ( ٤‏ ۰ ؟ ) یکون أ للمعادلة 
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عند ص - ۳ من ٦=‏ ۳:۲۲ ۰ (۰۳ ۲) يكون حلا للمعادلة 
عند ص = ,ما و ای بن = ٦‏ ياه 
-١( ۰ »‏ ۷ ۵ ع م٠‏ ) یکون حلا للمعادلة 
® 
عند ص = 4 س = ٦‏ - 3 = له 
٠١ + (‏ ) يكون حلا للمعادلة oo‏ و هکذا 
(ح) مثل هذه المعادلة يكون لها عدد لا نهائى " غير منته " من الحلول 
و يمكن أن تكتب مجموعة حل المعادلة على الصورة : 
مجموعة الحل = ( سن . ص ) : س = ٦‏ - ص ) 
( ء) كل الأزواج المرتبّة التق تكون حلا للمعادلة يمكن تمثبلها بنقط على المستوى 
الاحدانی و بتوصيل هذه النقط نحصل على الخط المستقیم الذى يمثل المعادلة بيانياً 


5 < aN 
٥ - نکتب المعادلة على الصورة : ص = ۲ س‎ 
٣> بوضع س =۱ .. ص‎ 
یکون حلاً للمعادلة‎ )۲۰۱( ۳ 


۱۱ ]11 
۱ :۱۱/۱ 1 
لاب ۱۱ ۱۰ ۰۳۱ ۳۰۱۰ 

۱ 
8 0 9 ا ا اھت 
عام ای اما لا اب اع لجا 

لد 

| 1 سل سر 
ہس | ||| || امكح | ۱ 1 
ال یلد ال للا 

2 ا 

و 


بوضع بن = ۳ .ص = ۱ 

 )۱۰۳۲( ۰‏ يكون حلا للمعادلة 
برسم المستقيم ل المار بالنقطتين الممثلتین للزوجین المرتبين 
١١ ”( ۰/0/۳۰۱۱‏ ) نجد أن كل نقطة د ل تمثل حلاً للمعادلة 


أى أن : المعادلة : ۲ س - ص = ٠‏ لها عدد لا نهائى من الحلول 
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ين +ب ص بجر = ۰ . لس + بم ص + ه , - ١‏ 

فان حل هأتین المَعادلتین معاً یقصد به ایجاد الأزواج المرتبة التی تحقق كلا منهما فى 

آن واحد لذا بسمی حل معادلتین آنیتین من الدرجة الأولی فى متغیرین 

و نحصل علیها من تقاطع المستقیمین الممثلین لکل منهما حیث تکون نقطة التقاطع 

هی الحل المشترك للمعادلتین 
مث" ال : آوجد مجموعه حل المعادلة : ضفن ها ہین ے ۳ فک سید 

© الت 
لتمثيل المعادلة الأولى بيانياً بالا ®0 TTT ١‏ 
۳ تد, : ص - 2۵٩۲‏ م 555 51555 هه 
نکون الجدول التالى : ص = ۲ س 2 ت کا نا نکا تا کا کا کا کا 
EE ۱‏ ۲( 0/6 ۰۰۰۰۰۰ 

س ۵ Ana‏ ا تا 5 تنا 5 51 کا کا 


ص ك7 ٢‏ 0/0 کا ا 8 ۱5 لگا گا 
ETE VT‏ 


لتمثيل المعادلة الثانية بيانياً بالخط المستقیم 0 
نكون الجدول التالی : ص = س - ۱ 


۱ ۱ ۲ 
ص = ۰ ۱ 


1 كا للا 
1١| |‏ هدك ]| 11 1 


و نرسم كلآ من المستقيمين على نفس المستوى الإحداثى نوجد نقطة تقاطعهما فتكون هی 
مجموعة الحل .. مجموعة الحل = ۰۲(۱ ۱)) 


مث" ال : آوجد مجموعة حل المعادلة : س + ص = ۵( * سرع ص = ۱ 
الد .ےیل 

لتمثیل المعادلة الأولی بيانياً بالخط المستقيم ل, 

نکون الجدول التالی : ص = ٩‏ - س 


٥ ۱ ۰ سن‎ 
٠ 4 ٥ نص‎ 


لتمثيل المعادلة الثانية بيانياً بالخط المستقیم ل 


منٹرک وجه الرياضيات )۳( 
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نکون الجدول التالی : ص = س - ۱ 
ص ۱ ۲ 
بص 1 ۰ ١‏ 
و نرسم کلا من المستقیمین على نفس المستوى الإحداثى نوجد نقطة تقاطعهما فتكون هى 

مجموعة الک ۰ مجموعه الحل - ( ( ۲۰۳) ۲ 


مث ؛ ال : آوجد مجمو عه حل المعادلة : س + ص = ۱۰ ۰ س + ص = ۷ 
® 
١‏ ۱ ك 

۲ ہے ® 

لتمثيل المعادلة الأولى بيانياً بالخط المستقیم ل, 

نکون الجدول التالی : ص = ۱۰ ۲۰ س 

سس ؛ ۰ 

٤ ۲ ۰ ص‎ 

لتمثيل المعادلة الثانية بيانياً بالخط الد © 


نكون الجدول التالى : ص = ۷ - س ۸۰ 
ھ4 


1 3 ٥ بن‎ 
٥ ۳ ۲ ص‎ 


و نرسم كلآ من المستقيمين على نفس المستوى الاحذاثی نوجد نقطة تقاطعهما فتكون هی 
مجموعة الحل ٠‏ مجموعة الحل = ١‏ (۰۳ ۲۶ 


حالات خاصة ٠‏ 
۱- المستقيمان متوازيان : 
مجموعة الحل = © 
تساوى أو تناسب معاملى المتغيرين فى المعادلتين 
ميلا المستقيمان متساويان 


٢٢۶۸۹۲١٢ 
55515 ڈور‎ 


مثال لذلك: ص = ۲ بس ۳ . ۲ ص = 4 بن + ۲ 
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۲- المستقیمان منطبقان : 3 
مجموعة الحل = عدد غير منته من الحلول 

تساوی آو تناسب معاملی المتغیرین فی المعادلتین 

و کذا تسائ الحد المطلق فى كلا المعادلتین 


انیا :حل متشاد لات الدرجن الأولی فی متغيرين 


مشال :س + ۲ص = ۲۳ ,(۲ س + 4 س ے٦‏ 
توجد طریقتان هما : 

۱- طريقة التعویض : و فیها نستخدم دی المعادلتین لایجاد أحد المتفیرین بدلالة الآخر 
ثم نعوض عنه فى المعادلة الثانية فتحصل على معادلة فی متغیر واحد و بحلها 
نحصل على قيمة هذا المتغيز ثم پالتعویض فى إحدى المعادلتین نحصل على 
قيمة المتفیر الآخر 

۲- طريقة الحذف : و فیها نجعل معاملی أحد المتغیرین"فی المعادلتین کل منهما 
معكوساً جمعياً للآخر و باجراء عملية جمع المعادلتین نحذف هذا المتغیر ثم 
بالتعویض فى إحدى المعادلتین نحصل علی قيمة, المتفیر الآخر 


مثاال : أوجد مجموعة الحل للمعادلتين : e‏ 
۲ س دص = ۵ (١)‏ 3 بن اص ك (٢) ١‏ 
اف نت 
أولاً : ( طريقة التعویض ) 
من المعادلة (۱) ص = ۰ - ۲ س بالتعویض .فی المعادلة (۲) 
٠‏ سس -(9- ۲ س )- ۱ یس _- ۵+ اس < ۱ 
,۲۵ س - ه = ,۰ ۳ س ٦=‏ ٍى بن - ۲ 
بالتعویض فى المعادلة (۱) ۲۰۰ × ۲ + ص - ١‏ ..مجموعة الحل = ۱( ۰۲ ۲)۱ 


۳9 ۱ 9 ۱ 
منک توجبه الرباضبات (ء( أعداد /عادل 1 
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ثانياً : ( طريقة الحذف ) 
" واضح أن معاملی ص فی المعادلتین کل منهما معكوساً جمعياً للآخر " 
كمع المعادلتین (۱) ۰ )٢(‏ 
ينتج :يس + ص = ه 
ای کھ چي ١=‏ 
بر = بث مس - ۲ 
بالتعویض فی المعادلة (۱) .۰ ۲ × ۲+ ص - ۱ 
٠‏ مجموعة الكل - ۱( ۰۲ ۲0۱ 


مث٢سال:‏ آوجد مجموعة لیل المعادلتین جبریاٴ س + ٢‏ > ۷ , س + ص = ۸ 
الحصل 
المعادلة الأولى س + ۲ = ۰۷ ته س = ۷- ۲ = ه بالتویض فی م, عن قيمة س 
س + ص = ۸ ے ص = € مد م ۰ .6 < (۰۹ ۳) 
e‏ 
مث” ال : أوجد جبريا مجموعه الحل للمعادلتین ٢١س‏ + ص = ۱۱ ء س -ص -ح ١‏ 


® 
اليل 
نقوم بحل المعادلتين معاً عن طريق الحذف أو التعويض 
س - ص = ۱ بالجمع 
۴س :۱۳ 
بالتعويض فى المعادلة الاولی ۶(۲) + ص = 
ص - ۸-۱۱ - ۳ 7 ۷( ۳۰۶) ) 


مث ؛ ال : آوجد جبریا مجموعة الحل للمعادلتین ۲س + ص-<۷ .سل +۲ ص = ٩‏ 
ات 
نقوم بحل المعادلتين معاً عن طريق الحذف أو التعويض بضرب المعادلة الاولی فى ۳ 
٥‏ س = 6 ۱ ٤ے‏ س = ۳ 


بالتعویض فى المعادلة الاولی ۳(۲) + ص - ۷ 
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ص = ۷۔٦‏ = ۱ سے 6۰ < ۲( ۲۱۰۳ 


مش٥‏ ال آوجد جبریا مجموعة الحل للمعادلتین س + ص = ٠١‏ ۰ س + ص - ۷ 
٦‏ الل 
نقوم بحل المعادلتین معاً عن طريق الحذف أو التعویض 
١س‏ + ص = ۱۰ 
س + ص = ۱ بالطرح 
ہس 5 
بالتعويض فی المعادلة الثانية ۳ + ص = ۷ 
ص = ۷۔ ٣‏ س ہے عع- و۰۳۲ ) 


مث" ال : آوجد جبريا مجموعة الحلاللمعادلتين س + ص = ٥‏ .٠س‏ ص - ١‏ 
و الد ےل 
نقوم بحل المعادلتين معأ عن طريق الحذف أو التعويض 


بالجمع 
7 ہے سس - ۲ 
© © س = 


ص ع هي ۳ دك ۲ مج حم مخع ۲( ۰۳ ۲ )۲ 


مث“ ال : آوجد جبریا مجموعة الحل للمعادلتین ۲٠ش‏ لاض -يه ۰ ٤س‏ - ١ص‏ - ۱ 
ال © 
بضرب المعادلة الأولی × ۲ 
۶4 س + ۲ ص = ۱۰ 
٤5س‏ ۲ص = ۱ 
بالجمع  ١١ ٠‏ 


المستقيمان متوازيان اليك 2 ۰ < 6 عدد الحلول - صفر 


مثا ال : أوجد جبريا مجموعة الحل للمعادلتین ۲ س + ص = ه ¢ ٤س‏ + ۲ص = ١‏ 


007 ۱ 5 ۱ £ 
منثرى توجيه الرياضيات أعراد (إعاد زد 219 LL‏ 
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بضرب المعادلة الأولی × -۲ 
٤-‏ س - ۲ ص = _- ١١‏ 
كش - ۲ص = ٠١‏ 
| ہیں ۱55۲۲۲ 
بالجمع ه١٠‏ << ۰ 
لمشتقيمان!منطبقان E.‏ ح ولام عدد الحلول = لانهانی 


مثاخ_ ال : اواج مجمؤعة الحل للمعادلتين : 
4 س لد = ٠ (١) ٦‏ بن #7 ص - ۷ 6 
ال ل 
بضرب طرفی المعادلة (۲) × ٤٤‏ فتکون على الصورة : 
۳ 4ش + ۸ ص - ۲۸ 
, المعادلة (۱) هی : 4 ص + ۲ ص -ح٦‏ بالجمع 
© ہہ سس - ۲۲ .. ص < ٢۲‏ 
بالتعویض فی المعادلة (۱) .7 من + ۳ ۲-۷ ٦=‏ 
۶ بس = ۱۲ ہہ س = ۳ 
.. مجموعة هل = (( ۲-۰۳ )) 
حل آخسر 
بضرب طرفی المعادلة )١(‏ ۲۰ فنکون على الصورة ٠:‏ ۸ من ٦+‏ ص - ۱۲ 
> بضرب طرفی المعادلة (۲) × ۳ فنکون.غعلی الصورة : ۳ س ٦-‏ ص - ۱ 
بالجمع ۱۱ س - ۳۳ 0 من = ۳ 
بالتعویض فی المعادلة (۱) .۰ ۱۲ + ۳ ص ٦-‏ 
فق ٣ک ٦<‏ © و« ص - _ ۲ 
.. مجموعة الحل = ۱( ٣ء‏ ۲۶ )۲ 
ملاحظة : یمکن التحقق من الحل و ذلك بالتعويض عن قيمة کل المتغیرین فى المعادلتین 
کالتالی : نضع سے٣‏ ۰ ص ۲ 
فى المعادلة (۱) : 
الطرف الأيمن = ٤‏ × ۳+ ۳ × ۲ = ۱-۱۲ = 5 - الطرف الایسر 
فى المعادلة (۲) : الطرف الأیمن = ۲-۳ ا ۲ = ۷ = الطرف الأیسر 


۲۰۳۰۰ ) يحقق كلا المعادلتین 
رن ۱ 5 ۱ £ 


مذكرة الحم الوحدة الأولى (المعادلات ) الصف القالت الأعدادک الفصل البراسی التانی ۲۰۲۰ ۳ 


مسائل لفظية تؤول إلى معادلتين من الدرجة الأولى فى متغيرين : 
فى هذه المسائل يجب قراءة المسألة جيداً و تحديد المتغيرين ( المجهولين ) 
رو فرضھما " س . ص مثلاً " و إستخدام معطيات المسألة لتكوين المعادلتين 
یلا معأ كما سبق 


مث١ ١‏ ال : مستطیل طوله يزيد عن ضعف عرضه بمقدار ٥‏ سم ۰ و محيطه ؛ ۳ سم 
اوجد مساخته 
۳ ال 
نفرض أن الطول < س سم . العرض دص سم 
.'. من ٢ص‏ - (۱)... (س +ص ٢٢×)‏ < ۳ 
آی أن : ۲س + ۲ ص < (٢) ۳٣‏ 
بجمع (۲(۰)۱) ينتج :8 "سن = ۲۹ 
بالتعویض فى (۱) ينتج :. ۵ ۳ ١٢ص‏ - ده 
,۰ الطول = ۱۳ سم : العرض = ٤‏ سم 
.. مساحة المستطیل = ۱۳ × ۶ </۵۲ سد" 


مذ۱۱ال: زاویتان حادنان فى مثلث قانم الژاوية الفرق بين قیاسیهما ۰۰" 
آوجد قياس کل منهما 

الحدعشيل 
نفرض قياس الزاويتين س , ص 
س + ص = 25٠.‏ 
س - ص = +٥۰‏ 
بجمع المعادلتين ۲ س = EEE‏ سے س = ۰ 
بالتعويض فى م, عن قيمة س .. ۷۰ + ص = ٠۹۰‏ 
ص = ۷۰-۹۰ = ۲۰ .. قياس الزاویتین هما 


® 


م۲ ١‏ ال: زاويتان متكاملتان ضعف قياس الکبری بساوی سبعة أمثالا قياش الصغری 
أوجد قياس كل منهما 
الح 
نفرض قياس الزاویتین س , ص 


منئرک توجبه الرباضبات رح( أعداد ہت ا 
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المعادلتین س + ص = ۱۸۰ ,س ح لاص ۲۰ س - لاص = ۰ 
۷س + ۷ص = ۱۲۰۰" بضرب المعادلة الأولی × ۷ 
س ۷ ص = ۰ 
بالجمع فلس '٢۱٢٦١-<‏ (+۹) + س -.۵ ۱" 
بلتعویش فرام عن قيمة س +۱۲١‏ ص = ۱۸۰" 
ص = ۱۸۰ ۱۰ےے 


م۱۳ ال: مستطیل طواله يزيد عن عرضه بمقدار ٤‏ سم 
فإذا كان محيط(المستطيل ۲۸ سم أوجد مساحة المستطیل 
2 الل 
نفرض الطول = س ر العرض = ص 
س ص = 4 (۱) ۰ محیط المستطیل = (س + ص ) × ۲ < ۲۸ (-+ ۲) 
س + ص = ۱۶ (۲) ۲ 
بالجمع ۲ س - ۱۸ ۰ )٢+(‏ .. س = ٩‏ 
بالتعویض فی (۱) عن قيمة س , سے ٩‏ -ص = 4 
ددص = )٤۔۹‏ = 8 عم جه 


مساحة المستطیل = الطول × العرض- ۹× ۵ = ۵ 4 سم" 


: أكمل ما یلی‎ )١( 


[] المستقیمان ص - ۰۲ بس 
۳1( 
[*] 
41( 


[*] 
٦]‏ عدد حلول المعادلتين س + ۲ ص = ۲ > س +۲ ص = ۲ هو 
[۷] إذا كان المستقيمان الممثلان للمعادلتين س + ٤‏ ص =" ,2 


س + زم ص = ٩‏ متوازیان فان :لم = 1 
0)9 ۱ 5 ۱ 
منک توجبه الرباضبات ری أعداد ۱/عاول 1 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


[۸] إذا كان للمعادلتین س + 4 ص = ۰.۳ ٣س‏ + لو ص = ٩‏ 
عدد غير منته من الحلول فان : له = 
[۹] اذا کان للمعادلتین س + ۲ ص = ۲۰۱ س + ل ص = ۲ حل وحید 
"فان : 
)٢(‏ اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
[1] مجموعة حل المعادلتین : س ۳ ۰ ص = ٥‏ هی 
رق ((6۶۳) و  )۳۰۶([‏ 6۵ ع 
۳1 نقط تقاطع للمداكفين ص = ٩‏ ء س + ص ٦<‏ هی 
رق (۲ ۰ (‘DOF‏ 9 °“( © (۲۰۱) 
[۳] إذا کان مجموع عمری آب‌وآبنه الآن ٥٤‏ سنه فان مجموع عمریهما بعد سنوات 
© ٩۲سنة‏ 0 ۶۰ سنة © 0ه سنة © ٠٥‏ سنة 
3 مجموعة حل المعادلتی نش و -۱ > س + ص = ۱۰ هی 
رق ((۲۶)) O‏ یی 1219 {ODIO‏ 
]٥[‏ عدد حلول المعادلتین س + ص = :َء ص + س = 
© صفر © ١‏ 2 
]٦[‏ إذا كانت : س عدذا سالبًا فان أكبر الأعداد التالية هو 
© » س © ۰ + س @ ٩‏ -س 
۷ إذا کان للمعالتین س + ٤ص‏ = ۰۷ ٣س‏ + ك يماد لاتھائی من الحلول 
١ @ ۷ "0 ٤ 0‏ 0 ۳۱ 
[۸] عدد حلول المعادلتین س + ص =۷ ء س - ص =۷ .معا .هو 
© صفر © واحد © أثنين 09" عدد لانهانی 
[۹] إذا كان المستقيمان س + ۳ص = ؛ ۰ س + ك ص =۷ متوازيان فان ك = 


۵ ۲ © ۲ 292 و ۲ 


منثرى توجبه الرباضبات )١١(‏ أعداد 9 ک ا 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


( ۳ ) آوجد مجموعة الحل لکل زوج من المعادلات التالية جبرياً و بيانياً : 
[۱] س - ص = ۳ . سس + ص = ۷ 
۲ یس + ص = ه . ۲ س + ص = ۸ 
[۰۲۳ س + ص = ٦‏ ۰ ص = ۲-۷ س 
]٤[‏ س ٩+‏ ص = ۲ > ۲ س يا ص + ۸ = ۰ 
[°] ۳ بن + :ا ص = ۰۷ ۲ س + ص = ۳ 
[1] سوک ء س + ۲ ص -1 


(٤)إذا‏ كان المستقیمان : إس + ب ص =۳ ۰ ۱۲ س “اب ص = ١١‏ 
یتقاطعان فی النقطه ۲ ۰ ۲ ) _آوجد قيمة کل من ١‏ ب 

)٥(‏ مثل بيانياً كل من المستقیمین الممتلین للمعادلتین: 
بن ص + ۲ = ۰ ۰ س + ٣‏ ص = ۱ 
ثم أوجد مساحة المنطقا(لمحضوة يبن هذين المستقیمین و محور السینات 


( ۰ ) إذا کان عدد البنات فی احدی المدارس يزيد'عن عدد البنین بمقدار ٠٥‏ ء و كان 
ثلاثه أمثال عدد البنات يقل عن ضعفك غدد البنین بمقدار ٠٥‏ آوجد عدد كل من 
البنین و البنات 


( ۷) عدد مکون من رقمین مجموعهما ٩‏ ء و إذا تغیر وضعا الرقمین کان العدد الناتج 
يزيد عن العدد الأصلى بمقدار فما ۲۷ العدد الأضلى 


ی 7 © 
(۸) مجموع عمری رجل و آبنه الان ٠٥‏ سنه و بعد ٥‏ سنوات‌یکون عمر الرجل مساویا 
ثلاثة آمتال عمر آبنه آوجد عملا كل منهما الآن 


٩ (‏ ) مستطیل طوله أربعة آمثال عرضه و محیطه ۳۰ سم آوجد بعداه 


( ۱۰) فی الحفلة السنوية لمدرسة تم بیع ۲۹۲ تذكرة و كان ثمن بيع التذكرة للطالب 
جنیها واحداً وللمرافق ۳ جنیهات فاذا كانت التذاکر المباعة ٦۷٤‏ تذكرة 
آوجد عدد التذاکر المبيعة من کل نوع 


منثرى توجبه الرباضبات (؟١١)‏ أعداد 9 8 17 LL‏ 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


حل معاد لن من الدرجن الثانیۃ فى 
مجهول واحد بیانیا و جبریا 


: سبق أن هثلنا الدالة التربيعية‎ ]١[ 
تالا لین ہی ہو بح وب دد زی‎ 
اھ :اس وس یکت‎ ٠ = ) المعادلة:المناظرة لها هی : د ( س‎ 1 
سبق حل هذه المعادلة بالتحلیل‎ ]٣[ 
٤ + آوجد مجا قحل المعادلة : س" - ۵ بن‎ : لاس١شم‎ 
آتل‎ « 
: بتحليل الطرف الأيمن للمعادلة ينتج‎ 
. = سد ام‎ ) ٤ - س‎ ( 
۱-۹5 ) “.ا بن‎ 
.۱ ۰ 4 ( = هب مجموعة الحل‎ ۱ 
آولا : الحل البیانی : ا‎ 
: لحل المعادلة : ( بسن" + ب بس + ح/= ۰ بيانياً نتبع التالی‎ 
نرسم منحنی الدالة د حيث‎ )۱( 
۰ +£ د(س) اس" +ب س +حاا باب جج‎ 
(؟) نعین مجموعه الاحدائیات السينية لنقط تقاطع منحنی الدالة مع محور‎ 
السینات فتکون هی مجموعه الحل‎ 


ملاحظات ٠‏ 
تحتوی مجموعة الحل علی : 


(۱) عنصرین إذا كان المنحنی بقطع محور السینات فی نقطتین 
یوجد حلان للمعادلة فى ح مجموعه الحل = (ل۳۰ ,۰:0۱ 


منثرى توجيه الرباضبات (؟١)‏ أعداد ہت 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


(۲) عنصر واحد إذا کان المنحنی یقطع محور السینات فی 
نقطة واحدة 
مجموعة الجل= إل ) يوجد حل وحيد للمعادلة فی ) 


® 
> 


(۳) لا توجد عناصر ذا كان المنحنی لا يقطع محور السينات 
فى أى نقطة 
لا يوجد حل للمعادلة نو 5 مجموعة الحل = 0 


مث” ال : إرسم منحنی الدالة دإ( س ) = س' + ۲ س ۳ على الفترة 
[ - ۲۰ ] و من الرسم:آوجد«جذری المعادلة ہیس ا e‏ جج 
E‏ ان 
نعين بعض الأزواج المرتبة التی تنتمن لبیان الدالة د و التى ينتمى مسقطها الأول 
س إلى [ - ؛ ۰ ۲ ] كما سبق کالتالی 
در(ہ؛)۔(ہ؛)'+۲ءدی ۔۔ہ ا اا 
۱ | ۱ 
د(۴٣)-(ٰ٥)‏ +۲ ×( ۲)-۳< ۰ 
دو ۲)- ۲۰ ۳-2۲-۲۰۰۲ 
د3 )=9 ۱ +۲( )4۳ TEI‏ 
١‏ 1/۱۵ لا | | ا 
د(۰(<)۰) +"5_«ا(ر١٠)-”‏ < ھا | YIN‏ 3 | | | ا 
| | | اا" | | | | ا 


د(۲)۱(<۶)۱ ۲ ۱(۷)- ۰-۳ ۵ 5 | تا کا کا 
۱ | ۱ ها اد | | 
د(۲) <( ۲ ) + (×٢‏ ۲) "اده 


نکون الجدول التالی ثم نعين النقاط التی تمثل الأزواج المرتبة فی المستوی الدیکارتی : 


۲ NETE 55 


ص ڪل ( س ( ٥ ۶ ۳ ۰ ٥‏ 
ا ۱ 5 ۱ 7 
مننری توجبه الرباضبات أعراد (إعاد 192 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


نمثل هذه الأزواج المرتبة بنقط على المستوی الاحداثی و نصل بینها بخط منحنی 
فیکون التمثیل البیانی للدالة من الرسم نجد أن منحنی الدالة یقطع محور السینات فی 
این ۳ ۰) ۰ ۰۱ ۰) 


يسم لعددان - ۲ ١‏ جذری المعادلة من" + ۲ س ۳۰ جد 
و تكو جود تخل للمعادلة مسن" دنا هی ( " ۲۱۰ 


م۳ ال : عين جذراق المعادلة س" - ؛ = ٠‏ بيانيا 


نكون الجدول التالی ثم نعين النقاط التى تمثل الاأژواج..المرتبة فى المستوى الديكارتى : 


بن _۳ _ ۲ ۱ ۰ ۱ ۲ ۳ 


ص دد (س) ) | ه ٠.‏ | م | 4 | ۳ ام ه 
نمثل هذه الأزواج المرتبة بنقط على المستوى الإحداثى و نصل بينها بخط منحنی 
فيكون التمثيل البيانى للدالة من الرسم نجد أن منحنى الدالة یقطع محور السينات فى 
النقطتين (- ۲ ۰۰۲(۰)۰۰) 
يسمى العددان - ۲ ۰ ۲ جذرى المعادلة سأ 4 = ٠‏ 


و تکون مجموعة الحل للمعادلة س" + ۲ بن ۳ ٠=‏ هی ۰۲-1 ۲۲ 


منثدى توجيه الرياضيات (؟١)‏ أعداد سک ا 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مث ال : آوجد بیانیا مجموعة الحل للمعادلة س' ‏ ٥س‏ + > 
بر 


النقطة 


6۰۰ 
)3 ۲( 
م 
كم 
رک 0 
6 


جم 


مشه‌ال : أوجد بيانيا مجموعة الحل للمعادلة س ‏ س۲+ ۲ - .۰ 


۳ 


لاحظ أن مجموعة حل المعادلة هی نقط تقاطع المنحنی مع محور السینات 
و إذا لم یقطع المنحنی محور السینات یکون ے م.م = 7 


منثدى توجبه الرياضيات ری أعداد سک 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف التالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مش٦ال:‏ مثل بيانياً كلا من الدوال الاتية ومن الرسم استنتج إحداثى رأس المنحنی و 
معادلة محور التماثل و القيمة العظمی أو الصغری للدالة و مجموعة حل المعادلة 
(د(س)- صفر حیث د(س) = (س- )۲‏ حیث س 5 [ -۱ ,0 ] 

۹ 

النقطة 


)٩ ۰۱-۰ 
)4۰۰( 
)۱ ۰۱ ۱( 
(۹ 
)۱.۰ 59 


( ۰5۶ ) 
ںی 


٦ 
f حم چ۔ هل طط‎ © 


ا 


معادلة محور التمائل س = ۲ . القيمنة الصضغری عند ص = ےہ یہ 


مذ۷ ال : د(س) = ۶- س" حیث س و [ ر ۳] 


معادلة محور التمائل س = ۰ ء القيمة العظمی عند ص = ۰۶4 =e‏ ۲ , -۲ 


منثرى توجبه الرپاضبات (۱۷) أعداد 9 8 كت 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


ثانیا : الحل الجبری باستخدام القانون العام 
٠‏ مستعیناً بفكرة اکمال المربع 


ج4 
تمهید مجمقغهة حل المعادلة u‏ 4 9ھ 
ج الضل 


۲ 
٠‏ سس + ؛ بن ۲ ۱2 
باضافھ ٤‏ للطرفین " مربع نصف معامل س " 


۲ 
۰ سن + :جحت - ۱ 
۲ 
ہ٠‏ سس + ٤‏ سس + ؛ = ٤ + ١‏ 


.< زس + ۲( ۷۷۵ 
.0 بن + ۲ = آو بن + ۲ < - ۳۷۲ 
. بن = ۲+" آو سن < - ۳۱۸۰۲ 
> 
القانون_: مجموعة حل المعادلة | سى ب س + ح = .مستعیناً بفكرة إكمال المربع 
ئ 


7 ۱ ج7 
- . يي © بضرب الطرفین فی ٤‏ 
٠‏ يإكمال المریع " باضافة ب للطرفین 


. اس + ب بن اه 
4 اس + 4 ب بن ٤+‏ م ح 
4 ( اس + 4 مب بن + ب" ب' ۳ اد 


۲ م بس +ب = 1 ماب - ۶ج 
۲ سس اب ۲ اب 2 کو سے 
سس = - ب ابا ٤‏ لح 


۲ 


يمكن حل معادلة الدرجة الثانية ويس" + ب بن + اح = 
۰ء ب دح دی 3 ( 7 باستخدام القانون العام : 


نگ 


منثرى توجبہ الرباضبات 


م معامل سس" . ب معامل سس . د الحد المطلق 
۱ 
سے 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف اللالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مثاال : آوجد مجموعة حل المعادلة باستخدام القانون العام 
س" سے ۲ س ۲4 اعتبر ,۳۱ - ۷,۱ 

ال ا 
یجبٌ ترتیب حدود المعادلة على الصورة العامة ین -۲ سو ےت ۰ 
مع الب ۲-2 , ج 2 - 


١ 
۱۲۷ +۲ _ ٢؟۔×۱×؛ ما‎ ٢٣ _ د بعاب -؛ مہ‎ 


ہس پچ ۲ ۲ 5 ۲ ۱ ۲ 
© 
٠‏ بسن = ۱ +۳۱۷ ۓ 1۷ 2 بن = ۱۷۰۱ ۳ = - ۰,۷ 
® 

] مجموعه الحل = ۲,۷۱ 6 وه‎ ٠ 

مثا ال: آوجد فی مج مجمواعةاحجل المعادلة : ٥‏ بن" + ۲ بن ٤ے ٠‏ 
قرباً الناتج لرقمين عشریین 

مقرب تج لرقمینٍ عشریین 

e .ژ‎ 


۸۷ +۲ ._ {Xox ٤+ ٣٢ _ 
١٠ ox TT 


٥ ۲ 


مش ال: أوجد فى ب مجموعة حل المعادلة : س' - ۲ س - `N‏ 
مقرباً الجواب لرقم عشرى واحد 
اا 
0 اين 5 : ے م حت ۱ 


1 ۱7 
داب جلاب 4 مه _ ٢٢‏ +)ا؛ _ ۱۱4 ۸+۲ 
۱ ۸ ۱ ۳ مر 


۳9 ۱ 5 ۱ 
منئرک توجبه الرباضبات (۱۹) أعداد ۱/عاول 1 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


: ۲ + ۸۲ ۸۲-۲ 
سن 6 a‏ ھت = ۲,۶۱۲ ج اا 


۰ مجموعه الحل = ( ۳۹ 6ت وه ۲ 


مث 4 ال: جد مجالوعة حل المعادلة باستخدام القانون العام س" ٤-‏ س + ۲ < ۰ 
الل 
۱ نے کل ٤-‏ ج = ۲ 


2 ۰ 2 


ز.۔. _ اباب یہ > _ ۲۳۱3-4۶ 
۰ یس ملس وا 


رھ 
۰ ® 
,۰ بن = ۲ +۷ ۲ < ۲ ۳۰۶۱ 3 س = !۲ ۲= ۷ 


° مجموعة الحل = ۱ و ۲)٦‏ 


® 7 
مثتهال: اوجد فى ج مجموع حل الإ#دلة : ں۲ ٤ں‏ بت ۲ ۰.2 


مقرباً الجواب لرقمين عشریین, 
۳( 
بن ٤‏ بن ۲ تت ۰ 
ہم ۱۶۱ ۰ بع ۶ .»>= 


ساپ دراب 6 <P‏ _ همه _ رم 
0٩ -‏ 2 ۶۷ 


۱ E ٤ 
® 


0 ين = ۲ +۷ ۱ = 4.٤44٤‏ بسن = ۲ ع 4444 
. مجموعة الحل = ٤,٤٥‏ .ع ۲۰,49 


مش" ال: أوجد فى 2 مجموعة حل المعادلة : 006 ۲۳ س ا٤‏ یه 
مقربا الجواب لرقمين عشريين 


6 سس ۲ بن ٤‏ 
رد .ی ۱ 5 ۱ £ 
منترى توجبه الرباضبات أعراد (إعاد زد 219 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف اللالت الا عرادک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 
2 م < ۱ ٠‏ ب ۲ u»‏ کح = ٤‏ 


اا ل ا دراب وله ماه _ دون 
٠ھ‏ ۱ ۱ 
ھ4 
> 
و من ۱2+ او ۳,۳۰0 > سس = ۵۷۱ = ۱۱۲۳۲۰ 
.٠.‏ مجموعه الحل ےس[ ۳,۲۳ ۰ ۲۱,۲۳ 


مث/الال: أوجد ن ع شاا ۷ین - اس ا سے ۷ 
مقرباً الجوابغ لررقم عشرى واحد 


۲ ¥ 
اب لت رات د٤د‏ 


_ ۱۱6 ۲۵۸+ ۵ 


۳ 9 ۳ 


¢ س = 


ای مجموعة الحل = ( ۱,۸ «— ۲و۰ ۲ 


مثا ال : آوجد مجموعة الحل للمعادلة س' = ۲.س +,۳) 
مقرباً الجواب لرقم عشری واحد 
الل 
س" = ۲ س ٦+‏ ليها اس دع ۰ 
١‏ ب = م۲ ۱-2 


ب" - مج 2 (-۲ )7 - ۲۱-۷۱۷ 2 :+۲ ے۲۸ 


® 


م < ۱ »> پ ٤=‏ اح = 


- ب دراب 4 مه _ xXx!‏ | ۲۸۲ 


۲ ۳ ۲ 3 
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۱,۱۵۷ < ۷۷۲۰۱ = بن = ۱+ ۷ح ۳۰۷ ¢ س‎ ٠. 


.“. مجموعة الحل = [ ۳,۰ ١,١»‏ ؟ 


مناه ال" [وجد مجموعة الحل للمعادلة : (س- ۲)۲ < + 
شقربا,الجااب لرقم عشرى واحد 
الل 
س" - 4 س + 2,6 ٦‏ ے اس" ٤س‏ 2۲۰ ۰ 


ث. م2 اام پ5٤‏ .>= 


® 
۳۲ سے 
- بے ا 9ات ري < + - ۲-۱۷۶ +۲۶۷ 
_ "0:۳7:۰۰ ۲ 


۲ ۲ ۲ ۱ 
® 
> سس = ٦۸ +٢۲‏ = پا اس 2 ا ٤٢٤٤‏ 


۰,98۰ ٤,٤١ = مجموعة الحل‎ ٦ 
© لاض ىكح‎ 
٩ = ) ۳ - مثء ١ال : أوجد مجموعة الحل للمعاذلة ( س ((س‎ 
مقرباً الجواب لرقم عشرى/واخد‎ 
. الد‎ 
۰ 2 ٩- س‎ ٣ بي‎ ٩ < س - ۲ س‎ 
٩2 پ۳5 جح‎ > 
® 
29۷۲ ے - باب -4احی بر‎ 
۱ << 0 0 
۶*2 ۸ ںےہ ظط گے‎ 


.*. مجموعة الحل = 4.5 ۰- ۲۱,۹ 
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۱ 
٣+ - = 


مثذ٠ ١‏ ال : أوجد مجموعة الحل للمعادلة س = 
لخدا 
بال ٭س س" = ۱ س + ۳ 
۰ 21۳ ۱ ۱.2 و 

3 ¢ ب ١‏ کے 


۲ س — 
اب دراب - ۲ جح ۸ ۳۱*66 _ +1 
اه نا ها سا کت چچچی-:۔ج چ کے چچہ ہہ 


۱ x ۲ 5 ۲ ۲ 


س" - س + ۳۳ ع . 


® 
غير معرفة لأن قيمة ب'  ٤‏ ( ج < صفر ( عدد سالب ) 
۰ . ع - م۵ ® 
® 
م۱۱ ال : رأى ثعبان علی(آلارض صقرا على إرتفاع ۰ متراً منه و هو ینطلق إليه 


بسرعة ۲٢‏ متراً / الدقيقة لكل ینقض عليه . فاذا کان الصقر ینطلق رأسیاً لأسفل 


حسب العلاقة : ف = ع. رم :رم" حیث ف المسافة بالمتر» ع. سرعة 
(نطلاق الصفر بالمتر / دقيقة ٠‏ ن "الزمن بالدقانق آوجد الزمن الذی يأخذه الثعبان 


لکی یتمکن من الهرب قبل أن بصل ليا الظلقر 
الد ظ۴ سل 


> فی = ۱۲۱۰ > ع, 


۲ e 
ف = ع. رہ + ۹,؛ رہ‎ 
90پ‎ 


۰ < ۲۶ + ٩,؟‏ ر 
> >= س 


® 


(e) ۹۵۷۹۱۵۳ _ 


4,1 x ۲ 


۲۶ اب حت‎ ٠» 


3 آو رہ = ۸,۷ مرفوض 
" الزمن الذى يأخذه الثعبان لكى يتمكن من الهرب قبل 


أن يصل إليه الصقر - ۳,۸ دقيقة 
۱ ۱ 
(۲۳( أعداد ہے 
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مارین 
( ۲) اختر الاجَابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
]١[‏ اذا,کان منحنی الدالة التربيعية لا بقطع محور السینات فان عدد حلول المعادلة 
(0 صفر © ١‏ © ۲ س عد لنهانی 
[۲] د (س) -"م من" ٤+‏ وكان د (۱) = ٣‏ فان "= 
© ۱ °“ © -۱ 2 ۳ 
[۳] إذا كان منحنی الدالة التربيعية یمس محور السینات فان عدد حلول المعادلة 
© صفر ٢۰‏ و۰ © ۲ © عد لانهانی 
]٤[‏ منحنی الدالة التربیعیة پقطع حور السینات فى (۰۰۲) ۰ (-۰۰۱) فان مجموعة 
حل المعادلة هی © © (۱۰۲3) ۲-۰۱(۵) ©9“( 


(۲ ) آوجد مجموعة الحل لکل من المعادلات.التالية باستخدام القانون العام مقرباً 
الناتج لرقمين عشریین ۱ 
[1] من + ٢س‏ +2۱ یل + ه س =٦‏ ۱ 
[۲] هين ٣‏ بن = ١‏ [ ول س + یں + ۰2۲ 
[*] س ( س +۲) = ۱ [] يس = ۲ ( س )٦+‏ 
[۷] ( س -۲)" < ۱ [۸ شید چ دم 
[۹] ۱+ = [. دجم دح 

( ۳ ) ارسم الشكل البيانى للدالة د فى الفترة المعطاه ثم آوجد مجموعة حل المعادلة 
د( س ) = ۰ مقرباً الناتج لرقم عشری واحد فى كل مما يلى:: 
[1] د( س )= من + 4 س + ه YI‏ ۰ ] 
[۲] د( س )= بس"- ۵ فی [ ل 4 ۰ ؛ ] 
[ رین )ےہ ۷ ہن" تا ینا فی [ --۰۱ ۳ ] 
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[4] د(رس)> ٤‏ س - س' فی [ - ٩۰۱‏ ] 
[ه] د ( س ) = س (زس ٩-)۱+‏ فی کر ۳۰۵ ] 
۲ ۰ 
الد ڑیں ) = ۲ س (مس-۱)- (س ٥+ )١‏ فی [ ۰۰ ] 
® 
> ۲ ۱ 
فى [ ]٤ ١‏ و هن الرسم أوجد القيمة العظمی أو الصغرى للدالة › 


١ (‏ ) إرسم الشكل الټيانئإللدالة د حيث د( س ) = ؛ بن + ۱۲ س ٩+‏ 
فى [ - ۱۰۶ ] و من الرستع آوجد القيمة العظمی أو الصغرى للدالة › 
ثم آوجد مجموعه حل المعادلة ٤‏ بن" + ۱۲ بن + ۹ - ۰ 
» 


)٦(‏ فى إحدى مسابقات رمى القرص کان مسار القرص بالنسبة لأحد اللاعبين يتبع 
العلاقة التالية : ص = ٤,۹‏ س 47 .8,2 يس" + ۱۳ حيث س تمثل المسافة 
الأفقية بالمتر . ص إرتفاع القرّص:عنٌ سطح الأرض . أوجد المسافة الأفقية التى 
يسقط عندها القرص بدءاً من نقطة القذف لأقرب جزء من مائة 


( ۷) إذا كانت مساحة أرض زراعية تعطى بالعلاقة : ص = ۲ بس' + ۷ س - + 
آوجد قيمة س بالمتر التی تجعل ص = ۲۶۰ م' ۱ 3 
® ه 
( ۸ ) فی الشکل المقابل : ا ب حاء مستطیل فيه اب = ۱۰ سم د 
.بح = ۱۶ سم فاذا كان | ه دب ودح ز < ءح حابن )سم 
أثبت أن : مساحة الشکل هو زح = ۲ بس" 74 بن + ۷4۰" و آوجد بيانياً 
مجموعة حل المعادلة ص - ۲ س" - ۲۶ س + ۱:۰ عندماً ص = ۷۲ سم" 


0 ۱ 5 ۱ £ 
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مراجعہ علي التحلیل 


)۲۰۳۰( التطیل با اج‎ ) ١ 
)1 ھ ۹ ین" و یں ت سن عن "ب‎ 
۔‎ 
؟ ) تحليل فرق بین مربعین‎ 
)۲+ س"۲(<۹-۲ ہس ۲()۳ س‎ ٤ 


® 
۳ ) تحليل الفرق بین مكعبين : 
نآ۸ = (س -۲) (س٢‏ + ۲ س + )٤‏ 
® 


: تحليل مجموع مکعبین‎ ) ٤ 
) ۲۵ + س' 66 بيس + ۵ ) (سس۲- ۵ س‎ 
© 7 
"۱ = تحليل المقدار الجبري الثلائي البسيط " معاملس'‎ )٥ 
)۲+ بن" + ه بن + ٦ک( س +۳۲( س‎ 
) ۲ وين ۳)( سرد‎ = ٦+ س' ١ہ س‎ 
) ٦ + س- = ( س ا(‎ ٥+ س'‎ 


س" وه بس ٦‏ =( سسا ٦‏ )( س +۱) 


٠ تحليل المقدار الثلائي غير البسيط " معامل س"‎ )٦ 
) ۲ + س٣‎ (+ (س‎ = ٦ + لابين" +۱۱ س‎ 
) س ےا )( س ب"‎ ۳ ( = ٦ + ببس" ۱۹ سس‎ ۳ 
)۲ 2۲ (۲ + (س‎ = ٦ ببس + ۷ س-‎ ۲ 


۳ بس" ۱۷ س ٦‏ = (س- ۰( ۳ سض ١+‏ ) 


۷) المقدار الثلاثی المربع الکامل 
بن" + ٦‏ س +۹ = (س+ ۳ )' 


۵ بس" ٤١‏ س + ۱<(ه س ')٤‏ 
ہے ۱ 5 ۱ 
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حل معادلتین فی متغیرین |حداهما من الدرجہ 
الأولى و الاخری من الدرجۃ الثانیہ 


ه حل الْمعادلتین فی متغیرین |حداهما من الدرجة الأولی و الأخرى من الدرجة الثانية 
یعنی ایجاد الزوج المرتب أو الأزواج المرتبة من الأعداد الحقيقية التی تمثل حلاً مشتركاً 
للمعادلتین معا 

* خطوات الحل : “ 

)۱( من معادلة الدرجةرالأولى نوجد أحد المتغیرین بدلالة المتفیر الآخر 

(؟) نعوض من معادله الدرجهة الأولی فی معادلة الدرجه الثانیة 

(۳) نفك الأقواس مع تجمیع الحدود المتشابهة ثم التحلیل لنحصل على قیم المتغیر الأول 
)٤(‏ نعوض فی معادلة الدرجة الأولي نحصل على قيم المتغیر الأخر 

* یعتمد الحل على طريقة التعویض كما یتضح من الامثلة التالية : 


مثا ال : آوجد مجموعة الحل للمعادلتین: سن ص = ۳ , س" +ص" = ۲۹ 
ل © جين 

من المعادلة الأولى : س -< ۳+ ص 

وبالتعويض في المعادلة الثانية: ‏ (۳ + ص۴ ص" = ۲۹ 

٦+۹.‏ ص + ص" + ص" = ۲۹ اض سے ۹ض ے كا 

> بالقسمة على ۲ : ص + ۲ ص ٠١‏ 2 

؛ بالتحلیل : ( ص + 5 )( ص - © 

داه آء ص - ۲ وبالتعویض في المعادلة الأولى : 
بن = ۳ - ۵ < - 1 ہس <۳۰ + كلد ۵ 
مجموعة الحل = ( (۲۰۵ ) ,(- 9-۰۲ 


من" ال : أوجد مجموعة الحل للمعادلتین س + ص = ٥‏ س۲ + صل = ۱۳ 
الحل 


من المعادلة الاولی ص = ٥‏ -س و بالتعويض فی المعادلة الثانية 


. س" +( -س )= ۱۳ 
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س" + ۱۰۱-۲۵ س دس" ۰-۱۳ 

۲س" - ۱۰ س + ۱۲ - ۰ 
», بالقشمة على ۲ : فن " تہ ہیی + ات 

٥ء‏ پالتحلیل : (س ۲ ) (س - ۲) = ۰ 

س = ۲ أى س - ۳ وبالتعویض في المعادلة الاولی : 
.. صا ی = أ ص - ۵ ۳ - ۲ 

عة الحل. = (۰۲ ٢٢١٢٢ ١)۳‏ 
مجموعةالحل = ((۰۲ ۰6۳ (۲۰۳)) 


مث" ال : آوجد مجموعة الحل للمعادلتین س ‏ ص =“ .۰ س"+ ص" - ۲۹ 
4 الس 

من المعادلة الاولی س- ۳+ ص وبالتعويض فى المعادلة الثانية 

۰ (۳ + ص)' + ص" يو؟ 

٦ +۹ .‏ ص + ص" + ص ۳۹ = ۰ 

×صن' + ٩‏ ص ۲۰ - ۰ 

> بالقسمة على ؟ : مس - 2۱۰ ۰ 

> بالتحليل : رص مظعل -م-. 

: ص < - ه أ ص - ۲ وبالتعويض في المعادلة الأولى‎ .٠ 

7 سح" +( ه) = -۲ ء س = ۲+۳- ۵ 

:. مجموعة الحل = ((٢ء۔-٥)ء(٢١٣))‏ 


مث4 ال : آوجد مجموعة الحل للمعادلتین : س = ٠ظ‏ ,سل" - ص" < هه 
الخ حل 
بالتعويض من المعادلة الأولي في الثانية : ( ۵ص < 
فاح ١ض‏ ودض ے سضن' اوه 2. 
١١ص‏ - ۳۲ ج0٠‏ .. ص + ۲ = 
سن تاه( ")ح ه + ۲ < ۸ 
مجموعة الحل = ((۸,-۳)) 
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مذه ال : أوجد مجموعة الحل للمعادلتين س + ص= ۰۷ س ص = ۱۲ 
الحل 
من المعادلة الأولى ص = لا س 
و بالتعویض فى المعادلة الثانية ‏ ...س (۷-س) - ۱۲ 
س س 1١١‏ -. ۱ 
بالضرب فی(-۱) .. س5" لاس + ۱۲<(س -۳)(س -۶) < ۰ 
س = ۳ »> س ٤>‏ 
ضر ےہ »> ص = ۶-۷ < ۳ 
.. مجموعة الحل -((۳۰*۶(۰)۶۰۳)] 
ووچ 
مثا ال : آوجد مجموعة الحلاللمغادلتين س - ص = ۲ء س ص = ۱۵ 
ف الملل 
من المعادلة الأولى ص < س٦‏ ۲ 
وبالتعويض فى المعادلة الثانية ۰ س ( س ۲ ) = ۱۵ 
.. س'- ٢س ٠١‏ = ( س ا) (س + ۳ ) = ۰ 
۰ س = 5 س = 2 
. ص = ه بت ۲= ۳ ص = ۲ - و3 ۵ 


1 (°9-<-()›)›°9(= ۰ م‎ ٠ 


مش۷ال : أوجد مجموعة الحل للمعادلتین : ص = ٢‏ یں + ۱, 4 س'+ص' = ۱۳ 

الل © 

وبالتعويض من المعادلة الأولى في المعادلة الثانية : 

4 سن + ۳ند ۴ات 

٤‏ حك 4 يض E‏ چن ۴ا 

۸ بس" + س ٠= ٠١‏ (بالقسمة علي ؛ ) 

7" ھ۳۶ اك 

بالتحلیل : ٢(‏ س + ۳ ) (س )١-‏ = ۰ 

اما ۲ بن + ۳ <- ۰ ومنها: س < - 3 بن =١‏ ۰ 
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ومنها : بسن - ۱ بالتعویض في المعادلة الأولى : 
ضا آ؛ ص = ۲ ۱۷+ ۱ - ۳ 
مجموعة الحل = (١‏ 2 , ؟). (۰۱ 10۲ 
ی و 
مثا ال #الأجد مجموعة الحل للمعادلتین ‏ س+ اص" › س" + س ص = ۱4 
ا 
بالتعويض من المعادلة الاولى فى الثانية ص = ۷-س 
.٠.‏ س" + س ۷ - س ) = ۱ 
. س' + لاش" = ۷ س = ۱٤‏ 
سے ۲ و ومنها ‏ ص = ۲-۷ ده 
VIC‏ 


مث۹سال : آوجد مجمو عة الحز ےلان ص = ۲ س .۰ س' + ص" = ۲۰ 
۴ ود 
بالتعویض من المعادلة الاولی فى الثانية سن" +(۲ س)" < ۲۰ 
س' + ٤‏ س - ۲۰ 
٥ ۰,‏ س"۲ - ۲۰ 
۰ س = ۲ 
صس<۲(۲) ٤=‏ 
*٭ م ۳۰ - ((۲ ۰ ۶ )۰ (-۲ ۶-۰)] 


مثش. ال : مجموعة الحل للمعادلتین س + ص- ۵ . سس ص + ص" = ۱۹ 
الق ا 
من المعادلة الاولی ص = ه ‏ س بالتعويض فی المعادلة الثانیة 
س" + س ( ٩‏ - س ) + (ه - س )" - ۱۹ 
.. س۲ + ٥س‏ اس" + ٠۰ ۲١‏ س باس" _ ۱۹ = 
س' - ٥س ٦+‏ = ( س -۲)(س 7 ) = 
س - ۲ س - ۲ 
.ص < ۵ ۲ < ۳ ص ده ۳ - ۲ 


.م ۰ - ۲( ۰6۳۰۲( ۲۰۳ )۲ 
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مذ۱۱-اال : آوجد مجموعة الحل للمعادلتین س = ۲ › س" + ص" = ۲۹ 
الل 
بالتعويض عن س = ۲ فی المعادلة الثانية (۲)" + ص" = ۲۹ 
.. ود ل" = ۲۹ 
تی ضط - ۲۹ ۲٢ = ٤‏ ای ص =( ۲۵ = + ه 
م << ريب ° ) (٢۔ہ))؛)‏ 


م۲ ١‏ ال : مجمو عة آلحل للمعادلتین س-. . ص" + س' - ٣س‏ - ٦‏ ص + ۸ - ۰ 
اا 
بالتعویض من الاو لی فی الثانية ص" + (۲)۰ - ۳ (ہ) - ٦‏ ص + ۸= ٠‏ 
.ص" - ٦‏ ص + ۸ =( صد ۲)(ص - ٤‏ ) = ۰ 
. ص =۲ أء صد OEE EN JISC‏ 


| تطبيقات علي خل معادلتین في متفیرین | 


خطوات حل التطبيقات : 
١‏ - نفرض أن احد المجهولين س و الأخر ص 
؟ - نكون المعادلتين في س , ص من معطيات المسألة 
۳ نحل المعادلتين كالسابق لنحصل علي س ,ص 


مثا ال : عددان مجنوعهما ۸ وحاصل کشر ریا ۱۵ “لابين 
ال ۱۱ 
نفرض أن العددين هما: ‏ س ,وص © رحج 
س + ص = ۸ ۱ س ص = ۱۵ اولعجي ای ی سن 
ومن المعادلة الأولي : ص = ۸ - بن ی اخ SC‏ پوت 
5 ہے 1 ہہ بسن + =٥‏ ۸ بن 
وبالتعويض شي المعادله النانیه : ۳ س "8 س + ١۱د‏ ۰ 
٠‏ س (۸ - س ) -ه١‏ ثم يكمل الحل بنفس الخطوات 


۱ × وب سن فاص بالصرب‎ ٠ 
۱ 5 ۱ رط‎ 
منثرى توجبه الرباضبات 9 أعداد ہت ا‎ 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


۰ كن 7 و‎ ٠ 
-)٥-- وبالتحلیل ..( س - ۲)(س‎ 
عندما س =۲ فان : ص = ه‎ 
۳ , عنذقنا س = اه فان ص = ۳ .. العددان هما ه‎ > 


من" ال : مشتطیل محيطه = ۲۰سم ومساحته = ۲٢‏ أوجد بُعديه 
ا 

نفرض أن طول المستطیل = س وعرضه = ص 
٠.٠‏ محیطه = ۲۰ ...| ۲ (س + ص) = ۲۰ 
ب. اس + ص حب ول “.دص = ١١‏ اس (المعادلة الاولی ) 
٠.‏ مساحة المستطیل = ٢٢‏ ۰ س ص = ١4‏ ( المعادلة الثانية ) 
بالتعويض من الاولى فی الثانية .. س (۱۰-س )= ۲۶ 
۰س سفن" ٢۷ے x‏ 
بالضرب × (۱) ... س اش + ۲۶ = (س-۶)(س -) = ٠‏ 
م س٤‏ 5 س یچ ۱ 
وبالتعويض فى الاولی .. ص = 3۰ <ه أء ص-:۱- ۱ ٤=‏ 
..أبعاد المستطیل ٦ › ٤‏ 


م۲ ال : عددین مجموعهما = ٦‏ ومجموع مربعیهما = ۲۰ آوجد هذان العددان 
الد ګل 
نفرض أن العددان هما س › ص 
٠.٠‏ مجموعهما = ٦‏ . س + ص - ۲۳۰۳ (۱) 
٠.‏ مجموع مربعيهما - ۲۰ .. س' + ص' "٢٢‏ (۲) 
من المعادلة الأولى .. ص = 5" س 
بالتعويض من الاولى فى الثانية ‏ س'+(٦-س)‏ ح٢٢‏ 
س' +۳۳۹ - ١١س‏ داس" ۲۰ = 7س" ۱۲ س + 2۱٩‏ ۰ ت۲3 


س" ۱ س + ۸ = (س ۲ ) (س- ٤‏ ) = ۰ 
٠.‏ س = ٢۲‏ 1 س = ؛ وبالتعویض فی الاولی ص = ٤= ۲ ٦‏ 
أ صد .٠. ۲ - ٤4١٦‏ العددان هما ؟ › ٤‏ 


منثرى توجبه الرباضبات )ر0۵( أعداد سک 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مذ؛ال : يزيد ثلاثة آمثال عمر هانی عن ضعف عمر سامی بمقدار ٤٢‏ ۰ 
وینقص مجموع مربعیهما عن ثلاثة أمثال حاصل ضرب عمریهما بمقدار ۱۷۲ 
كيل عدي كل منهما 
> الل 
بفرض آن عمر هانق س سنة . عمر سامی ص سنة 


س - ۲ص و منها: س aE‏ 
۲ ۲ بح 
٣‏ س ص = ( س + ص ) = ۱۷ ۳ 
۲ ۲ 
۰ ۲ ص( 8۲*۲ )۲8 + ۲ ص ) ا ص - ۰-۱۷۱ 
بح سس 
٠‏ رص + ۱۱ ) رص پچ ي) ۰ 
.٠.‏ ص = ۱۱ 3 بن = ٦١‏ 
.*. عمر هانى = سنة ۰ ااعمراسامى = ۱۲ سنة 
® 


مشه‌ال: مستطیل طوله يزيد عن عرضه بمقگار" سم فاذاگان مساحة المستطيل 
۸ سم" آوجد محیط المستطیل 
۳۳۳ ۲ 
نفرض الطول = س . العرض = ص 
س - ص < ۲ > س ص +۳ () 
مساحة المستطیل = الطول × العرض = س × ص 2 7۳۸ (۲) 
بالتعویض من (۱) عن قیمة س فی (۲) 
(ص + ۲) عاص = ص" + ۲ ص = ۲۸ 
ص" + ۳ ص - ۲۸ = ( ص -۶)(ص +20۷ ۱ 
ص - ٠ =٤‏ سه‌ص - 4 من (۱) " س4 +2۳ ۷ 
أء ص + ۷= ٠‏ س ص = - ۷ مرفوض 
. الطول = ۷ سم , العرض = 4 سم 


محيط المستطيل =( الطول + العرض ) )٤ + ۷ ( < ٢×‏ × ۲ - ۲۲ 
منئدک توجيه الرياضيات (۳٣)‏ اعراه 5 امس 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مث ال : مثلث قانم الزاوية طول أحد ضلعی القانمة يزيد عن الضلع الاخر بمقدار ۲ 
وطول وتره = ۱۰ سم آوجد محیطه 
2 الد ل 

نفرض.آن ضلعی القانمة س ۰ ص ۰ س اص = ۲ .ص = س - ۱(۲) 

من تورث .. سا + ص" = ۱۰ )۲( 

بالتعویض من المعادلة الاولی فى الثانية ‏ ..س"' + (س -۲)" < ۱۰۰ 

٠ ے٠١‎ 4٤+ س" + س هيلاش‎ .٠. 

۲س" - ؛ سر 68 <٠‏ + ۲ 

۰ = ) ۰+ ست 4۸ =( س -۸)(س‎ ٢ س۲‎ .٠. 

۰ س = ۸ ساح ا ( مرفوضة ) 


و ص = ۸ .٠. 5 ٦-٢‏ أضلاع المثلث = ٦ء‏ ۸ء ١‏ 


٠‏ محبطه = ۱۱۸۸4۲ 1 ٤‏ سم 


۳7 


مش۷ ال : مستطیل محيطه ۱4 سم و ممیاحته.۳۲ سم" آوجد بعدی المستطیل 
آل جيل 


نفرض الطول = س , العرض = ص 

مساحة المستطیل = الطول × العرض = اش × ص -۱۲ (۱) 

محیط المستطیل =( الطول + العرض ) ×۲ <(س + ص) ١‏ ؛ ١‏ 

س +ص < ۷ ب ص - ۷-۷ (۲) ق 

بالتعویض من (۲) عن قيمة ص فى (۱) س ×( 2۷ س) -<۱۲ 

- س" + لاس - ۲= ۰ 

س" - ۷س + ۱۲<( س - ۳)(س -4) = ۰ 

س =٣‏ ے س بم من (۲) .. ص = ۷- ش«2 ۷- ٤= ٣‏ 

س = ٤‏ من (۲) .. ص = ۷-س = ٤-۷‏ -۲ 
.ص = ۳ ..بعدی المستطیل ٤‏ سم , ۲ سم 
منثدک وجبه الرياضيات (۳۶( اعراد ۱/عایل !<19 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 
منا ال : مثلث قانم الزاوية مجموع طولی ضلعی القانمة = ۷سم ؛ طول وتره = هسم 


آوجد مساحته 
الد ل 
نفرقلي !| #ضلعى القائمة س » ص ,۰ س + ص = ۷ 
من نطلابة فیللغورث . .. س'+ص' - ۲١‏ )۲( 
بالتعویض من المعادلة الاولی فى الثانية .. س' + ( ۷ -س )۲ - ۲۵ 


.. س' + ١۱۹۷۹۷۹۰۹‏ س باس" ۲۵ = ۰ 


۳ ص = ۷ -س )١(‏ 


اس" - ۱4 س +, ۲۶ = ۰ + ۲ 
س' - ۷ س 2 21۲ ( س۲ )(س - 4 ) = ۰ 


یک س = ۳ اچ س - ؛ منها ص - ؟ 


۱ ۲ 
.. مساحثه = - ٤‏ ری 
۲ و ® ¬ 


مش ال سو يي ا »> غا ا أوجد بعدى المستطيل 


مساحة المستطیل = الطول × العرض -۱۲..-م = س اا ص -۱۲ (۱) 
محیط المستطیل =( الطول + العرض ) ۱-۲ سے (س + ص )× ۲ - :۱ 
س + اص < ۷ ے ص - ۷-س. ‏ (۲) 

بالتعویض فی م, عن قيمة ص : فى (۱) س ×( ۷- )< ۷س - س" - ۱۲ 
- س + لاس - ٠-۱١‏ بے س" - لاس + ۱۲<(س - )( س )٤‏ = ۰ 
س = ۳= ۰ هب س < ۳ من (۲) ص = ۷-س 


أ فن - 4 = ۰« سے س ٤=‏ من (۲) ص = ۷- ۳ 


“۔ بعدى المستطيل ٤‏ سم , ۲ سم 


“ا ص = ۳۰۱۷ = 


.. صن = ۷- ؟ -- ۲ 


5 ۱ 
اعراه م ۳ 


منثرى توجبه الرباضبات 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 
مش۰" ال : مثلث قانم الزاویة طول وتره ۱۳ سم , محیطه یساوی ۳۰ سم 
آوجد طولی ضلعی القائمة 
الد ل 
مب ۰ 4 0 
نفرض طولی ضلعی القانمه س , ص 
> 
محيظ المثلث خ س + ص + ۳۰-۱۳ 


۳ سم 


س + ص = ٣,‏ ۔ 2-۱۳ ۱۷ے ص - ۱۷-س )١(‏ 

فی ۸ ا ب ج القائم فى ب 

[(ج] = [جج]خد[مج]' م س "+ ص" ۱۹-1۱۳1 (۲) 
بالتعويض من (۱) عن قيمة ضفن (؟) 

س' + ( ۱۷- س )'>یں'+ ۳۶-۲۸۹ س +س۲ ۱٦۹‏ 

۲س" - ۲۶ س + ۲۸۹ مت 

اس" - ۲۶ س + ۱۲۰ <. م,(+ ۲) 

س ' - ۱۷ س + ۰ = مرگ گس ۰-۸۲ 

.. س - ۵ ات > س ٥>‏ من(۱) ص = ۱۷-س = ٩-۱۷‏ -۱۲ 
أ س - ۱۲<ه. ‏ هم س = ۱۲ من(۱) .ض = ۱۷ - س= ٩-۱۲-۱۷‏ 
". طولا ضلعی القانمة ۱۲ سم , ۵ سم 


منثرى توجبه الرباضبات آعراه ہت 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


تمارین 

: اخ الإجية الصحيحة من بين القوسین‎ - ١ 
أحد حلول المعادلة : سٴ + ص" - ۲ فی م هو‎ ) ۱ 

© دہ 9 3“( ۲۰۰۵ ۰ ور 
۲ ) أحد حلول المعادلتين : س ص = ۲ »> س ص = ١‏ هو 

O ۷۵‏ رہ ©( ©( +۱۰) 
)٣‏ إذا كانت س = ٢چ‏ لیس" ےہ فان : ص د 

0 01 ڈیم و ۰-۰ © ۱) 


٤‏ ) مجموعة حل المعادلتین : ص = س٦‏ منص = ١‏ هی 
7 © 
0ق [(0)۰۰۰((۰))۱۰۱ .۰ ف ((۰)۱۰۱(-۱-۰۱)] 


> 

ھ (7F‏ )م O F‏ 0)0{ 
5 ) مجموعة حل المعادلتین : س - ص = ٠‏ 

رق ((۳۰۳)) OO 1)۲-۰۳ ۰۰0۳ ۰۳(( @ )/)" - ١252©‏ 
اکان هنت أب جنر رس صم + ص نه فان ?ص = 

٣ © ° ©‏ © ت 
۷) مجموعة حل المعادلتین : س ص = ٦‏ ۰ ص = س + ١‏ هی 

۲۰۲ )) 09((+۲۰۳۰)) رب {C"9}‏ (۲-۰۲-۰)۳۰۲(()۵)]) 
[۲] آوجد مجموعة الحل لکل زوج من آزواج المعادلات الآتية : 


۲ ۲ 
)١(‏ س = ص > س داص ده 
۲ ۲ 
(۲) ص = ۲ س . س + ص - ۱۰ 


منثرگ توجبه الرباضبات ( ۳۲۷( أعداد 50 ا 


مذكرة الجم الوحدة الأولى ( العادلات) الصف الالت الا عرادیک الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


(۳) س - ص۲ » س"-هص = ؛ 

٤ (‏ ) س + ص = ۳ > ہس ص = ۲ 
_(٥).س‏ - ص =۳ › من" +ص" = ۱۷ 
۹) س +ص= 4 .بسا - س ص +ص < ۷ 
O EÊ 9۰۱۰‏ 


(۸) ص۔ے + س ر س" -ص" ده 
(4) ھن ٦=‏ 2 طن + ك - 


(۱۰) ص = ۲ س + ۳ > س (ص ۲۰ س ) = ۲ 
ےھ 


[۲] آجب عمایلی : ۲ © 
۱ ) آوجد عددین نسبیین حاصل ضزبھما = ۲ ء مجموع احدهما وضعف الاخر = ٤‏ 
57 5 ® 
۳ ) عددان حقيقيان الفرق بين مربعیهما =۷ . مجموعهما = ۷ فما هما العددان ؟ 
۲ رجہ ۲ 
۳ ) عددان موجبان آحدهما يزيد عن ثلائه امثال الاخر بمقدار ۱ , ومجموع مربعیهما 


۷ فم هما العددان ؟ ۳۹ 
® 


؛ ) قطعة أرض مستطيلة الشكل مساحتها >/۱۰۸م ' فإذا كان طولها يزيد عن 
عرضها بمقدار ۳ آمتار فأوجد بعدى قطعة الارض 


5 ) مستطیل محیطه ۱۲ سم . مساحته ۱۵ سم" اوجد بعدیه 


7 ) عددان حقیقیان أكبرهما یساوی ضعف الأصغر مضافاً الیه ۱ » أربعة آمثال الأصغر 
مضافاً إليه مربع الأکبر يساوى ۱۳ فما هما العددان ؟ 
۷ عدد مکون من رقمین مجموع مربعیهما مطروحاً منه حاصل ضربهما یساوی ۱۳ 
> فاذا کان العدد الأصلى يزيد عن العدد الناتج عن عکس وضع الرقمیّن 
بمقدار ۲۷ آوجد العدد الاصلی 


(١ ۸‏ ب ح مثلث قانم الزاوية فى فيه : بح ۲۲پ < ۲ ۰ لح ب ىه - ۱ 


آوجد أطوال أضلاع هذا المثلث 
منئرک توجبہ الرباضبات )۳۸( أعداد م |/عاول 19 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مجموع أصفار الدالت كثيرة الحدود 


اذا كانت :ع حیث د ( سس ) = س" ٩-‏ 
فان :3( 2۲۳( ٠ . = ٩-۲)۳‏ درد ۲)-(۳3) ٩-‏ ۰.2 
لذا یسمی کل من :, ۳ ۰ - ۳ آصفار الدالة د 
بصفه عامة : 

إذا كانت : د : ۶ © #يهدالة كثيرة حدود فی المتغير مس فان : قیم س التى تجعل 
"'درس-س)ے عق ۱ 

تسمی مجموعه اصفار الداله د " ویرمز لها بالرمز ص ( د ) " 

آی أن : ص (د) هی مجموعه خل المعادلة د ( س ) = ٠‏ 

© لایجاد أصفار الدالة : نضع د( بس ) ۰ ۰۰ نحل المعادلة الناتجة 

> منها نوجد مجموعة قیم. سل .فتکون هی مجموعة أصفار الدالة 

لاحظ : الفرق بين د , د(س) , ص(د) 

** د : رمز للدالة ** د ( سس : قاعدة الدالة 

** ص ( د ) : مجموعة أصفار الدالة د 


تمهید 


فمثلاً : إذا كانت : د (مس) = مس - ۳ 
نضع : بن _ ۳ ده 


إذا كانت : د (س ) = ين" ۹ س 
4 4 ۳ 
نضع : من ٩‏ بن < ۰ 
بن (بس - ۲ )( س + ۲ ) = ۰ 
٠‏ ص (د ) = ( ۰ » ۳ ۰ ۳ ]۲ 


إذا كانت : د (س) = ٤بس  '‏ 5 بن + ۹ 


۲ 
نضع : 4 ببس ٦‏ بن +44 2 ۰ 


.. س' - ٦‏ س + ٠ = ٩‏ لایمکن تحلیل هذا المقدار لذا نستخدم القانون العام 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


سد باب ٤ح ١‏ +م ۳٦‏ ؛×؛×۹ ٦‏ ۲۰۸-۷ 
۲ ۲ ۲ « ۶ ۲ 
ودح .لا توجد حلول حقيقية للدالة . ص (د ) = © 
إذا كانت :ادا سم = ۸ 
لا یوجد أى عدد حقیقی يجعل د (س ) = ۰ ٠‏ ص ( د ) = Q‏ 


صن - 


الہ لے 
نضع درسم . اس اده 
® 


س = ۱ ٭ صہ ) - (۱) 
مث" ال : عين أصفار الدالة 2 « س ٥‏ س ٦+‏ 
2> ل 
٠‏ س کا یں = (س -۲)(س -٣)۔‏ ۰ 
س = ۳ هه صم ( 3 ) = ۲۱ ۰ ۳ ۲ 
مذ۳ ال : عين أصفار الدالة د(س) = س" - 4 
الاح 


" س' - 4 = (س ۲ )ليس +۲ ) = ۰ 
أ س-۔٢‏ صہ (د) = ۰۲۲۔۲ ؟ 
مث ال : عين آصفار الدالة د(س) = س" - س 
الل 
نضع د( س ) = ۰ + سس = سا( س ® = 
س ( س - ۱ )( س +۱) = ۰ 


۰ سل < ۰ 1 س- ۱ 1 س= ۱ " صہ ( 3 ) = ۰۰۷ ۲۱-۰۱ 


بے ۱ ۱ دور 
منثرى توجبه الرباضیات ری أعداد (/عاول 1 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالے الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


تمارین على مجموعة أصفارالدالت 

: إختلآ الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة‎ ]١[ 
مجمَوعة آصفار الدالة د رس ) = س + ۳ هی‎ ]۱[ 

نت 9 ۱۳-۱ ۱۲-۰۳۱0 9 2 
[۲] مجموعة أصفار الدالة د (س ) = ٥‏ - 

۲/٩۰۱۵ - 6 9 , ۶۱ 0‏ 
[*] مجموعة أصفار الذالة د (س ) = س" - ۱ هی 

۰۰۵ 6( ۱۱۰۱ ۱-۰۰۱۵ وہ 
]٤[‏ مجموعة أصفار الدالة د (بن ) = س ' - ٣‏ س ھی 

ور ) ۲-۰۰۱۵ 1۳۱۵ ۰ ۰ ور 
[°[ مجموعة أصفار الدالة د (س ) - س' + ٩‏ هی 

۲۰۱ © ۲/۳ 2-۰۰ © {1°} 49 


]٦[‏ مجموعه آصفار الدالة د (س )-(ین۔ ۱)(س +۲) هی 


۲۰۱-0 ۱9 - بے في ۸۱ و (۱] 

[۷] مجموعة أصفار الدالة د (س ) = س (بس 6 س + ۲) هی 
(ل (۳۰۰۱) ف ۳۰۱۰۰ 1۳۰۱6۵ ۵ ٠‏ 

[۲] اوجد مجموعة آصفار کل من الدوال المعرفة بالقواعد الاتیقآفی م : 
[۱] د (س)< ۲ س - ۱ [] دمن ) < ۲ 
[۳] د (س ) ين ٣-‏ س' [4] دمن) دس" -ه س ٦+‏ 
[5] د (س )= س' - ۲ س- ۱۰ . [1] د (س )= ٣اش‏ اه س -۲ 
[۷] د (س ) = س (س' -۹) ۳ (س' -۹) ۱ 

[۳] إذا کان : س = ١-‏ أحد أصفار الدالة د حيث : د (س ) ےس ے٣٢‏ س + لع 
فاوجد قيمة : لك 

[4] إذا كان : ( ۰۱ ۳إ هی مجموعة أصفار الدالة د (س ) = س" 2 م بن + لك 
فأوجد قيمة كل من : ( ۰ لك 


منثرى توجبه الرباضبات یگ أعداد 9 ک 17 LL‏ 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


هی قیم من التی آعندها الدالة تساوی صفر ونحصل علیها بوضع البسط = صفر ما عدا 
القیم التی تجغل المقام = صفر ونحصل علیها بعد وضع الدالة الكسرية فی أبسط صورة 


س - ۳ 


الخ 5 
“.ا س د" = ۰ 
۳ صہ © < ( ۲ ) 
۳ ع ۲ 
مكف" ال : عين آصفار الدالة الکسرَیَة الجبرية هید 
سن = 

؟ 6 7:05 

نضع البسط - صفر ' س۲ ۹ <(س - ۳ )( س -)٣+‏ 
.ہس = ۳ 1 س = -۳ .٠.‏ صہ (د) = ۱ ۲-۰۳ ۲ 


مثا ال : عین آصفاز" الدالة الكسرية الجبرية س 
5 


ا ۳ 8 < ۲ 
مف ”ال : عين أصفار الدالة الکسرية ہانگ کا پا 
ال ال 
نضع البسط - صفر ۰ سل + ۲ = ۰ 
س = ۲ اد ) - ۲-۱ ] 
مث؛٤‏ ال : عين آصفار الدالة الكسرية الجبرية سو 
ن 
اف ل 
نضع البسط - صفر 7 س' + 4 = ۰ 
يا لا بوجد آصفار للدالة ۰ صہ ( د ) = 0 


مشه‌ال : عين آصفار الدالة الكسرية الجبرية کے 
س 


اا سل 
نضع البسط = صفر .ا س = ۰ “.صب ( د )= ۲۰1 


کی بو ۱ 5 ۱ £ 
منثرى توجبه الرياضيات أعراد (إعاد زد 219 


مذكرة الم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل الیراسی الثانی ٠‏ 
مثا ال : عين أصفار الدالة الكسرية الجبرية ماس فا 

۱ س - ه س ٦+‏ 
نضع البسط = صفر . س" - ٤‏ س + ۳<(س - ۱)( س - ۲) = ۰ 
.٠.‏ مقت ١۲آ‏ س - ۳ ہو المجال + صم (د) - ۱١‏ 
(س' -١)(س'‏ +۸) 


مش۷ال : عين آصفاز الدالة الكسرية الجبرية : 
® س - ۶س +۳ 


اف 
نضع البسط = ضفر * (س' - ۱ )( س" + ۸) = ۰ 
7 سن ت٢ XON‏ 


". س =+ ۱ > س = -۰./۲ س = ۱ 2 المجال + صہ (د) = ۲-۱ ۰ -۲۱ 


۱ ۱ و هه سر 
مثا ال : عين أصفار الدالة الكسرية(الجبرية 


نضع البسط = صفر س - °٥‏ جاه . س = 
باسح م١‏ صہ(د)= ۰۹۷ ٥۷‏ ) 


مث هال : عین أصفار الدالة الكسرية الجبرية س.<٩‏ س 
سن 
ال ل کی 
نضع البسط = صفر صہ۔۔ س۲-٩‏ س = س (س۲-٩۹)‏ = ۰ 


۰ س (س - ۳ )( س +۲) = ۰ 


.س = ۰ > س < ۳ > س 2< ۲ 


صب (د) 2 (۳-۰۳۲۰۰) )= ۳۲3( 


09 ۱ 5 ۱ 7 
منثرى توجبه الرياضيات أعراد (إعاد زد 219 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


تمارین على أصفر الدالت 


اختز الاجابه الصحيحة من بين الاجابات المعطاة ۰ 


۲ 
مجموعة أضفار الدالة د( س ) - س ح اس 
س ل 


® 

{TIO {T-<T}@® ۱ © م3‎ AD 
٠ك‎  ) مجموعة أصفاز الدالة د (س‎ 

(0 2-1 "ربلا 9 14 9 25-1 ° 


7 ۳ ۲ 
مجموعه أصفار الدالة د (من) = ل یٹ رس 
امن کچ 


(0 6۱۰۱۰-۰۰۱ ںی ی هم -*۰ *] 
مجموعة آصفار الدالة د ہس < یہ 

® (-۱) و ۰,۰۱ ھرں 
مجموعة أصفار الدالة د رس ) - س جص 7 


(f 60-209 10 


اسن 
س ۳ 
6-1 ۱9 © ۶۰۶-1 ] 
مجموعة أصفار الدالة د (س ) - س ٣سد‏ 


۲۰۱-0 ۲-۰۱۱6 و( ۔۔م 


مجموعة آصفار الدالة د (س ) = 


۲ 
[۸ مجموعة آصفار الدالة د (مس ) = فا 
سل = 


9 .۰ 1۲-۱9 ۱۰۱۱6 ۱ 
منثرى وجبه الرباضبات (۶۵) أعداد ( /عاو أ حا 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالے الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


الدالة الكسرية الجبرية 


ن وه »د کثیرتی حدود ء و كان ص ( د ) هی مجموعة آصفار د فان الدالة 


تعریف : 


® 
رہ حيث : یه : ع - ص (د) 6۰ 
تسمی دالة کشرية جبرية حقيقية و إختصاراً تسمى " کسراً جبرپاً " 
لاحظ أن : مجال الذّالة الكسرية الجبرية = ع - مجموعة أصفار المقام 


مثا ال : عین مجال لان وال التالية : [۱] رہ, ( س ) = تل 
ہیں ہے 
۲ 


[۲] دہ ( س ) - سا ]نہ (س )ےک 
س - 00 سس نے 6 ضس ا 
© سل 
]١[‏ نضع : سس ٠-٤‏ ومنها : س < ٤‏ 
مجال رہ (س ) = يبب" 
[۲] نضع میں س ۲ کب ھ + ( س ۱ )( س + ۱) = ۰ 
° بى = ۱ ¢ س = ١‏ 
مجال رہ, (س ) ےی عم - ال 
]٢[‏ نضع : سا وس + (س -۲)(س ۳ )ده 


داع ۰۲۱ ۲۳ 


مك5 ال : عين مجال کل من الدوال التالية : 


[]یں ( س ) سخ [۲] رہ رس )ےد جا 


o -‏ س -لاس +۱۰4 
ف 
]١[‏ نضع : س' - ۲۵ = (س - ٥)(س‏ + ه) = ۰ 

ے مجال رہ ( س )= ع -(8:.-ه) 


[۲۲] نضع : س" -۷س +۱۰ = ۰ ٠‏ ( س - ۲ )( س ۹ ) = ۰ 


+ مجال رم (س ) دم - ٩۰۲۱‏ ] 
منثدى توجبه الرباضبات ( أعداد 8 5ت LL‏ 


7 ۳ 
مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالے الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


{Fe} 4 = ) مجال رہ (س‎ ٠ 


مف" الن!: عين مجال كلا من الدوال الكسرية الجبرية الأتية 
(9) نه (س) = 
الخ 
بش سن ت۳ ۰ مجال الدالة = ع ۳٣‏ ؟ 
(۲) نوجد أصفاز المقام ۰ س' - ٤‏ <(س -۲)(س +۲) < ۰.۰ 
۰ س < ۲ ۰ 8 یں = -۲ ۰ مجال الدالة = ۰۲۱-6 ۲2 ۲ 


مشه‌سال : عين مجال لاهن الدوال#القسرية الجبرية الأتية , 

(۱) یہ (س) = س - لاس( (۲) دہ (س) - س - ۱۰ س + ١ا‏ 

® س بب ۴8 
(۲) رهم (س) = س ےساون رہ رہ س) - س ١اس‏ + :ا 
ال 

)١(‏ یہ (س) = س' - ٦‏ س م 

مجال د = ع - مجموعة اصفار المقام ( لا یوجد مقام ) سے مجال = ع - Q‏ = م 
)ىم زس))- (س -۴)(س - ۷) 
)٦(‏ به: (س) و سر ہیف 
)٣(‏ ىہ.(س) = ع - مجموعة آصفار المقام کے مجال = ع - © = ع 
)٤(‏ ده,(س) = ع - مجموعة آصفار المقام ع مجال ع - (صفر) 


ے مجال د = م-! ۵ 8 / 


مشه‌ال : عين مجال كلا من الدوال الكسرية الجبرية الأتية 


ے ۲ +۱ 

)١(‏ نہ (س) = لال یج 
س + ۳ سی 

الد لل 
(۱) نوجد أصفار المقام مه س + ۳ = : 
ےو سن حاى ۳ ٠‏ مجال الدالة = ح - ۲۳-۱ 
9 نوجد أصفار المقام يه س۲ + ٤‏ ت ٠‏ 6 س" = ٤‏ مرفوض 
", لا یوجد آصفار للمقام .٠‏ مجال الدالة = ع 


منثرى توجبه الرباضیات ر أعداد 9 8 ا 


مذكرة الحم (الوحدة الثانية الکسور) الصف الثالے الا عرادی الفصل الیراسی الثانى ۲۰۲۰ 
مث" ال : عين مجال كلا من الدوال الکسریه الجبریه الأتية 
(() مو سے اع ےی (ب) نه (س) = س ٣‏ س چ د 
3 الہ لل 
(۱ ) توجد آضّفار المقام ٠‏ س' - ٥‏ س ٦+‏ =( س - ۲( س - ۳) = ۰ 
س O‏ ی - ۳ ۰ مجال الدالة < ع-۱ ۰۲ ۲۳ 
١‏ ». مجال الدالة - مم ١١‏ 
س ام مجال ع-[١)‏ 


:77777777722935 
مثاال : عين مجال كلا مث إلدلؤالالكشرية الجبرية الأتية 


٠س‏ و TS‏ 1 
(۱) نہ (س) = اع یت ووح 
7 2 7 
(س" - ٩)(س"‏ وگ ٰ 

۰ = )۸ + س"‎ () ٩ - نوجد أصفار المقام ا(‎ )١( 
3 ٩ = س۲‎ .. 

4 سے .. مجال الدالة = م ۳۰۲-۰۳۱ 
(٢)‏ نوجد أصفار المقام 7 س' د س = س (س )١-‏ = ۰ 
کہ سک ٠‏ . س < ۱ ۰ مجال الدالة = ۶۴-]٘صے:۱١)‏ 

» 


ہے ۱ 5 ۱ 7 
منثرى توجبه الرياضيات أعراد (إعاد زد 219 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالے الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


تمارين على مجال الدالة الكسرية 


إختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
س عين مالكلا من الدوال الاتية 


رم دہ = ,۱۰۲-۱۵0 ۱۲-۱9 هع 1 9 ع-(۲) 


رم دس - س تکیت 9۱۳۱۸0 ۱۳۱-۰۵۱۲۰۳۱۵ وع 


رم دس بت ویر ور وب وع 


() د(س) - س كس اي 


۲٩ ۰۳-۰ - ع2 ۲۳۰۶۰ ۵(-۰۳:) ع6)ع‎ O ۱۳۱-۰0 


(م در - سط وم 


ھ4 
ل O‏ 2-}-‘ ويم ع-(-۱) ع -(۱۰۱-۰۰) 


- ۴ س۱۰ 
)1( (س) ‏ کے س" +° س E‏ 


۶ پا وت ولا ےج سی وا وگ ے ور جد 


(۷) د(س) = ده ۳۹ 
فين [ ۲ لدب ۲ 


ع ۲۱۰۰ همع - ۲۶-۰۱۱ ۲۰۱-۵ (08۵ع - ۰۱-۰ ۲ 


(۸) د(س) = جیپ -(-9۰۰) 


20 - 0-201 © ع-(-525] هم 20 


رہ درس ساس ا (-Y‏ 


ع -(۱-۰۱) ىم ع- ۲۰۲-۱ شم (۱-۰۱) CO‏ 
منتدى توجيه الریاضبات ۔“ لل سك ۲ 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی ۲۰۲۰ 


الجال الشترك لکسرین جبریین أوأكثر 


المجال المٌشترك لکسرین جبریین أو آکثر هو مجموعة الأعداد الحقيقية التی تکون 
5 فيه الکیپور معرفة معا (فی آن واحد ) 
ای ان : 
إذا كان :رم , س کسرین جبریین و کان : 
مجال رہ = م -.,سم, ( حیث سمء, مجوعة أصفار مقام رہ ) 
> مجال رہ = ع -,سم, ( حیث سم, مجوعة أصفار مقام رہ ) 
فان : المجال المشترك للکسرین تی رہ = ع -( سم ل کہ ) 
دع - مجموعه آصفار مقامی الکسرین = ع - مجموعة آصفار مقامی الکسرین 
و يكون المجال المشترك لعدد.من الکسور الجبرية - 
دع ل" مجموعة آصفار مقامات هذه الکسور 


كل اال + آو یت المجال المشترك للكسر#حالتاليين : 


+ ° +۷۰۸ 
ل 3 رہ ( سم = س 
ہی۔-۔ ۲ 


س = ااي 
نوجد أصفار مقام كلا من الکسرین 
نضع : بن" ہداس “.الح وچ ۱ ) = ۰ 
بن ده أو س ١-‏ . مجال رہ ( س ) =ع - ۲۱۰۰۱ 
نضع : س' - =١‏ ۰ ۰ رس -۱)(س۱) (س )١+‏ ده 
س ح١‏ أو س - ١‏ “. مجال ره؛ سن ) کے ۲۱-۰۱ 


المجال المشترك للكسرين = ثم - ۰۰۰۱۱ 1١‏ 
من" ال : أوجد المجال المشترك للكسرين التالیین : 


رہ ( س ) = 


۲ ۳۲ 
بن + ٣س ١١‏ ۱ رب رس - ۵ + اس -۸ 


یی ( س ) = ۲ 1 


س - هسل بن دب ۸س + ۱۲ 
ل 


ہے ۱ 5 ۱ 
منئرک توجبه الرباضبات (°۰) أعداد سے 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالے الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


نوجد أصفار مقام كلآ من الکسرین 
نضع : س' - ٥۵س+٦‏ = ۰ زس ےہ س ارت 
یں = ۲. أو ہس - ۳ “. مجال رہ, ( س ) = ع ۔ ۰۲۱ ۲۳ 
نضع :ایس - ۸بس+2۱۲ . (بس -۲) ( س سا )۰ 
بسنت ۰۲ آو بن = ٦‏ ۰. مجال رم, ( س ) < مه ۲۱۰۰۲۱ 
المجال المشترك للکسرین = ع - ۰۲۱ ۰۳ ۲۰ 


مث" ال : أوجد أللجال (لمشترك لکلا من الکسور الجبرية الاتية 
سس - ۳ 
ره ( س ) 
چس 


۰ اج ( ۶ط ا کاو 
1 
نوجد آصفار مقام الکسر الثانی س ٠-٢‏ 
المجال المشترك = ع ۰۱ ۰ ۲۰۲ 
مش٤سل‏ : آوجد المجال المشترك لكلامن الکشور الجبرية الاتية 
ره ( س ) = سے > له( سس ) = گا درس) - 
٥‏ +۲ 
۱ 
نوجد آصفار مقام الکسر الأول ٠٠ = ٥‏ مرفوض (ليس له آصفار ) 
نوجد أصفار مقام الكسر الثالث س" ۸ = اتے س ۲ = ۸ .. س = ۲ 
.*. المجال المشترك = ۲۰۱-6 ۰ ۲ ]۲ 


مث هال : أوجد المجال المشترك لكلا من الکسور الجبریه الاتيية 
س ۱ 
س +۲ 


نوجد آصفار مقام الکسر الأول س + ۲ = ۰ 

نوجد آصفار مقام الکسر الثانی س" - ۹ = (س - ۲)(س +۲ ) = ۰ 

س = ٣‏ » ۱ المجال المشترك = م - (- ۳ ۲۳ 
منثری توجبه الرباضبات [ ۶۰( أعراد ۱/عایل 19 


ن ا 


ره( س ) = 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی ۲۰۲۰ 


تمارین على مجال الدالہ 


أولاً: إخت الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
[۱] ی يہ(س) = کے 
CO 18۰۳-6۵ ] (۳-09 1 ۳(- 6 0‏ 


۱ مجال الدالة ON‏ 


® 
0O‏ ع -۲۱۱ .۰ و م }-1{ هم ع (6۵)ع-(-۰۱ ۲۳ 
.4 5 ۱ 
[*] مجال الدالة ہہ کن )= کے هو 
© ع - (۲) هم 2 -۱۳-:) هم ع ری م ۲۲۰۲۱ 


[4] مجال الدالة ره ( بس ) ہک ہہ هو 


7 © 
© ع - ۲۳۱ همع ۳-۱) هم ع فى م ۲۳۰۳1 


ونب 0 هه 
[4] المجال المشترك للدالقین نہ , )< رت .۰ رهم( سن ) = س 


0© ع £ هم ع- ۲۰۱ هيم معت ۶ ۲۰۰ 
]٦[‏ المجال المشترك للدالتین یہ , ( سس ) - _؟ 


س ‏ ۳ 
© ع- ۲۳ ۰ هم م }- °{ @ OE‏ ع ۳۱ ۰- °{ 
45 
ثانیّا: آوجد المجال المشترك لمجموعات الکسور الجبرية إلٹالیة: 


٥ -‏ 5 ۱ 
]١[‏ یہ ( س ) = ہر r‏ رس ناس 


۱ 
۰ (س ) = 
س 


5 س' ۱ ۳ ۲ سبد ۳ 
٢‏ رہ سس ) = ٠‏ نہ = 
[؟ا TT ( ١‏ ۲ ( س ) جہہ ‏ کا 


٥‏ '_ ۷ س'- ٤‏ س"-م 
[۳] رہ = کل ١رہ‏ = کت رہہ اا 
س + ۲ س - ۸ س + ٤‏ س + ٤‏ س - ۲ س + ٤‏ 


ثالنًا: إذا کان مجال الدالة رہ ( س اچچ ھو ۲۲۱-6 
س + ك2 
منئرک توجبه الرياضيات ١‏ آعراد /عادل 1 ۱ 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


اختزال الكسرالجبرى 


اختزال الکسر الچبری : 
وضع الکسر الجبری فى أبسط صورة بسمی باختزال الکسر الجبری 
خطوات اختزال الکسر الجبری 
۱1 نحلل کلاً من بسط و مقام الکسر الجبری تحلیلاً تاماً 
[؟] نعین مجال الکسر الجیری 
[۳] نحذف العوّامل المشتركة فی کل من البسط و المقام 
تعریف : يقال إن الکن اللچبری فی أبسط صورة له إذا لم توجد عوامل مث مشترکة بین 
بسطه و مقامه 
مث اال : إذا كانت ںہ (سل 4 سس 
سحت ١‏ 
آختصر رہ ( س ال اتشط صورة مبیناً مجال رہ ( س ) 
۱ 
بسن (رس )١‏ 
( سا )س - ۱) 


مجال رہ ( س ) < ع - ۲۱-۰۱ 
1 بر a‏ لد بحذف ( بن - ۱ ) من البسط و المقام 
س 


۲ 
رہ ( س ) < ل حل = 
س ١‏ 


من" ال : اختزل كلا من الكسور الجبرية الأتية مثيناً منجال كلا منها 


۲ 
یہ (س) س - ٤س‏ + »> یہ ھا الف 
سے 


ند (س) - (س -”)(س +۲) 


المجال = ع - [۳-۰۳) نه (س) = سل 


۲ "باس دع نف 
۱ _ (س - ۲)(س +۲ س+٤)‏ 
۶کمَََ٘ٗ و ما 


' داس ٤+‏ 
المجال = ع إ ۲ ۲۰۰ ؟ ره؛ (س) = ا 
۳9 ۱ ۱ 
منئرک توجبه الرباضبات رنڈ آعداد /عاد کے 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی ۲۰۲۰ 


مث” ال : اختزل كلا من الکسور الجبرية الأتية مبيناً مجال كلا منها 
_ س ل ٤س‏ +۳ _ س + اس ۱ 
ا ا کا ہا ا کسر وریہ 


ھ (س - ۳)(س )١-‏ 
1 0 


امجل-ع۱۰۰(2) رہ (س) - سوت" 
ری (س)2 (ص.+۴) رس - ۲ ) 


(س - ٩‏ )(س +۲) 


المجال = ع د ٥ي‏ -۲) یہ (س) = ےج 


تساوی كسرين جبریین 


3 
يقال أن الدالتین رہ به, ,متساويتان (أى : رہ = یب ) إذا تحقق الشرطان 
التاليان معاً : [۱] مجال رہ, - مجال رہ 
[؟] ہہ (س ) = ارہ( س ) لكل س 5 المجال المشترك 


۲ 
۱ 1 بسن - بن بن ٣‏ بن + ۲ 
مت ١‏ ال : ادا كان : = 0 
3 9 5 ره (س) نہ ( مها ين ٤‏ س + بن 


اثبت أن : رہ ( س ) = رم, ( سس ) لكل"قيم مس التى تنتمى إلى المجال 
المشترك و أوجد هذا المجال 


“. رہ سن ) ب بمب ( سن ) لأن : مجال رہ ( س ) ± مجال رہ ( سن ) 
ويكون مهم؛ ( س ) = یہ, ( س ) " أى یاخذان نفس القيم " إذا كانت بس 
7( ۱ 5 ۱ 
منثرى وجبه الرباضبات (۰۶) أعداد م /عاد شف 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


التى تنتمى إلى المجال المشترك للدالتين رہ, » یب و هو £ ۰ ۱ ۲ 


1 ۳ 
مثا سال : إلاكان ںہ (س) د س اسا . ںہ,سں)۔ ‏ س ل 
س ٤-‏ یں ے ٣‏ سن خ٢‏ 


کلب ب ثم أوجد المجال المشترك الذى تتساوى فيه الدالتان 

المجال = م ( ۲-۰۲ ) 

= المجال = ع ۲۱۰۲۱۰ 
(س , ۲)( س - ۱ ) 

یه + به ۲ ( بسب ب آختلافهما.فی المجال ) 

المجال الذی تتساوی فيه الذالتان = ع - ۲۱۰۲-۰۱ 


5 ۰ بهه<. ۲ ب ١‏ 
مث" ال : ادا کان رم (س) ۳۶" س _ اس > ل (س) = ا 
سے ٩‏ س س + س ٦‏ 


إثبت أن رہ, = یہ لجميع فيبين الت تند تنتمى للمجال المشترك للدالتين وأوجد 


هذا المجال 

ال ر_ گل 
س (س' س ٦‏ ) ے س(س -۳)(س )٢+‏ ےس +؟ 
س (س' - ٩‏ ) س(سن - ۳ )( س +") س +۲ 
مجال رمه = ع ۲ ۰۰ ۲-۰۳ ۲ 
(س - ")رس + ۲) 


(س - 6۳( س - ۲ ) 


رہ (س) = 


رہ (س) = 


المجال = ع - ( ٣٣‏ ۳) سے رہ + رہ, ( بسبب أختلافهما فی المجال ) 
ولكن رہ, = رہ لجمیع قيم س التی تنتمی للمجال المشترك بین الدالتین 
المجال المشترك دام !له » ۲۲ ۰۳-۰ ۳ ۲ 


مش4ال : إذا كان نہ (س) یی > ۲۸۵ (س) سے سم 
E E 0‏ 
منثرى وجبه الرياضيات أعراد (إعاد 192 LL‏ 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


هل یی = ره مع ذکر السبپ 
الس )سس 


ره (سل) = 0 > مجال رم = م ٩۱‏ ]۲ 


کے .- ۱ محا ۷ - سورر »¢ 
رہ (س) N‏ تس EIT‏ > مجال رہ, = ع -[۰۰*] 


٠‏ رہ (س) < رہر(س) بعد الاختصار 
و لکن جا مجان تہ ے ہبہ 
مشهال : إذا كان ٹیر اہ ۰ رہ س) = دس 
هل رہ = رهب مع ذکر السبب 
فل الملل 
س 


رہ (س) = زس ۔ ۲ہ 


> مجال رم, = ع إ۲ ! 


۱ 5 س - وف مجال رم, = م "١‏ 
رہ (س) ٦س‏ ۔ Sê ٢‏ ے مجال رہ ۱ 


٭ مجال رہ, = مجال ںہ, بعد الاختصان: -> رںہ:(س) = رم,(س) 
۱ ۲ ےچ "م ه6١‏ 
مث تال : إذا کان ہہ (س) < لے رہہ (س) = سرد 
إثبت أن رہ, = رہ, فی المجال المشترك وأوجا هذا المجال 
الح للخل ي 


۳( ) (س + ۳ ) - + ۳ 5 
ہہ (س) = _ ال ) د چم مجل نم دع -(۲۰۱) 


۲ ے (س 6 رس + )ے س + ۲ مجا ۹> عم - ۰۱ 8 
ره (س) سس ۳ س جال ںہ 4 ۱ 1 


٭ یہ ,(س) = یہ,(س) بعد الاختصار و لکن مجال رہ, ۶ مجال یہ, 
> ںہ رہ المجال المشترك = م ( ١ء‏ ۰۲ ۵ 


ا 7 0 1 
منثری توجبه الرباضبات )ر٥(‏ اعداد | كد 5 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


تمارین على تساوی كسرين 


)۱( أخثز الإجّابة الصحيحة من بين القوسین : 
۲ 
4 نت ۲ 


O O 


وه ت رہ 
© 1۱۱-۶ 0 ع -ي3 ) هع 60 - ۲۰۰۱-۰۱۱ 
۲۱ إذاكان رہ (س ) تل دح رہ (س ) = س + ۲ فان : 
مه = ۲۸4 فی المجال و وه 
© ع-(١)‏ 9 ۱۳۱-6 @ ع و ع --۲۱ 
]٤[‏ إذا کان سے فان : أبسط صورة للكسر الجبرى رہ (س ) =" هى ... 
0 ۳ © ۱ 
[*] اذا کان رہ (س) < سپ 
سس 
© ۲ 9 ۳ 
]٦[‏ اذا کان رہ (س ) = سس حص فان رہ (۲) < 
6 ۲ ©" 


۱ 
| إڈا کان رم (س) -< 9*۱ _ 
بن ۱ 


لد (س ) = رہ ( س ) فإن ل = 
رق ۲ © ۳ 
[۸] أبسط صورة للکسر رہ ( س ) = 
5 ۲ © ؛ 


منثرى توجيه الرياضيات 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


۲1 أختصر الکسور التالية لابسط صورة : 
بن - ه س ٦+‏ اف جح نا 

® بن سب 4 
© تیا وج (4) دہ (س)- 


۲ 
بن + ۳ 
س + بن - ۲ 


(۶) نہ ( سن )= )١(‏ نہ (س ) < سس 
۶( - 0 ۱ 


(۷) ىہ (س ) = ےو تیچ 


را ٤١٢۳(۸‏ بن آڑییں ٣‏ 


وا اھکد سھگ 
#- ۲ من + ٤‏ 
ھ 


[۳] فی کل مما یاتی هل :۸ , رسب > دم, (س ) ولماذا ؟؟ 


۱ ) رہ (س ) = > له (س ) = 


مس د 
بن -۱ ©" 


۲ 
۲ ببس ۱۰ بل ۲۸ 
۲ ) ہ, (س ) = > ہیں (س ) = 
۲ بن + ۲ بن ٤.‏ 


۰ بن ٩‏ 
٤‏ دا کا“ سر ضس = 
) ) ادا ن مم رس ) بن ٤‏ س + ۳ ۰ ) ( بن ٥e‏ بن + ٦‏ 


آثبت أن ری ( سن ) = رم, (س ) لجميع قیع س'التی تنتمی إلى المجال 
المشترك للدالتین و آوجد هذا المجال 


۲ 


۲ 
٥‏ اذا كا» _ سس + 4 س + ۳ » ١‏ بن ٦‏ س لا 
کی ب ج کک سح ٭٭ہ 5 .دس 
)٥(‏ ادا کان رہ, (س) EE‏ .رم (س) د ؛ ے+ی 


آثبت أن رہ, ( س ) = ںہ, (س ) لجميع قيم س التی تنتمن إلى المجال 
المشترك للدالتين و أوجد هذا المجال 


منئرک توجبه الرياضيات آعراد ۱/عاول 92۳ 1 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


العملیات علی الکسور الجبریت 


أولاً : جاخ و طوح الکسور الجبرية 
قاعدة جمع و طرح گسرین جبریین هی نفس قاعدة جمع و طرح عددین نسبیین وبالتالی 
یمکن اجراء عملية جمع آو طرح کسرین جبریین متحدی المقام أو مختلفی المقام كما یلی 
ادا کان بس 3 المجال المشترك للکسرین الجبریین رہ, ( س ) = رہ, (س ) حيث : 
۴ , (س). 2 _ دم (سص)_ 
۳( ر ۰ ٢۲۷۳(۷‏ د,(س) 
" کسرین جبریین متحاتی المقام " 
۳۳ ) + ۲۵ ( ا 
فان : انم , ( س ) + رم, (سن) د کال چپ دای دا( سن )1 دس 


د (شض ) د, (س) د ( سس ) 


ہہ ( سن )- یہ (س ) = دون > د س = 


[۲] دہ (س ) 


دب رس ) 
س) > ۲۸۵ (ص ) - د (س ) 
ہ0 5 


فان | بم, ( س ) + رہم (س ) = دا + ۵ 


_ دررس) ×۵,(س) +۵,(رسص)×د۔ررسص) 
ررس)×دی,رس) 
١۰‏ رہ ( س ) - ںہ ,(س) = 


د( س ) ادر س )- د( س )×د, ر( س 
5 د, ( س ) × د ( س ) 


منثرى توجبه الرباضبات 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


ملاحظات ۰ 
* مجال الکسر الجبری : رہ, ( س ) + رم, ( س ) هو المجال المشترك للکسرین : 
رہ ( بن  )‏ یم ( س ) 


* لکل گپپر ری رہ( س ) يوجد معکوس جمعی هو : رم ( س ) 
= 


سے _ ٢۲‏ 
فمثلاً : المعکوس الجمعی للکسر الجبری ”“- _ هو الكسر الجبری -" 


£ 15 ۲ - سن ۳ بن ۲ 
> وهو ایصا :كت او سر اس 


لجمع ( طرح ) كسرين جبريين " أو أكثر " نتبع الاتی : 
۲ - نحلل بسط ومقام كل کسرٍ جبری ان آمکن " مجموع وفرق بين مکعبین أولاً " 
۳ - نوجد المجال المشترك 
نوجد المجال المشتر 2۵ 

" نبسط کل کسر على حدة " نختصر الکسر‎ - ٤ 

-٥‏ نوحد المقامات للکسور ل 

) نجرى عملية الجمع ( الطرح‎ - ٦ 

۷ - نبسط الناتج 


۲ 


مثا ال : آوجد رم( س ) فی أبسط صورة مبیناً تجالها 


مثا ال : آوجد رم( س ) فی أبسط صورة مبیناً المجال 
٤‏ 
سس 


ال 3 
جح سس لہس لمحا = ہے ۲ 
- المجال - م 8 1 
99 ۱ 5 ۱ 
مننری توجبی الرياضيات أعراد (إعاد زد 219 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالے الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مث” ال : آوجد رہ( س ) فی أبسط صورة مبيناً مجالها 


الح سل 
حا + 5 E‏ 
- ۳)(س-۱) (بح<؟)(س-”) ا س-ا س8س م۴ 


- س - ۳( 


5 اس - ٤‏ المجال = م١"‏ ۰۱ ۲ 
RT‏ وس رہ کہ جال = ع - ( 1 


۱ ۱ 6 . 
مث؛ ال : اوجد رم( س ) فی ابستط صورة وعين مجال ن حيث 
٤ ۲‏ 
ںہ = +“ 
بعل س ج سپ ٣س‏ +۲ 
« 0 ل 


۲ ۳ 3 _ "وس !)+ ٤‏ (س+ا) 
(س - ۱( س+۱) (س-۳)(س- ۱) (س-۱)(س+۱)(س-۲) 


د ٢س‏ 4 +س +ء - ٦ك‏ __۔ المجال= ع - ۰۱-۰۱۱ ؟) 
(س-١)(س+١)(سں۔٢)‏ ۰ (س-۱)(س+۱)(ش-۲) 


۲ 
5 5 ۳ ب بن + ببس ت٦‏ 
هال : ادا کان : ح مہ تن ہر ہہ تی سج کے 
مته ال : إذا كان : بم, (س) بن بن ۲ ھی کا بن ٤+‏ بن + ۳٣‏ 


أوجد: ری(س ) = رب (س ) + رم,بلأش6 


الل 
05 ۳سی- ۲) (ص+٣)(س۔‏ ۲) 
ا( (س+۱)(سص؟) * (س (٣‏ س +1) 
حيث مجال رم(س ) = ع -(-۰۱ ۲-۰۲ ) 


اك ناد 3 اد اد ےں 


70( ۱ 5 ۱ 
مذثری توجبه الرباضیات (۱۱) اعراد #0 حا 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی ۲۰۲۰ 


منت ال : آوجد رہ( س ) فی أبسط صورة وعین مجال ن حيث 


۲ 
+ س + س ۲۰-۰ 
س" - ۲س +۲ 


4 
® ۷ ۱ ے 2 
رہ( س) = ہے ( س +ه)( ( 


( سس -۲)( سس - 
حبث محا = -۔ ۱ ۲ 6 ۳ ۶ 
: مجال رہ( س ) 4 


° س ٣ے‏ 9(س-۲) + (س+9)(س -۲) 


3 نه( سن ) اين م س۔ ٢‏ ےت 


4 
5 ڈس ١ ١۵‏ يجا يلاس ٠١-‏ 5 س" + ۷س - ۵ ۲ 


(س -۳)( س - ۲) (س - ۳)( س - ۲) 


مت ۷ال : اوجد رم( س ) فی ابشطرصتورة مبینا المجال 
- س +۳ 8 ا 
س ۱ هيت ل 
O‏ سل 
(س+۳)(س+٤)+‏ (س-۱)(س-۲) _ س' + ۷س +۱۲ + س" -۲س+۲ 


سھ جچ (س - ۱ )( س ٤+‏ ) (س - ۱ )( س +4) 


رہ( س ) 


س" ٤+‏ س +۱ 


" (س --١)(س+٤)‏ چکھسسڈ 


مث۸-ال : آوجد رم( س ) فی أبسط صورة مبیناً المجالی 


رہ ےط + "و 
كن (س - ۱)(س +۱) (س - ۱)(س )٥-‏ 


س (س - 5 )+ ۲ رس +۱) - س"  ٥‏ س +۲ س +۲ 
(س - ۱)(س +۱)(س - ٩‏ ) (س - ۱)( س +۱)(س - ٩‏ ) 


منئرک توجبہ الرباضبات رہ أعداد ہت 


25 ےچ وس چ۲ چو ےچ آچچہ | 
مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالے الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 
٣ 7 5‏ س +۲ 


( س - ۱ )( س -۲) 
(س - ۱( س +۱)(س - ٠‏ ) 


(س - ۱( س +۱)(س - ° ) 


ف یوت المچال = ع - ٢٤١۔ا‏ 
"لاس + ۱)(س - ٩‏ ) جال = ع - ( 


م٩‏ ال : آوجد ںہ( س,) فى أبسط صورة مبيناً المجال 


9 ے۸ ۱۲ فة 
رہ( س )4 = سے س + ۳۹ س س 
س - ۶س ٤+‏ س - ۷ س +۱۰ 
الخال 


® 
لے رس -) ېږ ده )رس +۱) 
سی (من - ۲)(ش -۲ ) (س - ۲) (س>-و) 


5 س - اس+ > س ‏ 5 + س +۱ 


س ۲ اش 6( س - ۲ 


5 س ده 
س - ۲ 


و ے ٢۲‏ 
مش۰ سال : إذا كان : رہ, (س) = f‏ > ہ, (س) = 


۲ 
بن + ۲ بن + ٩‏ 
دک سے ھا 
بن ۲۷ 


آوجد : رہ( س ) = رہ ( سسن))/ +تيه, ( س ) 
الح کل 


۲ 
١‏ بن ہس + ٩‏ 
- ل + 
٥٤‏ سب (س- 5 )و 
س- ۲ 35 
5 بن + ۳ ۷ بن - ۳ 
حیث مجال رم(س ) = ع - ۱ ۰۳۲- ۲۳ 


ری _ (س- ۲( ۲) + +۳ لاک کی 


(س + ۳ ) مس - )٣‏ 0 رگ ۳(س - ۲) 


ےہ : 5 ۱ £ 
منثرى توجبہ الرياضيات أعراد (إعاد زد 219 ا 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


تمارین على جمع الکسور الجبرية 


س آوجد هم(س,) فى أبسط صورة مبیناً المجال 
س ۱ 
۱ یہ E E‏ 
e)‏ ۹ س +۱۷ س +۱ 
٦‏ 9س بط 
۲( رہ( س ) = + 
( س مد ش+  ..۲‏ سس +۲ 
۲ -س 
س - 8 


(۴) درس ) "چ + 
سل ۲ 


)٤(‏ یس - س اا ا 
س -3 یکل - ۲ 


۲ ۲ ۲ 
)٥(‏ رہ( س ) = کے - میں ا 
سه ف+' 


(۹) رہ(س ) = سس + اس 


(۷) رورس ) = جه 
س سن 

(۸) بد(س) دس س3 + 
س - ٩‏ 
_. ٣س‏ +۱۵ 

(۹) نہ( س ) = ےا تحت 


"_ ۱ 
(۱۰) لە( س ) سے + 


س ۲ س ٤+‏ 
۱ رہ = + 
(۱۱) رہ رسس ) - س اس 


(۱۲) دہ( س ) = 


(۱۳) بہ(س ) < اس ٣_1‏ اس د_ 
س - ٩‏ س +1 س + س ٦‏ 


+ رہ(س ) م‎ )۱١( 


۳س+۵ ۱ 
0- 1+" 1 
و کے ۱ 5 ۱ 
منثرى توجبه الرياضيات أعداد (/عاد ود ۱۱9 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مث اال : آوچد رم(س ) فى أبسط صورة مبيناً المجال 


۷ ۲ 
درس > حكن = 


ھ 


رین الت 4 المجال - ع - (۱) 
س-۱ س" 


مثا ال : أوجد رم(س ) فى بش طتورةلبیناًالمجال 
7 © 

۸ ٤ 
رورس )۔- لت‎ 

سن ےت ۲ 1 ۲ 

® 


درس ) = 3 المجال = ع - )٢[(‏ 


مث” ال : آوجد رم(بس ) فى آبسط صورة مبیناً المجال 
1 لاسن ۱۰ 
رہ(س )= 
هچ 
فق د ٣ین‏ ۷ س - ۲ u‏ 
۱ 


آے لاسن ندع 1 (س ۲)(س - ه) س - 
رر(س )۔- كل س سے 


س ۳ س +۲ (س-۱(س - ER)‏ -۱ 


المجال > م ۲۰۱ ۲ 


مش٤ال‏ : آوجد ںہ(س ) فى أبسط صورة مبيناً المجال 
۲ 


ردرس ) = _ مہ“ 


منثرى توجبه الرباضبات عگ أعداد (/عاول 1 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مهال : آوجد ره« فى ابسط صورة مبینا المجال 
بهو بس ١٠١+‏ س - آسن ٠١‏ 
ی[ سل للا سس سس ہہ 
) ات 5 وض ٦+‏ س - ۸ س +۱۵ 
ا 


(PT _‏ + )س 
۳ (س- )س (س-۲)(م<ه) 
مجال ن = ےت 8,٦‏ 


® 
- (س-٥)‏ _ (س+ ع عي عا" سك ے۔ ۶ 
۳ (س-۳) رس-”) ل چا س-۳ 


مث ال : آوجد رم(بس ) فى أبسط صورة مبیناً المجال 


ریس - س +۳س+؛ _ ساپک ۱۱ 
س" - ۲۷ ۹ سر 


الل © 
س' + ۳ س + ٩‏ (س - ٤‏ )( ش +۳) 
س - ۳ )( س +۲س+٩)‏ -(س هی 


(س - ؛ )رس +" ) - 


(س - ۳)(س +۳) سدم 


منثرى توجبه الرباضبات 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مش۷ سال : آوجد رم(س ) فی أبسط صورة مبیناً المجال 


حرس سا 


(س - ۲ )( س +" ) 


مث ۸ال : آوجد ںہ(س ) فی أبسط طنؤرةامبیناً المجال 


5 3 ى. 4 
سر س - ۶ س ھا 7۷ س 


35 
E aR, 

رہ(س )= + ال ا 

س - ٤‏ س ‏ © - ( س" -۱) ں(شن-٥)(س+ )۱‏ (س-۱)(س+۱) 


رس -۱)-۲(س-هو) . 4س 4 "شن + ٠١‏ 
>.__ (س-ه)(س+١)(س-١)‏ .۰ (س-5)(س+١)(سن-١)‏ 
یی بح المجال = ع ۱۰۱-۰۵۱ 

(س-٩)(س‏ +۱)(س-۱) 0" ۱ 


ہے ۱ 5 ۱ 7 
منثرى توجبہ الرياضيات أعراد (إعاد بد 219 _ 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


۲ 


۲ 

7 5 .1 +4 - 
مت ۹ ال : ادا كان : رہ, (بن) 7 و و > ہ,(س) = اس 
س + ۸ بن + بن ۲ 


آوجد : رہ( س ) = رہ ( س ) - بمب (س) 
6 ۱ 


ھ ۲ 
رواش )= س -۲بس + - ٦ے‏ سن 
بن + ۸ بن + بن ۲ 


۲ 


س امن 5 > 
بن +۸ س + سیب ۲ 
۱ ببس بو 5 (س +١)ہکہ-۔‏ ور( 
(س +۲ )اس حبس بع) رکیل (س +۲) 
حیث مجال رہ( س) <.ع - ۲۱۰۲۱ 


IE x WW 
5 ۲٩+ رہ( س ) = بن +۲ + بن‎ 
© ور‎ 


رہ( س ) وک 


۲ 
م داه 


۰٠ ۳‏ -- ۲ 
مثا١١‏ ال : إذا کان : ںہ, (س) - نے" .رم, (س) = 
نن۔۔ ٣‏ بن - ۲۷ 


آوجد : رہ( س ) = رہ ( ش )٦ا‏ رہ ( س) 


حيث مجال رم(س ) = ع - ۱ ۰۳- ۲۳ 


(س- ۲ )(سن- ۳) - رس +  )۳‏ لی ٩-‏ سس +۳ _ 
(س + ۲) (س-۲) ۲ (( ي اليب ۲) 


ےہ ۱ 5 ۱ £ 
منثرى توجبہ الرياضيات أعراد (إعاد زد 219 


پہ(رس ) = 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


تمارین على طرح الکسور الجبریہ 
[۱] چا الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
سر "۲ 
۱ إدا کا شلم . مد ات 
[۱] ادا کان:" س ع e‏ 
۷ 
ت0 
٦‏ بن ١+‏ 
[۲] المعکوس الجموى پر م هو 


س 
بن ١‏ .٣ح‏ 
د * س 


[۳] مجال المعکوس الجمعی لا ا هو 
CO ۱(-2۵ )۳(,29 )۱-۰۳- ©‏ 


{f} 6,۲۱ - 9‏ © ع 


]٥[‏ أبسط صورة للمقدار : سے بے ےت 
س + ° س + ° 


۵ - © ٥ © صفر‎ © ۱ © 


حيث : س 7 - ٥‏ هی 


- بہ(س) = کے‎ ]٦[ 
- س‎ 


ن٥‏ ۱ 
[۷] مجال الدالة : رہ(س) = سحل س 1 هو 
س - ۳ س + ۳ 


)۰ ۰۲۱-208 ۲۰۳۱-2۵2 )۲۰۲-(- 9 )۲-۰۱-2-0( 


منثرى توجبه الرباضبات اف أعداد ۱/عاول 12 LL‏ 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی ۲۰۲۰ 
س آوجد ںہ(س ) فی أبسط صورة مبیناً المجال 


(۱) رمش ) = شب ل (۷) ہرس ) = کی سل 


OD‏ 2 (۶) رہ( س ) = اس حل 
سج٥‏ اسه س - ۴ س-۲ 
(5) يدرس ) < اس الل ۔ _ل (0) رہ(س ) سال ۔ ۔ دہ 
س +۵ س +8 س - 9 س ده 
(۷) دہ( س ) للك ده چے سا 
س ۲ س' اس ٢-‏ 
(۸) ںہ(س ) = سیدنت .سا 
س' 8۷ : ۱ آس" + س ٢-‏ 
)٩(‏ رہ(س ) = ۔ اس۹ا د _ ٣س‏ لاس 
س" - اس +© سن ےا 


س" + س" + س س + ۱ 
۰ - .کح 
(۱۰) دہ( سس ) ET‏ 


(۱۱) لہس ) = + س 


)۱١(‏ دہ( س ) = س 


(0۱۳ نرس د ا 
س 


(۱۶) یہ( س ) = 
س" 
)۱٩(‏ رہ( س ) = سس 
ا - ۱ 
)١١(‏ ده(س ) = ٣س‏ - 
س - ٢س‏ 


۲ ۲ 
لا ۹ ۳ - ۱ 
(۱۷) بہ(س ) - له تسد سس 
س س ٦‏ س - ۶ س ده 


منئری توجبه الرباضبات آعراه ہت 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


ضرب الکسور الجبریہ 
* لکل کسر چبری رم(س ) 7 ۰ یوجد معکوس ضربى هو مقلوب الکسر 
و یز له بالرمز رہ (س ) 
فإذا کان : دم(س )= سا حيث : مجال رم(س ) = ع- (4 ) 
* و بالتالی يمكن"إجراء عملیة ضرب أو قسمة کسرین جبریین كما یلی : 
إذا كان : رم"( س ) = دم (س ) کسرین جبریین حیث : 


رہ, ( س ۱۵۵۴۲ يس ) یں (س ) دع( س) فان : 


5 : ۳ د( س ) × دم( سر 
نهر (س) × یہ (س) ہرم تم E‏ 
حیث : س 5 المجال المشترك للکسرین الجبريين رہ ( سس ) » رہ رس ) 

آی :اع - ۱ ص (د۵ہ) لا ص (د؛) ؟ 


٦ 
آوجد رم(مس ) فی أبسط صولة مبینا المجال‎ : لاس١شم‎ 


س ٦+‏ س - ۲ 
ندرس ) = سن" ۹ 5 اف نت ٤‏ 


ال( 
۳ (س +۲) Xx‏ س - ۳ - ۳ 


(س - ۳)(س +۴) ۲(س + ۲) ۰ ”(سن +۲) 
المجال = ع ۳۲ ۲-٣-۰‏ ® 


رہ( س ) = 


مك5 ال : آوجد رہ( س ) فى أبسط صورة مبيناً المجال 


س +۲ س و بو س +۲ 
یں آ٢‏ یں سار س + س ۲۰ 
ف 
_ (س-۳(س+ه) ‏ _ صى+") _ ے_ سط٢‏ 
ر س۔٢(س+مح‏ ۲ س۔ی(س+٥)‏ 7 رس( (س-٤)‏ 


المچال = م ٣۔٦‏ ۵-۰۶ ] 
منثرى توجبه الرباضبات )۷( أعداد ۱/عاول 1 


ردرس ) = 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی ۲۰۲۰ 


مث” ال : آوجد رہ( س ) فی آبسط صورة مبیناً المجال 
۲ 


مث ال : آوجد )فی ابسط صورة مبیناً المجال 
ہیں م كس +1" 
E‏ >« كت 


س ن 


المجال = ع ۰۳-۱ ۲ ۲ 


مثه-ال : آوجد رم(مس ) فی أبسط صورة مبیتاً المجال 
۲ ین ٤‏ ۲ 
رہ( س ) = ف CT x‏ 

س ٦‏ س 


ی د 


پہ(رس ) = ۳ 
س  ٦‏ س 


مثا ال : أوجد رہ( س ) فی أبسط صورة مبيناً المجال 


تيد پر س' +۳ س ٩+‏ 
ورس ۷ اس سن ۱ 
منثرى توجبہ وق 7 E)‏ أعداد 9 8 17 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


ہیں ) = 
35 < ۳ )( س' +۲س+؟) 


المجال - ۳۱۲-6 ۲۱-۰ 
مش۷ال : آوجد ںہ(س) فى أبسط صورة مبیناً المجال 


سر ۲س" س - ۱۰ 
5 س ‏ اقل للحن اه 
(سیم) عن س س +۲س ٤+‏ 


ال 


® 
هج - 
5 کا یی ٣س‏ ده 
رورس اي ا وہر ص لازن م 
المجال = ع - ۲-۰۲ 


۲ 
مثا ال : إذا کان رہ, (س) = سا .۲ سب 1 .نه (س) = "ا 
۱ ۲ بن + ۲ س +۱ 
اوجد : رہ(س ) = همست ) × رہ (س ) 


اہ امال 
ہس ) = 47۳(۳ ٭ ا =" 
۲ ( جک ( + ام (س + )١‏ (س + ۱ ) 

حيث مجال رہ( س ) = م - ۲-۰۱ ؛؟ 


۱ 5 "به يسن_م © 
مث ۹ ال : ادا كان رم , (س ) = کوک تھے درم (س ) سپس 
بن بن 


آوجد : رہ(س ) = رہ (س) × رہ (می۔) 
۱ 


نوش دمح ۲)(س سل ) ب (عجترس -۲) 
(س + ۲)(س ۲۳-۰ سں ہی سب 


حيث مجال رم(س ) = ع - [- ۱۰۳-۰۲ ,۲] 


_ س - ۲ 
وس ) = کک 1 
ی ۲ ۱ 
منئرک توجبه الرباضبات ( ۷۳ ) أعداد م /عاد عافد ۱ 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


تمارین على ضرب الکسور الجبریہ 


س أوجد ار رمن") فی أبسط صورة مبیناً المجال 


(۱) ہس = × سد 
مسن + س ٤‏ 


(۲) ده(س ) "سل 1 
ھت ۲٢س‏ +۲ 


(۴) رہ( س ) - لس × اس - 3 _ 
وگ ۰ س - ۳ 


۲ 
٤)ں‏ ہس _ سج ئن“ ؛ س - 
wu)‏ © كتحت 


(5) رہ سس ) - _س' اس وی × سا _ 


س ٩‏ سن +۲4 


¥„ تچ 
( ںہ (س) اس ۱۰ ۴ > © باس -۱۰ 
دس ۲ ہہ +وسن 
5 
(۷) و(س) - اس -۸__× سل 
س دس ٦‏ ا ار 


(۸) يدرس ) = ٣س٤ا‏ × سآ 
س ٦+ س٢ ٤-‏ 


رن تن اس لے ان ا 
س - ۲ هون - ۲۷ 


۲ ۲ 

(۱۰) ؤس ) = س اسا × صر ی 
سیب سک سس 
س  ١‏ س لاس 
9 وز هو حةس غت س + ٩‏ س + 
س ۔ ٩‏ س - ۶ 

۲ ۳ 

(۱۲) رم(س ) = س ١س‏ 5 _ سس ۱ 


٥س‏ ا 7 


ہت ا ہج 


۳ 1 
xX‏ 
س.۔ ١‏ 3 
سل ل 
شض شع الاك : ۱ 
توجبه الرياضيا أعداد سے 3 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


7 لكل کنر چبری رم(س ) ع ٠‏ بوجد معکوس ضربی هو مقلوب الکسر 
= ۰ ۱ 
و یرمز له بالرمز رہ (س ) 
بن + ۳ 0 1١‏ ے٤‏ 
دی فان : رہ ہو موم 


حيث : مجال برس )= ع -( 14 ۰ مجال رہ (س)- ۱-6 ٤:۔٣)‏ 


فإذا كان : رہ( س )= 


- ۷ 
و يكون : دم(سس )> یر (س ) < ۱ 
* و بالتالی یمکن إجراء عملیة قسشّمة کسرین جبریین كما یلی : 
إذا كان : رہ, ( س ) - :ہ, (بس ) کسرین جبریین حیث : 


: رہ (س) = درزرسں)  فان‎ > e 
سل‎ ۲ 


د( س) 


wee‏ = رت رد ری شرف 
و یکون مجال رہ ( س ) + رہ, (س ) هو المجال المشترك لكل من : 
رہ ( س )ءرم (س ) › رہ (س) 
أى : ج - ۱ ص (د, )لا ص ( دہ ) للا ص (د, ) ؟ 
مث اال : إذا کان رہ( س ) = س' ه س + اوج 
ê"‏ 
(۱) المجال الذى يكون فيه للكسر معکوس ضربی )ا رن" (۰)۳ 
(۳) اس اش تحقق آن رم" (س) > 3 
الد الل 
وس ۳ )( س +۲) 


(س-۳)(س-۲) 


المجال = ع -۱ ۰۳-۰۳ 17 
منثدى توجيه الرياضيات (۷٢)‏ أعداد /عاد کے ا 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


=٤ =‏ 
۱ 
ن العدد ۲ ود لمجال الدالة 


- ٣+ س‎ 


® 
۰ ۵ س ده ا = ٣س ٦-‏ 


° ۲ سک - ٢١‏ 0 تا 


__سسحجچضش ا 


3 ۹ > س'-٢‏ ان 1 
مث" ال : ادا کان رنہ( ین ) = أوجد 


رسن ) 

(۱) أوجد ن '(لتن)#ا(عين”مجاله_ )١( مس)١( ٠‏ :یہ“ (۲) أن أمكن 
جج ۸ل 

رم-۱ = س" 4 ٭ھے رس-(س (1) _ س 


س - ۲ س ین (س-۲) . س +۲ 
٢‏ تچ 
۾ -۱ 
مجال ن ٤‏ 1 و -آو 0 


: ادن © ہر کت ۱ 
ر( = لت دسي میم () غير معرفة لان 31 مجال الدالة 


مث” ال : أوجد ںہ(س ) فى أبسط صورة مبیثاً المجال 


س 
کا لا وا ات 
(س - ۱)(س بش +۱) س ١+‏ 


المجال = ع - ۰۱۱ ۱-۰۰ ۲ 


جح س 
رورس ) 2 
س دس +۱ 


کی + ۱ 5 ۱ £ 
منثرى توجيه الرياضيات أعراد (إعاد زد 219 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مش؛ال : آوجد ںہ(س ) فى آبسط صورة مبيناً المجال 
س-۲ س تیا ي ۲س -۱۰ 
» س" - ٩‏ س ۹س٣ا‏ 
® ۱ 
> ۲-۷ س -۱۵ لف . 
ںہ مات سک اس در ہرم س اس 
7 - ۹ س -۱۰ 


کڪ ۲ 
=( 9 - 
اس 


رہ( س ) = 


رہ( س ) = 


ب (س-۳)(س-٣)‏ المجال = ع - ٣۳١‏ ه ) 
۲(س-سم) 
کی 
® 
١ ۱‏ ۷ سے ) (٦‏ 
مثه ال : اوجد سس نت 0 ہو 
E‏ ل “لمكتل 

(س-ه) , (س-۳) _ (س-ه) (س- ۲) 

(س-۱) (س و (س-۱) (س+۲) 
المجال = ع -۱ ۰۳ ۲2۰۰۱ ۲ 


رورس ) = 


مش" ال : أوجد رم(س ) فى أبسط صورة مبيناً المجال 
ریمس ا سحت چ 6 دنک 

ی ی ٢س‏ +" 

۳۹ ۱ 

رہ سس )۔ س ۸ _ × ب ۲س ٢ے‏ 


ون ۰ ا , س۲ اسن 


- (س -۲)(س داس +4) و ارس ۳ ۲ 


(س +۳)(س - ۲ ) ف 
المجال = ع - (-۲۰۳ ) 


7 9 1 ۱ ۱ 
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مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالے الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مث۷ ال : آوجد ںہ(س ) فی أبسط صورة مبیناً المجال 


۲ 
س - ۲ س : 


فم(س ) = 
يس ) "EER?‏ 


)١  س(ر)١ (س‎ 


(س-۱)(س"+س+۱) 


مث ۹ال : آوجد ںہ(س ) فی أبسط صورة مبیناً المجال 

_ س +۲س -٤س‏ . ۲س" اش" اس 

لزنا پس سد٣٣‏ ۳ ۳ 
سے: 

س ٣سن‏ کے اسن ۲س ' - ۷س9 ۱۵3 

رورس ) = ع کیو ہچ وڈ * بس" بس" 9 

_ س (س' +۳ س - ؛ ) ب ('س + ۲ ) (س - )٩‏ 


(س +4 ) (س  )۵-‏ ` س(۲س' +س -۲) 


س ( س + ۶)( س ١‏ ) پر (٦۷س+٣)(س-٥)‏ د ۱ 


(س +؛) (س - ٩‏ ) س(۲س +۳)(س - ۱) 


المجال = ع - ۰۱۰۰۰۵۰4۰ ) 
منثرى توجبه الرباضبات )0۰۸( أعداد 9 8 17 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مث ١‏ ١ال‏ : آوجد رم(مس ) فی أبسط صورة مبیناً المجال 
یں ا اش ےا 
ہیں ی جس ين 
الخ ل 
س"- ۲س - ۱۵ م س - ٢‏ س ٩+‏ 


رس - )رین +۳ (س ")رس ۲) س - ۳ 
(س- ۲)(س+۲) * ۲(س-8) ۲ 


المجال - ے ہ٠‏ 


۳ 
مثا ١‏ ال : إذا کان یں نے ہے سر ۶ سح 
e‏ بن ده بن + ٦‏ 


۲ ۱ 
ہہ رس ) = ہہ ہچ يتم ١‏ اوجد : رمر(س)- رم (س) + یہ, (س) 
بن ٢٢‏ ں ۲ 


هیحان 
_ (س +۳ )(س -۱ ۳( رين ۱) (س +۲) 


۳ رس + )رس + 0۲ ا٣‏ )۹ ۳ 


حيث مجال رم(س ) ,۳ 5 ¢ ۳۵ ۰ ۰۱ 15 
ے (س+۳)(س - ۱ پر (سن +۷)(س - ۲ 


(س +۲)(س + ۳) ` (س-۲) (س +5 ` 
4 


رہ( س ) 


منثرى توجبه الرباضبات 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


أولاً: اخثر, الاجآببة الصحيحة من بین الاجابات المعطاة : 
]١[‏ بم(من) - بت له معکوس ضربى فى المجال 
CO ۲۱۰۰-20۵ ۰۱-6 9 J-0‏ 


[۲] إذا كانت : د (س ) ڃم فان : مجال د | 
ھ 


۳۱-6 و ۱۳-۰۰۳ 0۵ - (۳۰۰) ری --۳] 
® 
["] المعکوس الضربی للك ر ٤ے‏ 


کے ٤‏ 
0 المعکوس الضربى للکسر اس 
بن 
بسن + ۲ بن - ۲ 
0 ۲ 9 بن + ۲ 


ا کی 
]٥[‏ إذا كانت : د وس ) = بى ۴ 


۱ ۱ 
0 م ©= + 
سل +- 


۲۷ + إذا كانت : د رس ) - بی‎ ]٦[ 


۳ 


۷- © ۷ 0 


9 ۱ 5 ۱ £ 
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مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


ثانيًا : آوجد المجال الذی یکون فيه لكل من الکسور الجبرية الاتية معکوس ضربی وأوجد 
هذا المعکوس فی أبسط صورة : 


)١(‏ ہیں )= مد _ (۷) رہ(س ) = یھ حص 


۸ ہے س - هس +1 
(۸) نم (س ) - بسن 


(۹) دم(س ) = س - 
س 


(۱۱) بم(س ) = س" 


(۱۲) بہ(س ) = س 
س کا ۵ ۰ ۱ ۲ 
= = أوجد رہ (س ) فی ابسط صورة وعين 
> 
مجاله ثم آوجد رہ ' )١(‏ ء ده ' (۲) ان.أمکن ذلك 
OT‏ ےك ۱ 8 و 
[۳] إذا كانت رہ( س ) = سے کہ آوجد ںہ (س ) فی أبسط صورة وعين 
مجاله ثم أوجد رہ ' (۰)۰ رہ ' (۲) ان أمكن.ذلك 
07 "د ۲ ہین ے ۶ا 8 ۾ 5 
]٤[‏ إذا كانت رہ(س ) = كل - ث_-٠.‏ آوجد رم (سن:) فی أبسط صورة وعين 
مجاله ثم أوجد رہ ' )١(‏ ء رہ ' (۲) إن أمكن ذلك 
]٥[‏ أوجد رم(س ) فى 8 صورة مبيناً المجال 


(۱) دم( ) .ےپ کم () رس ) د س 


() دە( س ) = )٤(‏ دە( س ) = 


۳+ ٢ 
E س 1 _ : (0) رہ( س ) سا-۹‎ ٩ - س‎  ) رہ(س‎ 0 
س‎ 
192 منٹرک توجبه الرباضبات اعراد (/عایل‎ 


سد 
س+۲ 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


: فی گلا مماآیاتی آوجد رہ (س ) فی ابسط صورة مع بیان المجال‎ ]١[ 
۱ رحس سی‎ ١ 
+ ده (س )سج‎ ۲ 
> ) رہ( س‎ )۴ 
= رہ (س)‎ )٤ 
) رہ( س‎ ) 5 
) رہ (س‎ ) ١ 
= ده (س)‎ ۷ 
) رہ( س‎ )۸ 


۹ ) به (س ) 


1 
س م 


| ) نہ (س ) = و اس ارب سک بن + ع 


۳) ده (س ) = 


+0 ۱ 5 ۱ 
منثری ئُوجبہ الرياضيات أعداد مت حا 


مذكرة الجم (الوحدة الثانیة الکسور) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني ۲۰۲۰ 


: آوجد رہ (س ) فی أبسط صورة مبیناً المجال فی كل مما یأتی‎ ]٣[ 


سس - 
بن + ۲ یں ٢+‏ ۰ 
چڑے۔ ۸ 


۶ نہ ریا( پا 


® 
3 إذا كان مجال الدالة د : د (س۔) = ك سڈ هو : 2 سا 5 
7 


۰ 7 = 
[*] إذاكان: درس )- ۲ یا اوجد : يم سس ) وعین مجاله 


» إذا کان د ' (س) =۲ فاوجد قيمة شل 
[7] إذا کان مجال الدالة د (س )= هو 2 ۲۱ آوجد قیمة زم 
مس ے 
35 
٠‏ هل د (س ) لها معكوس ضربى ؟ 


ےت + ۲ _ پ ` ۰ 
[۷] إذا کان : د س) < — + کنر آوجدد (س ) فى أبسط 


صورة مبیناً مجال د ثم آوجد د(۲) ۰د(۱) ان آمکن 


۲ نے ٣‏ 
۹ ۰ سل ۳۳ 

۸ ادا كا :3 سس کل اھ 3 سد 
۲۱ ! 5 ) ( بن مر ۳۷ 


آوجد: د (بس ) فی أبسط صورة ء إذا کان : د (بس ) = A ٩‏ 
منئرک توجبه الرباضبات )۸۳( أعداد ۱/عاول 1 1 


مذكرة الحم ( الوحدة الشالثة الاحصاء) الصف الثالت الأعرادى الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


نعلم آن : 

التجربة الشوائية : 
هی تجربة یمکن معرفة جمیع نواتجها الممكنة قبل إجرائها » ولکن لا يمكن تحدید 
الناتج الذى سیحدث فعلاً إلا بعد إجرائها 


فضاء العينة " ف "ل 
هو مجموعة جميّع النواتج الممكنة للتجربة العشوائية 


أمثلة لتجارب عشوائیة و قضاء العينة لكل منه 


0 د عناصر‌ها : 
التجربة العشوائيّة النتانج الممكنة 
دق قود مد 
وع شود اس ( دون مج 


إلقاء حجر نرد مرة واحد و ملاحظة عددالنقاط على 
الوجه العلوی 


ریت عد مكون من ترقین ۳٣٢‏ 
آنواع الأحداث : 

* الحدث المستحیل هو الحدث الذی لا يمكن وقوعه و يعبر عنه بالرمز © > ل () = ۰ 
* الحدث المو‌کد هو الحدث الذى له کل النواتج الممكنة و يعبر عنه بالرمز ف.ل (ف) ١=‏ 
* الحدث الممکن : هو بعض النواتج الممکنه للتجربة و يعبر عنه بالرمز مثلاآً (() 
ملاحظات ٠‏ 

* أى حدث ۲ 2 ف . و احتمال حدوثه = كسراً أى آن :"۰ < ل (۲) < ۱ 


٦ "۲ 8 ۶ ۲ ۲ 0| 


3 يمكن كتابة الإحتمال فى صورة کسر إعتيادى أو کسر عشری أو نينبة منویه كما یلی 
موكد الحدوث غالباً أحياناً نادراً مستحيل الحدوث 
١‏ 5 


١ 


۳ 
3 3 
ہہ ۵ 7 7 0 72 ۱ 1 
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مذكرة الحم ( الوحدة الثالثت الاحصاء) الصف الثالت الا عرادی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


الحدث می #هزئية من فضاء العينة 
آنواع الاحدّاث 

(۱) الحدث الاولی.( البضیط ) :- هو الحدث الذى يحتوى على عنصر واحد من ف 

(۲) الحدث المؤكد :- هو:الحدث الذى يحتوى على جميع عناصر الفضاء (ف) 

(۳) الحدث المستحيل: هو الحدث الذى لا يحتوى على أية عناصر ( المجموعة الخالية | ) 
إحتمال وقوع حدث ما" يعطى من القانون : 


دمع * عدد عناصر الحدث ( __ _ له( () 
() = عدد غتاصر فضاءءالعينة رنہ (ف) 


حيث : ل ( ( ) إحتمال وقوع الحدث ( ( ) ء رہ ( ١‏ ) عدد عناصر الحدث ( ( ) 
> رہ (ف) عدد عناضر فضاء العينة ف 
چو رہہ ہےںل ال 
مثذا ال : فى تجربة القاء حجر نرد مزة واحدة أكتب فضاء العينة ثم عين احتمال كلا من 


الاحداث الاتية > 
(۱) ( = حدث ظهور عدد فردئ 7 * < ,(۲) ب = حدث ظهور عدد أولى 
(۳) ج = حدث ظهور عدد فردی › آولی/, (4) ء = حدثظهور عدد فردی أو آولی 
الخ جل 
ف 2 ۰۲۰۱۱ ۰۳ ۲۱۰۵۰۶ رہ ( ف ) = ٦‏ 
(۱) ( = حدث ظهور عدد فردی = ۰۱۱ ۰۰۳ ۲ .“. بر (۱) = ۲ 


۲ = (J. 


٦ 
۳ = ) ؟ رہ (ب‎ ۵ ۰۳ ۰۲ ١ ب = حدث ظهور عدد آولی<‎ )۲( 
۱ 


۰ ۳ 
+ ل(ب) = 3 چس 7 


(۳) ج = حدث ظهور عدد فردى ء أولى = ١‏ ۰۳ ه ؟ ۰( ج6 = ۲ 
لی - 1 کے 

(4)ء = حدث ظهور عدد فردی أو أولى- ١‏ ۰۱ ۰۲ ۰۳ ه ۲ مه (۶) < ٤‏ 
ل (۶) = = 


3 
۱ کے 
منئرک توجبہ الرباضبات (۸۱) آعراد |/عاول 19 


مذكرة الحم ( الوحدة الشالثة الاحصاء) الصف الثالت الا عرادی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


مث" ال : سلة بها ٠١‏ بطاقات مرقمة من ۱ الى ٠١‏ سحبت منها بطاقه واحدة عشوانیا 
آکتب فضاء العينة ثم عين كلا من أحتمال الاحداث الاتية 
9 (تحدث ظهور عدد زوجی (۲) ب حدث ظهور عدد آولی 
ری کت ظهور عدد زوجی آولی (۶) ۶ حدث ظهور عدد زوجی أو آولی 
الل 
ف = ۰۱۲ كن ۰6۰۳ ۰*۰۵ رہ ( ف ) = ۱۵ 


)۱٤٤۱٢١٠٠٢۸ =١ )(‏ 
ب( 0(0)> فى 
(۲) ب عع لط E Aa‏ 
له (ب) ٩=‏ ٭ ل(ب) = < ی 
(۳) ج = حدث ظهور عدج د رجن داولی < ۲۱ 
یہ رج) - ١‏ . ل(ج) = ل 
(4) ء = حدث ظهور عدد زوجی أو,أولق 


ع سح ۲( ۲ ۰ ۶ ۱۰۰۸۰۲۱۰ ۰,۱۲ ۰۱6 ۰۳ 8 » ۷ ۱۱ ۰ ۲۱۳ 


۱ 
رہ (۶) = ۱۲ + لئ = ے کہ 
مش ال : سلة بها ۲۰کرة بها ۸ كرات حمراء › ۷ کرات:بیضاء ے٥٥‏ كرات صفراء فاذا 
سُحبت كرة واحدة عشوائيا أوجد أحتمال آن تکون الکرة المسحوبة 
(۱) حمراء (۲) حمراء أو صفراء (۳) ليست صفراء 
۱ 


احتمال أ“ تکه ‏ الک و ج- عدد الكرات الحمراء _ 3 << لذ 
ل ان تکون الکرة حمراء ٠0١‏ لعد الکلی YY‏ 


احتمال | الک 3 اء أ _ عدد الحمراء + عدد الصفراء - ۱۳ 
ل أن تکون الكرة حمراء أو صفراء = پوچھ ۷ ۲ 2 


اتال أن تكون القرة المسهو د لت ون ۔ كلذ خر ۲۶ لاد ھا ے ۳ 


العدد الکلی ۳۰ 
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مذكرة الحم ( الوحدة الثالثت الاحصاء) الصف الثالت الا عرادی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


مش؛4ال : صندوق به ۱۰ بطاقة متمائلة مرقمة من ۱ إلى ۱۰ خلطت و سحبت بطاقة 

عشوائیاً أوجد احتمال الأحداث التالية : 

إل القدث (۲ ) هو : عدد یقبل القسمة على ۲ 

[ 4الاحدث (ب) هو : عدد یقبل القسمة على ۳ 

[۳] لْخدث (ه) هو : عدد یقبل القسمة على ۲.و یقبل القسمة ۳ فى نفس الوقت 
الد ل 


ف - ۰۲۰۱ ٣‏ ۰۶ ۰۱۰۵ ۲۱۰۰۹۰۸۰۷ 2 ره ( ف ) = ۱۰ 


° = ) (( ره‎ 3 ۲۱۰۰۸ ٦ ٤ ۰۲ 1 )۸( الحدث‎ ]1[ 


. عدد عناصر الحدث (_ _  )۲(۸‏ و - 


ل( )= عدد عناصر فضاء العينة رہ (ف) ۱۰ 


[۲] الحدث (ب) = ۱ ۳ ٦ء‏ ۲۹ 
ل عدد عناصر الحدث ب 
2 عدد عناصر فضاء العینه 


[۳] الحدث (ح<) - ۱ ۲۰ ® 


ل (ح) = عدد عناصر الحدث <-, ے نے 
عدد عناصر فضاء ١‏ لو 
مثه ال : فی تجربة إلقاء قطعة نقود معدنية امرةاواحدة فقطيق ملاحظة الوجه العلوی 
إحسب الاحتمالات الآتية : (۲) ظهور صورة 7(ب) ظهور كتابة 
۸ و 
ف = | صورة,كتابة] 


منثرى توجبه الرباضبات 


مذكرة الحم ( الوحدة الثالثت الاحصاء) الصف الثالت الا عراوی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


مث ال : فى تجربة القاء حجر نرد مرة واحدة فقط و ملاحظة الوجه العلوی اآحسب 
الإحتمالات الآتية : 


اتا 
() حذاث ظهور عدد زوجی = ٦۰٤١۲‏ سے ل (() 
e‏ 


(ب) حدث ظهور عدد فردی =۱ › fo «f‏ 
(ج) حدث ظهون عد أولى <(۰۲ ۰۳ ۵) 
(۶) حدث ظهور عدد/أقل من ٤‏ <۰۱۱ ۰۲ ۲۳ 
® 
(ھ) حدث ظهور عدد اولی ژوجی ھ(٢)‏ > ل (ه) = ج 
(و) حدث ظهور عدد اولی فردی"۳(2 ٥‏ ه ل (ه) = 
(ز) حدث ظهور عدد یقبل لس لی ۳ ۰۳۱2 ۰) 
(س) حدث ظهور عدد أكبر من ۵,2,5 سے ل (س  )‏ صفر 


(ص) حدث ظهورعدد صحیح يحقق المتباينة صفر<,س< ۷ 


٩ ۰۶ ۰۳ ۰۲ ۶‏ ۰ ۲۱ > ل (ص )= 3 < ۱ 


العملیات على الأحداث 
حیث أن الاحداث هی مجموعات جزئية من فضاء العينة لذا فان العملیات على الاحداث هی 
نفس العملیات على المجموعات مثل التقاطع و الاتحاد 
و باعتبار أن فضاء العينة ( ف ) المجموعة الشاملة یمکن التعبین غن الأحداث 
و العملیات علیها باشکال فن كما یلی : 
آوله : التقاطع 
إذا کان : ( . ب حدئین من فضاء العينة ( ف ) فان : 


منئرک توجيه الرياضيات ینگ اعراد (اعاد 


مذكرة الحم ( الوحدة الشالثة الاحصاء) الصف الثالت الا عرادی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


تقاطع الحدئین ۳ب و الذی یرمز له بالرمز ( )١‏ ب 
یعنی حدث وقوع م و ب معا 
و یکون :ہل (۲۱۲ ب ) = 


و یمکن حسابٍ التقاطع بالعلاقة التالية 
ل (۲۱۳ ب) ذل (۲):+ ل (ب) - ل ((لاب) = ۲۰,۵ ۰,۱ ٠,۹‏ 
ملاحظة : ۳۹ 
يقال أن حدثاً ما قد وقع اذا کان ناتج التجربة عنصراً من عناصر المجموعة 
التی تعبر عن هذا الحدث 
3-5 
ثانیا : الاتحاد 
إذا کان : ء ب حدثين من فضاء العينة رف ) فان : 
إتحاد الحدثين م ء ب و الذی يرمز له بالرمز .لاب يعنى 
حدث وقوع م أو ب › أو کلاهما ء آی خدثاً وقوع آخدهما على 
و یکون : ل (۲ راب )= به (( راب ) 


رہ ( ف ) 
وتال 


:لب )= بہا(اںب)> = 


رہ ( ف ) 
و يمكن حساب الاتحاد بالعلاقة التالية 
ل ((لاب) = ل () + ل (ب) - ل (۱۲آب) = ٥و‏ ۰او »= ۲و - ۹و 
مث اال : إذا كانم ء ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية ما و کال (۱) ٠, ٤=‏ 
» ل (ب ) = ۰,۷ ۰ ((ل ب ) = ۰,٩‏ آوجد ل ((م ب) 


اق ا 
ل (06۱ ب)= ل (۱) + ل (ب) - ل ( إل ب) = ۰,٤‏ + ۰,۷ - گنه 
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مذكرة الحم ( الوحدة الثالثت الاحصاء) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی ۲۰۲۰ 


مث۲-ال : إذا كانم ء ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوانية ما و کان : 
۵(() = ۰۰,۶۳ل(ب) = ۰,۳۲ › ل( 0° ب )= ۰,۳ آوجد : ل (( لاب ) 
أ ا 

"ل((لاب) = ل( )+ ل(ب) - ۲((۵ب) 


و ل زملاب) ۳ ۲ ۲ -ے يه = 6 .۰ 


مث" ال : صندوق به" ۱ بطاقة متماثلة مرقمة من ۱ إلى ۱۰ خلطت و سحبت بطاقة 
عشوانیاً وج احتمال أن تکون البطاقة المسحوبة تحمل عدداً : 
]١[‏ یقبل القسمة على ۲ [۲] يقبل القسمة على ۳ 
]٣[‏ یقبل القسعة"قلي .۲و یقبل القسمة ۳ 
١‏ ا 
ف 2 ۰۲۰۱۱ ۰۳ ۶ 1۵۰ ۲۱۲۰۰۹۰۸۰۷ 3 ره (ف ) = ۱۰ 
[۱] بفرض أن الحدث (۲) هو أن تکون البطاقة المسحوبة تحمل عدداً یقبل القسمة على ۲ 


. الحدث (() ۲۱ 54 ۲۱۰۰۸ 2 ره (مط)-٥‏ 


(۲) 
ںیہ‎ Ci ۵ 


[۲] بفرض أن الحدث ( ب)هو أن تکون البطاقة المسحوبة تحمل عدداً يقبل القسمة على" 


. الحدث (ب) < ۲٩۰۲۱۰۳۱‏ 1 رہ (ب ) = ۳ 


: د ۳0() - 
تر نور وت ھا 


[۳] احتمال أن تكون البطاقة المسحوبة تحمل عدداً یقبل القسنمة على ۲ و يقبل القسمة۳ 
= احتمال وقوع م و ب معاً = )٦(‏ ۵ (()ب) <۱ 


نہ (۱۳)ب) — 3 


0 ٣ھ"‏ 
مش۳ال : إذا کان ( ء ب حدئین من ف وکان ل (۱) = ۵,. إل (ب) = ١.١‏ 
رہ ۲۱۶۱۱۳۵۵۲ 
"اھ 


٠ 


ل( ناب )= ل (() +ل (ب) -ل (( و ب)= می + كرا , 
)٩۱‏ اسا سے 


منئری توجبه الرباضبات 


مذكرة الحم ( الوحدة الثالثۃ الاحصاء) الصف الثالے الأعرادی الفصل الدراسى الثانی ۰ ۲۰۱ ۳ 


مش؛ال : صندوق يحتوى على ۷ بطاقات مرقمة من ۱ إلى ۷ . عند سحب بطاقة واحدة 
عشوائياً فإن 
احتمال الحدث م سحب بطاقة تحمل عد زوجياً > نی = 
> 6 
مثذه ال : من الشتكل المقابل أحسب احتمال : 
[۱] ۵ (۲) ف [۲] ل (ب) 
0P)  ]۳(‏ ب ) [۳] ل (۲ل۱ب ) 
٦‏ ال ل 
من الشكل نجد : رہ ( ف ) ۱٣‏ 3 ره (م ) = ه 
3 رہ ( ب ٦=)‏ > مهم ( 0° ب ) < ۲ > رہ ( ملاب ) = ٩‏ 
[f] mw 5 ۶ (۰‏ د(ب) < + = 
۵۲۱( ب) = چ كؤذاء (] درلاب) =$ = 


٤ ۲ 


4 
ملاحظة : ل (۵) + ل (ب) - ل (0۲۳) 
چ ++ - چ 2/2 + چنل((لاب) 


أى أن : ل(ملاب) = ل(م)+ل(بع”- (۲۱۲ب) 


مث ال : صندوق يحتوى على ٠‏ بطاقات مرقمة من ١‏ إلى ۱۰ . عند سحب بطاقة 
واحدة عشوائياً فان 
الحدث م سحب بطاقة تحمل عدداً أولياً = ١‏ ؟ , ۷,۵,۲ ؟ 


3 
احتمال الحدث م < ے٤‏ 


الحدث ب وهو سحب بطاقة تحمل عدداً غير أولياً = ٤ 6 ۱ ١‏ ء ۸ء ١١۹‏ ١٠؟‏ 
احتمال عدم و قو ع الحدث م ہے ڈ5 
ل عدم وفوع الحدث ب 5 


تدريب : من الشكل المقابل أوجد : 
[۱] ۵( ۲ ۱) ب ) [۲] ۵( ( ۲۱ <-) 
]٣[‏ ل(ب ۲۱ <-) [*] ۵ (۲ لاب ) 
منئرک توجبه الرباضبات ر۹۷( 


مذكرة ا حم ( الوحدة الثالثۃ الاحصاء) الصف الثالے الأعرادی الفصل الدراسى الثانی ۰ ۲۰۱ ۳ 


* يقال,أن الحدثين م ء ب متنافيان إذا کان : مب = Q‏ 
* وبيقال لعدة أحداث أنها متنافية إذا كانت متنافية مثنى مثنى 
* لاحظمن الشكل المقابل : إذا کان : م ء ب متنافيان فان : 
® 
N3‏ ( © )_۔_ _ صقر _ے 
تچ نه ( ف ) رہ ( ف ) 
لاحظ من الشکل المقابل : إذا کان : م ء ب متنافیان فان : 
ل( لاب ) = ل (۲) +ل (ب ) - [(۲۱۳ب ) 
2 ل (() + ل (ب ) - صفر 
“.ل J 2" (UP)‏ رل (ب ) 
مشال : فی الشکل المقابل إذا کان۳.» ب حدثان متنافیان فان 
احتمال [۱] ل (۲۱۲ب ) پر لم[۳], ۳۵( ( لاب ) 
(۲۱۲]ب) = م ۰ ل (۱۳]ب) = صفر 
> 
(|زاب) = (۰ ۲ ۰۳ ۲4 ۰( ل ب) = 


ملاحظة : ل (الاب) = ل () + ل (ب) 
الأحتواء : 
* ملاحظة : إذا كان : م 2 ب فان : 
۶ م١)ب‏ عدم . ويكون: ل( ۲۱ب) -۳(۵) 
٭ (لاب < ب . و یگون : ل(۲لاب ) <ل( ب) 
مثال : إذا كان 2ب فان 

ل (۲۱۳]ب) > ل (۲) ۰ (۲لاب) < ل (ب) 

( ۲۲,۱ ۰ب > (۱ و۲ و۳ و 

ب - ( ١‏ , ۲) > ل (۲۲ب) < ِ 

لاب = ۱۲,۱  )4,۳‏ ل (الاب) ع د 
منثدى توجبہ الرباضبات کہ 


مذكرة الحم ( الوحدة الثالثت الاحصاء) الصف الثالت الا عرادی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


مثلا كال : إذا كان ( ء ب حدثان متنافیان ‏ ل (( ) = ۰,۵ > ل (ب ) < ۰,۳ آوجد 
ل ( ۲ داب ) 
ال سل 
١ب‏ جدثان متنافيان فان ل ( ( 0 ب ) = صفر 


ل رکا بج -ل (() +ل رب ده + ۳ دار 


مش۸سال : إذا كان لاب حدثين من ف ۰ ل( م ) - + ؛ ل( م لاب ) - ل 
أوجد ل( ب ب ]۴ذا,کان : ]١[‏ ٦ء‏ ب حدثين متنافيين ۷ دب 
۱ 


ر ہے 
رر = ۳(۵) + ( 5 


ل (۲ لاب ) عل ( ب) ۰" ل(ب)< + 
مشه ال : إذا كان ( » ب حدئین من ف حیث / 2 دب ۲(0۰)< ره 
وأحتمال وقوع ب فقط = ۰,۳ آوجد آحتمال عدم وقوع ب 
الد ل 
( دب ۰ ل( ہب) = ل (۱) = ۰,۵ 
ل(ب م ) = ۳و × رب ۵( 8 ۲,. 
1 ل(ب) - نے = ۳ ے2 ل(ب) = وه ل 78 > ۸ 
أحتمال عدم وقوع ب ث٠‏ ل( ب/) = ١‏ ل (ب) =۱ ۸ = ۰,۲ 
مثش. ١‏ ال :حدثان متنافيان وأحتمال وقوع أحدهما ضعف أحتقال فوع الاخر وأحتمال 
وقوع واحد فيهما على الاقل ۰,۲ أوجد أحتمال وقوع كلا منهماز 
لح 
ل (س ‏ ص) = صفر ٠‏ ل(س) دك . ل(ص) = ٢ك‏ 


منثرى توجبه الرباضبات رو أعداد سکھ ا 


مذكرة الحم ( الوحدة الثالثت الاحصاء) الصف الثالت الا عراوی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


:ل (س ں ص) = ٦ي‏ :. ل(س) + ل(ص) = ١,"‏ 
ہ٠‏ ك < ۲ ۰ 


ك +۲۰ ك = ٦‏ ہے ۳ك = ۰,۱ 


ل(س) 2 ٢‏ “. ل(ص) ٤ی‏ 

کے د 

مثا ١ال‏ :(۱3 کاس ء ص حدئین من ف بحيث ل(س) = ۰۰,۵ ل(س را ص) = ۰,۸ 

اوجد ل(ص).التی تحقق ان 

(۱) س( ص متنافیان ‏ (۲) س دص (۳) ل (س م ص) = ۰,۳ 
ال 


[۱] س ء ص متنافيان ر .. ل(س م ص) = صفر 
ل( س ں ص) = ,۰ .7 ل(س) + ل(ص) = ۰,۸ 


می +لرص) = ۰,۸ ۱ از > (ص)۳,. 


[۲] س د ص .. ل(س ().ص):< ل(س) 
ل( س م ص) = ل(ص) = 0 
[۳] .۰ ل(س م ص) = ۰,۳ ۰ لس ص) > ۰,۸ 
“. ل(س) + ل(ص) - ل( س م ص) < 
ه,» + ل(ص) - ۰,۳ = ۰۸ ٠.‏ ل(ص) = ۰,۸ +" اه = ٦ی‏ 


مث ١ال‏ : يتسابق ثلاث طلاب ( ء ب ء ج فى مسابقة لللالإاحةفإذا کان احتمال فوز (۱) 
یساوی احتمال فوز ( ب ) واحتمال فوز ( ج ) یساوی نصف أحتمال فوز ١(‏ ) 
آوجد احتمال فوز ب أو ج علما بأن واحد فقط سوفت"يفوز بالمسابقة. 

ال ل 
۵(() = ٢س‏ ۰ ل(ب) = ٢س‏ . ل(ج) = س ف مب ›ج) 
۰ (۲) + ل( ب ) + ل( ج )= 
اس + ۲س + س = ۱ 
۲ 
“.ل() = س = و ٠‏ ((ب)- 
۲ 
. لب لا ج) = ل(ب) + [(ج) = و 
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مذكرة الحم ( الوحدة الثالثت الاحصاء) الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی ۲۰۲۰ 


م۱۳ ال :یتسابق ثلاث طلاب ( ء ب ء ج فى مسابقة للسباحه فاذا کان احتمال فوز(( ) 
یساوی ضعف احتمال فوز ( ب ) واحتمال فوز ( ج ) بساوی نصف احتمال فوز ( ب ) 
أواجد اجتمال فوز ( () أو ج علما بان واحد فقط سوف یفوز بالمسابقة. 

® الي 1 

۰ لگ = ؛س ۰ ل( ب ) = س› ل(ج) = س › ف = 1( ب ج) 

۰( ((ب ) + ل(ج) = ۱ 

٤ .*.‏ س + ین + س = ۱ > لاس < ۱ 

ہڈا 
.ل( ) = ٤کس‏ = ۷ ل(ب)< ٦١س‏ = 
٤‏ 

> تراں ج)(() + ل (ج)= ۲ + 
مث؛ ١‏ ال : سله بها ۰ بطافة ملأقئة من ١‏ الى ۰ سحبت بطاقة واحدة عشوائيا أوجد 
فضاء العينة ثم عين احتمال كلا ل الاحداث الاتية 


(۱) م = حدث ظهور عدد يُقبل"الفسقلة على ٥‏ 
(۲) ب = حدث ظهور عدد يقبل القسمة على ٤‏ 
(۳) ج = حدث ظهور عدد يقبل یحی ٠‏ 
(4) ء = حدث ظهور عدد یئبلگالنڈھچا عی(؛ أو ٥‏ 


ف > ۱ ۰۱ ۰۲ ۰۳ 
[1] م = حدث ظهور عدد یقبل القسمة علیہ 

اکب مد ۱۰ ۰۱۵8 ۲۰ ۰ ۲۵ ۰ ۳۰ ۲ 
[۲] ب = حدث ظهور عدد یقبل القسمة على ء ي 

پ = ۱ ۶ ۰۸۰ ۲۰۰۱۱۰۱۲ ۰ ۲۶ ۰ ۲۸ ۲ © ل(ج) = - 
[۳] ج = حدث ظهور عدد یقبل القسمة على ؛ ء ٥‏ معا 

جد (۱۲۰) 04ء ج 
]٤[‏ ء = حدث ظهور عدد یقبل القسمة على > أو ه 

۲۳۰ ۰ ۲۵ ۰۱8 ۰۱۰ ٩۰۲۸ ۰ ۲۶ ۰ ۲۰ ۰۱۷۰۱۲ ۰۸۰ ۶ ( نت‎ 


منئرک توجيه الرياضيات )1١1(‏ أعداد سے 


مذكرة الحم ( الوحدة الثالثت الاحصاء) الصف الثالت الا عراوی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


مشه ١‏ ال : صمم حجر نرد بحیث یکون أحتمال ظهور أى عدد یکون متناسبا مع هذا العدد 
آوجد أحتمال ظهور عدد فردی 
ال ا 
فك | ٢۱‏ )4۳ )1)0 
® 


ل(۱) کاس ۲((۰) = س ۰ ((۳) = ٣س‏ 
۶(۵) > ۶س» ل(ه)- دس › ل(1) = ٦س‏ 
۰ س + س + ٣س‏ + ۶س + ٥س‏ + كس = ۱ 
8 2 _ ۲ 
رہ = 


)= چ 2ج 


حدث ظهور عدد فردی [ ۱( ۰۳ ١‏ ) 
<لز(١)‏ + ۳(۵) + )٩(۵‏ 


= و 


۱ ۳۱ 


۳ ۳۷ ٦ 
۵ و‎ 
طالب‎ ٠ طالب مشهة « طالب يلعبون كرة القدم ء‎ o۲ مت" ال : فصل دراسی به‎ 
يلعبون كرة السلة۸ طلاب يلعبون اللعبثين كفا فإذا أختير طالب واحد عشوائيا أوجد أحتمال‎ 
أن يكون الطالب المختار‎ 
كه هذا‎ 
۲۰ = ممن يلعبون كرة القدم‎ )۱( 


(۲) ممن یلعبون كرة السلة 
(۲) ممن یلعبون القدم فقط - بج 

(4) ممن بلعبون السلة فقط 
)٥(‏ ممن لا یلعبون القدم = 7 
)٦(‏ ممن يلعبون أحد اللعبتين على الاقل- ۲ (۷) ممن يلعبون اللعبتين معا - چم 
(۸) ممن يلعبون أحد اللعبتین فقط = ك )٩(‏ ممن لا یلعبون السلة - 17 
(۱۰) ممن یلعبون أحدى اللعبتین على الاكثر - - 


(۱۱) ممن لا يلعبون أيا من اللعبتین = + 
منئرک توجبہ الرباضبات )7( أعداد م |/عاول 19 


مذكرة الحم ( الوحدة الثالثت الاحصاء) الصف الثالت الا عراوی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 
م۱۷ ال : صمم حجر نرد بحیث آحتمال ظهور أى عدد فردی ضعف أحتمال ظهور آی 
عدد زوجی آوجد أحتمال ظهور عدد آولی 
۱ 
ہس سے ا وگ 
(۲) کال( ٤‏ )= ل(٦)‏ = س ٠‏ ۱(۵) = ۳(۵) -ل(ہ)۔-٢س‏ 
۱(۵) + ل( + ۳(۵) + ل(؛) + لر(ه) + ل(1) = 
اس + س +۲ س + س + ۲ س + س <۱ 
ایت 8- + 
> ۰ ۱ ۲ 
۲(۵) = ((۶) 0002 = چ ۰ (۱) = ل(۳) = )٩((‏ ع 
أحتمال ظهور عدد أولى +" SS:‏ 1 
-ل (۲) + (۳) +( 


تمارين 
]١[‏ إختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات ,المغطاة : 
[.] إذا كان ١‏ ء ب حدثين متنافیان وكان ل (0)> ل ء ل( ں ب) = + فان ل (ب) = 
© + © + © 2 
[۲] إذاكان < ب و کان ل (0) = ۲۵ ۰ ل (ب) = .۵۰ فان ل ((ناب) - 
1٩۰ © ۵۰ © 7۳۰ © ۲۰ ©‏ 
[۳] كان ل (0) = ۰۰,۲ (ب) = ۰۰,۶ ل (0۳ب)۱۹,۶,: فان ل( ل ب)= 
٠65 0 ۰۸ 0‏ مم( یہ ری ۱ 
[4] کان ل (۲) = 2 ل (ب) = ج٠‏ ل( U‏ ب)= + فان (0۳ب)< 
0 + © + () صفر 


: کے 
منٹرک توجبه الرباضبات (۹۸)( أعراد (/عایل 19 ا 


٥ ۲ 
3 


مذكرة ا جم ( الوحدة الثالثت الاحصاء) الصف الثالت الا عراوی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


[۲] إذا كان ۲ء ب حدئین من ف › ل( )= + ؛ (۲لاب)< ۽ 
أوجد ل( ب) إذاكان : (۱) ۰۲ ب حدثين متنافیین (۲) د ب 

[۳] اذاکان م »ب حدثين من ف ۰ ل( ) = ٠,5‏ ۰ل(ب ) = ۷و 
ل( ٠ „٤=‏ آوجد احتمال وقوع آحد الحدئین على الأقل 

+ - إذا کان پآجدئین من ف › ل(() = + ۰ ل(ب) = ‡› ل( ۲ل ب)‎ ]٤[ 

أوجد إحتمال وقوع الحدثين معا 

]٥[‏ إذا کان ( » ب چدئین من ف › ل( ( ) = ۰ ل( ب ) = + أوجد ل( ۲ل ب ) فى 
الحالات التالية : (6 0ل( 0۲ ب) - ج (۲) ۱ء ب حدثين متنافيين 

11 اذا کان ( » ب حدثیخامن ف » ل( ) = ١."‏ > ل( ب ) = ,0 :ل( لاب) = ۰,۷ 
آوجد ((۱۲) ب) 

[۷] لوحه دوارة مقسمة إلى ۷ آقضام متساوية مدون علیها الأرقام من ۱ إلى ۷ ۰ إذا كان 
( حدث توقف الموّشر عند عدد.زوجی"» ب حدث توقف المؤشر عند عدد زوجی ء ح 
حدث توقف الموشر عند عدد يقل القسمة على > 


آوجد : ل( 0۱۲ ب) › ا ٤‏ ل(ب ۸ د) 


[۸] ألقى حجر نرد منتظم مرة واحدة و كان ۲ هو.حدث ظهور"عدد زوجى على الوجه 
الظاھرء ب هو حدث ظهور عدد آکبر من ۳ علیالوجه الظاهر أوجد ل(١‏ لاب) 


[۹] یصوب لاعبان ۲ . ب فى وقت واحد نحو هدف ما فاذا گان إحتمال أن یصیب اللاعب م 
الهدف هو ج ء احتمال أن يصيب اللاعب ب الهدف هو . احتمال أن يصيب 


اللاعبان الهدف معا هو أوجد احتمال أن اصابة الهدف من أحد اللاعبین على الأقل 
.۱ فصل دراسی به ۰ طالبا نجح منهم ۱۷ طالبا فى امتحان العلوم ء ۰ طالبا فی 
إمتحان الریاضیات ۰۰ طلاب منهم فى الامتحانین معا أختير طالب منهم عشوانیا آوجد 


احتمال أن یکون الطالب المختار: (۱) ناجحا فى العلوم 
(۲) ناجحا فی الریاضیات (۳) ناجحا فى كلا الامتحانین 


0 ۱ 7 ۱ 
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مذكرة الحم ( الوحدة الثالکت الاحصاء) الصف التالت الا عرادی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


[۱۱] آشترك ثلاثة لاعبین ( ء ب ء ج فی احدی السباقات فإذا كان احتمال فوز ( - + 
احتمال فوز ب . احتمال فوز ( - ۲ احتمال فوز ج آوجد احتمال فوز م أو ج 
علما بان واحد فقط هو الفانز 
4 


® 
]١١[‏ آشترك ثلاثة لاغبين ۰۲ ب ء ج فی إحدى السباقات فاذا كان إحتمال فوز ( = ضعف 
احتمال فوزاب .. احتمال فوز ب = إحتمال فوز ج أوجد إحتمال فورب أو ج علما 


بان واحد فقط هو الفانز 


[۱۳] صمم حجر نرد بحیٌث عند القانه يكون احتمال ظهور کل من الأعداد ۰۱ ۲ء ۳ ٤‏ 
© 7 £ 4 1 
٥‏ متساو ء احتمال ظهور العدد ٦:یساوی‏ ثلاثة أمثال إحتمال ظهور العدد ١‏ أوجد 
إحتمال ظهور عدد زوجی , 


]١4[‏ سحبت بطاقة من بين ۳۰ بطاقة,مرقمة من ١‏ إلي "١‏ اوجد إحتمال أن تكون 
البطاقة المسحوبة تحمل عدداً :[۱] يقبل القسمة علي ۳ [۲] يقبل القسمة علي ه 
[۳] یقبل القشمة علي ۳ و يقبل القسمة على ٥‏ 
]٤[‏ يقبل القسمة علي ۳ أو يقبل القسمة على ٥‏ 


[۱۵] سحبت بطاقة من بين ۲۰ بطاقة مرقمة من الي ۳۰ اوجد إحتمال أن تكون البطاقة 
المسحوبة تحمل عدداً : ]١[‏ زوجيا ويقبل القسمة علي ه 
[۲] يقبل القسمة علی ۲ أو ه 
® ۰ 


[۱] فصل دراسی به ۸ طالب نجح منهم ۰ طالب فى التاریخ ۳۰ طالب فی 
الفلسفة ۷ طلاب فی المادتین معا فاذا آختیر طالب واحد.عشوانیا من هذا الفصل 
آوجد احتمال ان یکون الطالب المختار 
(۱) ناجحا فی التاریخ )٦(‏ ناجحا فى آحد المادتین فقط 
(۲) ناجحا فى الفلسفة (۷) ناجحا فی أحد المادتین على الاکثر 
(۳) ناجحا فی المادتین معا (۸) راسبا فی التاریخ 
)٤(‏ ناجحا فی آحد المادتین على الاقل )٩(‏ راسبا فی الفلسفة 
)٥(‏ ناجحا فى التاریخ فقط (۱۰) راسبا فی المادتین 
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مذكرة الحم ( الوحدة الشالثة الاحصاء) الصف التالت الا عراوی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


الحدث الکمل و الفرق بين حدثين 


الحدث العکل 
[۱] فى الشكل المقابل : ف 
إذااكانت" ف المجموعة الشاملة ۰ "< ف فان : 


مكملة المجنوعة ( هی ( عدم وقوع الحدث () | ۲ ® 
۱ ویکون :+0 5 - © ۰ ۲۱1۲ - اف 
فمثلا : 
إذا كانت : ف = ري ۱۰۰۶۰۳۰۲ ] ٣‏ 2 ۲۰۱ ۰ ۲۱۰۶ 
فان : ۳/2۲ ۰ ٩‏ ) 
و بالتالی یکون :ل( = خ 
و یلاحظ أن :۵(() +ل(() = 
ث المکمل : و6 © 
الحدث المکمل للحدث ۲ هو و هو حدث عدم وقوع ( 
أى أن : إذا کان م د ف فان : ۲0 هو الخدث المكل للحدث ٢‏ 


و يلاحظ أن : الحث و الحث المکمل له هما حدثان متنافيان 
ویکون : ترم)-۳١-بیریل)‏ ۰۰" () -۱- (۲) 


مشا ال : صندوق یحتوی على ۱۰ بطاقات مرقمة من الى« . عند سحب بطاقة 
واحدة عشوائیاً آوجد احتمال الحدث سحب بطاقة 
[۱] تحمل عدداً أولياً [۲] تحمل عدداً غير أولياً 


ںہ (ف) ع١٠‏ 
[۱] حدث م سحب بطاقة تحمل عدداً أولياً = ( ۲ , ۳ , ه , ۷) حهينة(() =“ 
بر (۱) 
. ل( )= له (ف) = 2 کی 


١ 
۲۰ ۰۹ ۰۸ ۰۶00 ۰۱۱ = حدث ب سحب بطاقة تحمل عدداً غير أولياً‎ ]۲[ 


٦= ۶-۱۰ = )۱( بر‎ 


منئدی توجيه الرياضيات (۱۰۱) 


مذكرة الحم ( الوحدة الثالثي الاحصاء) الصف التالت الا عرادی الفصل الیراسی الثانی ۲۰۲۰ 


وهنا نلاحظ أن 
ممم ٩,۳,۶‏ ,۱۱۲۱۲۷ , , 3-14 
رو را او 3 ,ل( ) = صفر 
ا كف ,ل(((3۱) -۱ 


۱۰,٩ ۸,٩ f (۰ 7 , ل‎ 
ف‎ < 8 5 ,۷ ۸,٦ ۵ 


ED I+ 
ره > ل( ) <۱- ل( = ۱- 2۰,۶ ان‎ =, - ١ =) ل () <۱ - ل(‎ 


مثا ال : اذا کان »لي امن نی ل( ۲ ) = ۰,۷ . ل(ب ) جج 
اوجد : ل( )08( ب ') 
® 
ل( ) -۱- ل( خ 
ل( با )=۱ - لرب) = 
الفرق بين حدثين فى الشكل المقابل : * 
إذا كانت ف المجموعة الشاملة » م ك د ف 
فان : الجزء المظلل يرمز له بالرمز " م با" 
( و يقرأ ۲ فرق ب) 
فمثلاً : إذا كانت : ف ۰۱۱ ۰۲ ۰۳ ۰۶ ۲۱۰5 
۰ ۱ ۱/۲۵ رفاک( ۲ اوح 
فان : (-ب = (۱۰۳) ویکون : ل ((-ب) = ل 


٭ اذا کان م .ب حدئین من ف فان :  (‏ ب 
هو حدث وقوع ۲ و عدم وقوع ب أى حدث وقوع م فقط 
لاحظ أن : ( "ب ) ل(ا(۲۲۳ب ) = 
و بالتالی یکون : ل( (- ب ) +ل(۳]ب) دل( ) 


أى أن : ل( (- ب ) <ل( )- P)J‏ 0ب( 1 
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مذكرة الحم ( الوحدة الثالثيّ الاحصاء) الصف الثالت الا عرادی الفصل الیراسی الثاني ۲۰۲۰ 


مث٣سال‏ : إذا كان م ء ب حدئین من ف ۰ ۵( ۲ ) = "وه ۰ ل( ب ) = ۰,۷ 3 
۱۲(۵) ب )= ۰,۶ اوجد : ل ((-ب ) » ل (ب - ۲) 
الد فل 


نح 2ب )= ل( ۲)-0۲(۵ب) = كب گرد کا 
ل ( ك - ۲ ) <ل ( ب )- (۱۳]ب) = ۷ 0 و 


مث؛ ال : ادا کان ,يب حدثين من ف ۰ ل(« ) = ۰,۷ 2 (١(-ب)‏ = ٣‏ 


آوجد : ل(,۳() ب ) 
۱ 


'* ل( ۲-ب )دل( ۲ )- ۲۱۳(۵ب ) 
(NDI PRT <‏ 
.. ل( ?0ب( = ۰,۷ 3 وه = وه 
ھ 
مد٤‏ سال : فصل دراسى به ٠‏ لا لو ج ١‏ طالبا یمارسون النشاط الرياضى ؛ ۱۲ 


طالبا یمارسون النشاط الفنى ٠ ١‏ یمارسون النشاطین معا اختير منهم طالب عشوانیا مثل 
ذلك بشکل فن ثم آوجد إحتمال أن يكون الطالب المتختار 

1 یمارس النشاط الریاضی فقط 

[؟] لا یمارس النشاط الفنی 

۳1 لا یمارس النشاطین معا 

[4] یمارس كلا النشاطین 

]٥[‏ لا يمارس أى نشاط 


من الشکل المقابل : 

[۱] احتمال أن یکون الطالب المختار یمارس النشاط الریاضی فقط"2 
[؟] احتمال أن يكون الطالب المختار لا یمارس النشاط الفنی = 
[*] احتمال أن يكون الطالب المختار لا يمارس النشاطين مان 
]٤[‏ احتمال أن یکون الطالب المختار یمارس كلا النشاطين =" 

0 = إحتمال أن يكون الطالب المختار لا يمارس أى نشاط‎ ]٥[ 


منئدی وجه الرياضيات (۱۰۳) 


مذكرة ا حم ( الوحدة الثالثت الاحصاء) الصف القالت الا عرادی الفصل الدراسى الثانی ۰ ۲۰۱ ۳ 


تمارين 


] ۱] إختركلاجابا الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
]١[‏ ذا كان ل () حبل (1) فان ل () = 
١ 0‏ © صفر 
[۲] إذا كان ل (0) ٤=‏ ل () فان ل (۲) = 
© ؛ 3 
[*] إذا کان ل (ب) ۰:۳ فان ل (۲ہب) = 
٣ 0‏ 0 ۹ 2 ۷ 
[4] إذا كان احتمال وقوع الحدث هو 5.5 / فان احتمال عدم وقوع مهو 
O ۰,۳۶ 0‏ ۰0 9 


® 
+ ۵ 

< إذا کان ل (۲) = ۰,۳ ءل (ب) = ۰,۵ ۰ دب فان ل ((()ب)‎ ]٦[ 

© ۰,۲ © ۰,۳ © ۰,۵ 
[1] أكمل ما یلی : 
[۱] إذا کان : ١‏ ب حدثان متنافیان فان : ل ( ۲۱۲ ب) = 
[؟] إذا کان : احتمال وقوع الحدث م هو ٠٤‏ 7 فان :(حتمال عدم وقوعه = 
[۳] اذا کان :ل( ) = ۲(۵) فان : ۲(۵) < 
[4] إذا كان : ( < ب فان : ل ( ۲ ۲۱ ب) < 
]٥[‏ إذا کان :٠ء‏ ب حدثان متنافیان ء و كان : ل( ( ) = 5 


¢ ۰,۸ اذ : ( » ب حدثين من ف ء و کان :ل( )د‎ ]٦[ 
< ) ل ( م٠ ب )= ۳م فان :ل ( ۲ ۲ب‎ 
9 ( منثدى توجبه الرباضبات ری أعراد /عايل‎ 


مذكرة الحم ( الوحدة الثالثۃ الاحصاء) الصف الثالے الأعرادی الفصل الدراسى الثانی ۰ ۲۰۱ ۳ 


(۲) إذا كان ۲ ۰ ب حدثين من ف » ل( ( ) = ۰,۷ عل( ب ) = ۰۰,۶ ل( ( 0 ب ) < ۳,ه 
آوجد : ل(ب') . ل(م-ب) 
٥ 4‏ 2 
)٤(‏ إذا کان/( ب حدثين من ف ل ( (' ) = ۰ ل(ب)-” ۰ ل( ب) = 
اوجد + ل( ) . ل((لاب) ۰ ل( -ب) .۰ 
ل رب () ۰ 0۲(۵ب) 


۰,۱ = إذا كان ۲ء ب حدئین من فء ل( /) = ۰,۷ » ل( ب ) = ۰,۸ ۰ ل( -ب)‎ )٥( 
آوجد ل( ( ) ۰ لیب > ل( لاب)" ۰ ۲(۵-ب)‎ 


۰,1 = ) إذا کان ( ء ب حدئین من فت ۱۲(0) = ۰,۸ عل( ب ) = ۰,۷ ۰ 0((۵ ب‎ )٦( 
آوجد [۱] احتمال عدم وققع الحدئین معا‎ 
احتمال وقوع الحدثٌ ۳ فقط‎ ]۲[ 
احتمال وقوع أحد الحدئین على الأقل‎ ]۳[ 
® 
› شخصاً لشغل إحدى الوظانف فوجد أن ۳۰ منهم يجيدون اللغة الإنجليزية‎ ٠٠١ تقدم‎ )۷( 
منهم يجيدون اللغتين معا أختير شخص منهم‎ ٠١ منهم يجيدون اللغة الفرنسية ء‎ ۰ 
: عشوائيا مثل ذلك بشكل فن ثم أوجد إحتمال أن يكو هذا الشخص‎ 
يجيد الإنجليزية فقط [۲]لا يجيد الفرنسية .[۳] يجيد إحدى اللغتين على الأقل‎ ]۱[ 


(۸) فى دراسة إحصائية لمشاهدة أحد البرامج الثقافية فى التلفاز وجد أن إحتمال أن يشاهد 
زوج وزوجته معاً البرنامج هو ٠,۳٣‏ . إحتمال أن يشاهد الزوج البرنامج هو ٠,٤‏ › 
إحتمال أن تشاهد الزوجة البرنامج هو ۰,۵ مثل ذلك بشکل فن ثم أوجد إحتمال أن : 
]١[‏ تشاهد الزوجة فقط البرنامج [۲] لا یشاهد.الژوج البرنامج 
[۳] کلاهما یشاهدان البرنامج 


٩ كيس يحتوى على ۸ كرات بیضاء مرقمة من ۱ إلى ۰۸ ۰ كرات حمراء مرقمة من‎ )٩( 
: سحبت كرة عشوانیا منه آوجد احتمال أن تکون الكرة المسحوبة‎ ٠١ إلى‎ 
بیضاء أو تحمل رقماً فردياً [۲] حمراء و تحمل رقماً زوجياً‎ ]۱[ 
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مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی 


(۱) تعاریف ومفاهیم أساسية 


الفصل البراسى ۱ 


(۲) آوضاع نقطة ومستقیم ودانرة بالنسبة لدائرة 


(۳) تعیین الدائرة 
(۶) علاقة آوتار الدائرة بمرکزها 


منئری توجبه الرباضبات 


آعراد ( سکا 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


7س مفاهيم و تعاريف اساسیه 
ئرة : 


هی مجموعة نقط المستوی التی تبعد بعداً ثابتاً عن نقطة ثابتة من 
المستوی تسمی مركز الدانرة ویسمی البعد الثابت طول نصف قطر 
الداترة يرمز للدائرة عادة بمرکزها فنقول الداترة م لنعنی الداترة 
التى نركزها النقطة م كما(الشيل المقابل 


۹ تزا المستوی بالدائزة : ال 
عند رسم دائرة في المستوی فانها تقسم نقاط المستوی إلى ثلاث 
مجموعات من النقاط كما بالشکل المقابل و هی : 
۱ - مجموعه نقط الدانرة "رقلى الدانرة " مثل : (م .ب > س )»ص ۰۰۰۰ 
۲ - مجموعة نقط تقع ال الدائرة : مثل‌آک ع , .... 
۳ - مجموعه نقط تقع خارج الدائرة مثل :یه ون 
ملاحظات : 5 
(۱) سطح الدائرة هو : مچموعة نقط الدائرة لا مجموعة النقط داخل الدائرة 
(۲) الفرق بين الدائرة وسطح الدانرة فمثلا : 
س ص ٦‏ الدائرة = ( س صن بينما س 09و18 سطح الدائرة دس ص 
مركز الدائرة م 3 الدائزة بيثم مركز الدائرة ۸ 27 سطح الدائرة 


( ۳ ) نصف قطر الدائرة : ف 
هو القطعة المستقيمة التی طرفاها مرکز‌الداترة و أى نقطة على الدائرة ۲ 
مثل : حم م 2 مب ؛ )دح 
ملاحظات ٠‏ 
 *‏ م = م ب = مح = طول نصف قطر الدانرة " می " 
* تتطابق الدانرتان إذا تساوی طولا نصفی قطریهما 
( ؛ ) الوتر : ۱ 
هو القطعة المستقيمة التی طرفاها " نهایتاها " أى 
نقطتین على الدانرة مثل : ب ح 
( ۵ ) القطر : 5 
هو الوتر المار بمرکز الدائرة مثل : م ح 
ویلاحظ : القطر هو اکبر الاوتار طولا فى الدائرة 
منئرک توجبه الرياضيات 7( 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


( ۰" ) محیط الداترة ومساحتها : 
محیط الداترة هو طول المنحنی المغلق الذى يمثل الدائرة .... محیط الدائرة = ۲ ۲ مہ 
مساحة الداترة  <‏ فی ' 

مأ ملاعلا له مأو مأو مأو مأو له ا کی کی کی ا کی کان کن کان کن ان کن ان کان ا ا مأو علو علو مأو مأو مأو مأو ہی کی کی کی کی کی کان کن کان کی ا کی ا ا ا وو و وب 


مث اال : في الشکل المقابل : إذا کان وه ( < ” ب ح ) = ٥۰‏ أوجد وه ( < ب م٣‏ ح ) 
الد فل 
۰ م ب = )دح د للدائرةر) 
۰ ب ح متساوی السافین*“ 
ےہ با ( < ۴ب ح) = ره لام هب) ده 
له ( × ب 6ه ) < م و ےو دک A.‏ 


مأ و مأو له مأو مأو کک کی کی کی کی کی کان کا کان کن ان کن ان کان ار ا جا ميمت لاوما مأو ماو مأو ماو ما مو ماو مو ماو مأو ماو أو مو مه ماو مأو مو مأو مأو نو و وو 
(۷) محور تمائل الدائرة : 3 

هو أى مستقيم يمل بمركز الدائرة مثل : .م م 

ويلاحظ : الدائرة لها عدد لا نهانی من مخاورهالتمائل 
کن کان کن ان اج ان جو ا مأو مأو مأو مأو ماو مأو ماو ماو ملو ی ی ی کا چا ا ای کان ان ا ا مأو مأو مأو مو ا و ای کی و کی کی کی کن کی ای کن ا أو مو مأو مو مأو مو مو علو مو 
مث" ال : إثبت أن النقط (-(۱,۰)* ب-(١‏ » ۰)۲ ج(د(-؟ ۰ 0) تقع على محيط دائرة 

واحدة مركزها م>(-١ ٠‏ )ائم آوجد مساحتها بر (م 
التجهل 

۲۷-۲-۳۲۰۷ + د 3 

مج ۲0۲۶۲2 + ۲۳-۵ - ۲۱ 4+۲ = له 

طول نصف قطر الداترة = ۵" 

مساحة الداثرة = ط نق" = ط × ٥‏ = هط 
NNN N‏ 
مش ال :إذا كانت النقط ۲= (-۰۲ ۱) تقع على محيط الدائرة التى مرکزها (؟ » ٤‏ ) أوجد 

طول نصف قطر هذه الدائرة ثم بين ما إذا كانت النقطة ب ( ۰۱ ۳) تقع رو أم لا 


سض واا رد آعراد (/عایل له 19 


مذكرة شرح اهنرسث الصف الثالت العرادی الفصل الرراسی ۳ 


الہ ]| 
. م تقع على محيط الدائرة م 
> ورت وماج ۲+۷۸ +(- ۲0۵ - 5 +4 = ۲۵۷ = ٥‏ وحدات طولية 
لمعرفة موقع النقطة ب بالنسبة للدائرة نوجد ب م 
بم - ۲)۲+۱(۷ + وك ٩۷-۲۱‏ +4 ۱۳۱ عونق 


... ب لا تقع على محيط الدائرة 
® 


NNN‏ مأو مأو مأو مأو مأو مأو ماو مأو ماو مأو مأو مأو ماو می E KN‏ ماو مأو مأو ماو مأو مأو ماو ماو مأو ماو مأو ملو ماو مان ملو ملو مأو ملو ماو ماو مو مو 

مث ال : إذا كان أ ب قطر فى دائرة مركلاها م 'آحيث (- ٥-(‏ : -") ء ب = ( ٠ ١‏ ۵) أوجد 

(أولا) مركز الدائرة7(ثانيا) طول نطلفت قطر هذه الدائرة (ثالثا) محيط الدائرة 
الد ”اکل 


® 


۲ ۳ or". ۱4۵- ۔‎ _ e 
)۱۰۲-(- ) 2 2 320 = ) م = منتصف ا ب - ( چٹ .لد‎ 


فى = م إ = ۵+۲" +(۲)۳+۱ ۱ ۲١ = ۱٦+۹‏ ےا٥‏ وحدات طولية 


® 
¢ مه ۰ 
محیط الدائرة = ۲ ط بی = ٢ط ٥×‏ - ۱۰ ط 
7 
N‏ ملو بله ملو ملو ماو بله مله ملو ملو مو ماو ملو مو ملو ملو ملو ماو رر و شاو خ ملو عاو ماو مو ملو ماو ملو ملو ماو ملو ملو ملو بترم ملو ملو ملو ماو ملو ملو ماو ملو ماو ملو ملو ماو ماو مأو مو 


نتائج هامة : 
3 : 4# 


ار نتيجة (۲) "9 ر نتيجة (7) 


المستقيم المار بمركز الدائرة وا المستقيم المار بمرکز الدائرة المستقيم العمودی على أى وتر 
بمنتصف أى وتر فیهایکون| عمودیا على أى وتر فيها فى الدائرة من منتصفه يمر 
عمودیا على هذا الوتر بل ينصف هذا الوتر i‏ بمركز هذه الدائرة 

فى الشكل المقابل : فى الشكل المقابل : 

إذا كان :| ب وتر إذا كان :م بوتر 

فى الدائرة م فى الدائرة ۴ _ 

© لم ب ۱ | . ح منتصف ( ب _ 
حيث ح 5 ( ب فان : > المستقيم ل 1 ٠‏ ب 
منتصف م ب من نقطة ح فان :” 3 المستقیم ل 


سض سنہ الرواضیات دک آعراد (/عایل له ۸9 


مزگرة شرح اهندسة الصف القالے الا عرادی 
مثه ال : في الشکل المقابل: 
وو سو (ح ۰ "تی ( حہ 
ادا کان ر ( < ( ب ح-) < ۵۰ اوجد ر ( ل ۶ ۲ ه) 
الل 
المعطیات : ۶ ه منتصفی ( ب »۲ج ؛ ب 
المطلوب : ایجاد ر ( < ۶ ۲ ه) 
البرهان : ۰۰ ۸( ب ح فيه اب - إحہ 


الفصل البراسی ۱ 


۱۳ 


® 

و رد ب )دل رد حب)=۰٥۰.‏ 

A. =) > ۲ ر ( < ب‎ ٠ 
0=) ء منصف ۲ ب می ( < ۲ء‎ 

بالمثل وه (< ( هم )= 7۹۰ 

(ب ح ء شکل رباعی 

وه ( ۶ ه)- ۳۹۰ (۹۰ ۲۹۰۱4 +۸۱ )) ۱۰۰ 


کان با مأو مو مأو مأو مأو مو ماو مأو مأو مو ہی چک ری ماو لاومأو اومان مأو یی ہی ا جو یں وچ ہو کا کا کان ہو ہہ کان ہو ہر و ہک و دی ڈنو وو 


متا ال : فی الشكل المقابل کل لاج منتصف ۴ا ق (< (م ج)- ٠٥‏ 
آوجد ق (<م ب ج ) 


وه (<م ج) = ۵۰-۹۰ - سو 
فى ۸ م ( ب 


تی سرت 
ھی (< م ب ج) < وه (دم ( ج) < ۰و 


لا لا ما بل ملاعلا چک یی مأو با او ماو مأو او اومان خی کا کا کا کا چا ای و و ہو ہو ہہ ہو کان ہو ہو کان ہا ہو ہر و ہہ ہو وہ و وی دش وو 


مش۷سال : فی الشكل المقابل إذا كانت ج منتصف ( ب ء م ج = سم 


> وم = دسم أوجد طول ( ب 


الك ماخ 


۰ (دم ج () < ۹۰ 
(۵) 


منثدى توجبه الرباضیات 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


۰ (( جع =( م - رمج "'حزه)' -(”")"' 
٩ - ۲۵ =‏ = ۱۲ 


ج = ۷ = 4 سم | .يب < ۲ مج = ۲ ا ۶ < ۸ سم 
مله مله مله مله مله مله مله مله ملد ماد مله ماد ماد ملد ماد ماه ملد مله مله مله مله مله ماد ماه مله عله ماد ملد مله مله ملد مھ مله مله مله مله ملد ماه مله ما ماد ملد ملد ملد ملد ملد عله ملد ملد ملد عكة ماه بات پا پا یچ پاچ 


مثا ال : فی الشکل المقابل إذا كانت ج منتصف ۱ ب › ۱ ب = ۱۲سم 
.مج = ۸سم آوجد طول نصف قطر الدائرة 
ال ل 
4 
٠ج‏ منتصف أب . .. (< مج )= ٩۰‏ 
۰ ((م)" - (م ج)" +( ج)'- (0F‏ +( 
= 4+۳1 = ۱۰۰ 
تہ ام ۱۰۰۱ = .سم ره < ( م- ۱۰ سم 


وچ مأو مو مأو مأو مأو یی ہی یک له ہی مان مأو مأو ہی ماقمو مأو ماو ماو مأو مأو ماو ماو مأو مأو مو ماو مأو مأو مو ماو ماو مأو مو کش نو وو 
4 4 5 4 ۳ ۰ ہے۔ ڪڪ o‏ 
مث تال : فی الشكل المقابل یی حص منتصفا لي یپ( ج ٠‏ وه (5( ) < ۷۰ 


آوجد : وه رحس م ص )35 (دس م ص )المنعكشة 
أل نل © 


٠٠‏ س منتصف اب .. مس لطاب رار 


ی (ام س۱ )= ۹۰“ 


۰ ص منتصف ( ج .م ص الم ج 


“.نه (دم صل ) = ٩۰‏ 

7 ۳۰۰ = مجموع قياسات الشكل الرباعی‎ ٠.٠ 

۰ ).ذس م ص ) = ]0 +۲۹۰ +۷۰ ] 
.“ىه (<س م ص ) = PF‏ ,رق "ہے ۱۸ 


ہی (لاس م ص)لمن» و - ۰ - وه (د<س م ص ) = ۹ ۱۱ ۲۵ ۲ 


جا سای می مأو سای سای می می سا سای می می سا له سای می سا سا سای می ماج سا سای سای سای لا سای سای مأو سای سای سای مأو سای سای سای می مأو سای سای می مأو سا سا می می سا سای می مأو مو ما ماد مأو مو ماو مد 


ری أعراد ( /عاد اد وار 


منثرى توجبه الرياضيات 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


مش. ال : فى الشکل المقابل س منتصف ( ب٠‏ وه (.<س ۱ ص) = ہے 


وه (< س م ص) = ۱۲۰ إثبت أن : ص منتصف | ج 
الل 


/ 
س منتصف ب هه وه (<م س ص) = ۲۹۰ ا 
٭۔٠‏ مجموع قياسات الشکل'الرباعی = ٦٠‏ 3 
“.نه (دم ص | ) = 2۳۳۰۰ رلك +۱۲۰ ٩۰+‏ ] 


وه (<م ص ) = ۳۹۰ - يللا =4 ° 


ہم ص ل ( ج “.ص منتصف إ ج 


کان کک کان کان کر کا کان کان کا کا کی کان ا کا وی کک کان کی کا کی کان کی ا ا و کی ا ہو ہو کان ہو ا کا کان کان وہ وہ وہ کان ای ا مأو مو مو نو وو 


مش ال :فی الشكل یمس منت ماق ٠‏ اب جع 


مل مل لپ اہ مله مله مله جد اہ مله اب جد جد مله مله ای ای اہ اہ ای جد با اہ جد جد با لا مد جلا مله ا جلد ای جلد مل جلد جد لب للم اهب چیه مله مله جا مد با م جا من جد 
© 


مثف١١‏ ال : فی الشكل المقابل : ( ب قطر فى الدائرة م ۰ مس لل م ج 


ج 


منثرى توجبه الرياضيات 


مذكرة شرح اهنرسث الصف اللثالے العرادی الفصل الرراسی جا 


م۱۳ ال : فى الشكل المقابل دائرتان متحدتا المرکز م 7١‏ ب وتر فى الدائرة الكبرى يقطع 
الدائرة الصغرى فى ج . ء ۰ مول جء إثبت أن : ( ج -دبء 
۱ 
فى الدانرة الصغرى 
م و ل جع .:. جو < و ۶ (١)‏ 
فى الدائرة الكبرى 
ا © 
مول اب .رو = وب (۲) 
٠‏ 
بطرح ۱ من ۲: لو -جو < وب -وء 
ہہ ( ج< ب ۶ 


أ ا ااا ۳ ایی کی »۷ > +۷ ۷ +۷ ۷ +۷ +۷ بل + بل بل بل بل بل بل بل بل بل سی 


این ار 


(۱ ) فی الأشكال التالية آختر الاجابة الصحیحة(من بین,الأقواس حيث م مرکز الداترة 
١‏ إذاكان: وه ( < ممه )-.؛ > = منتصف( ب 2 
فان :یه ( <م اج ) < ۰۰۰" [ f‏ + 6۵ ؛ 
؟ - فی الشکل السابق : إذا كان : (ب ۸ سم . م جح < ۳ سم 
فان : فى, = ۰۰۰۰ سم [ 5 ؛ ۵ 4 5 ؛ ۸ ] 
۳ - إذاکان : وه ( < ۲ب )= 0 فان وه ( 05م رب ( ۰۰۰۰2 
[ 6۰ ¢ ۳ ¢ مب ¢ ۰ ] 
٤‏ - فی الشکل السابق : إذا کان : اب = ٦‏ سم فان : 
م = ۰۰۰۰ سم [ ۶ ¢ ۳ + ه + "5 | 
٥‏ - إذا کان : ء ء ه منتصفی ۲ ب 1 ( کس و( < ءم ه :۱۱" 
فان : وه ( < ۶( ه) < ۰۰۰۰" [ ۱۱۰ ؛ ۵ ¢ ۱۷۰ ¢ 


سض يديت از بای وق آعراد (/عایل اد ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


(؟) فى الشكل المقابل : م ب وتر في الدائرة © ٠‏ ب > قطر فيها , 
و( < بح )۰۹۰۰ء منتصف ( ب , (ح = ه سم 
ر ( < (ب د )= ۳۰ أكمل مايلى : 
ا ےم مب هه باح ¢ ء۶ ۰ اح 
۴۳ مو لاب 4 موم اب 
وو ےاجیہ مد کو NSE‏ 
هھ 


® 

(” )فى الشكل المقابل : ۲ ب وتر فيالدانرة » م سن ل ( ب 

فإذا كان طول نصف قطر الدائرة = ۵ .سم . س ء= ؟ سم 
أوجد طول ۲ ب 


® 
٤٠ (‏ ) فى الشكل المقابل 5 _ 
ء . همنتصفی ( با ح. وه ( 2بد )- ه؛ 
فلذا کان هم ۲۱ ( ب و e‏ 
أثبت أن المثلث م ء و متساوى الساقین 


5 : فى الشکل المقابل‎ )٥( 
سم إل( < ب )ول‎ ٦ م دائرة طول نصف قطرها‎ 
د‎ 


أثبت أن : ( ب = ٦‏ سم ثم أوجد بعد م عن ح 


)٦(‏ فی الشكل المقابل : کے 
دائرتان متحدا المرکز ” . طول نصفی قطریهما ۱۳ سم › ۲۰ سم › 9 


کہ ہے 7 7 ۷ 1 ۳ ملك ب 
م ه = ۱۲ سم ۴١‏ ب وتر فى الدانرة الكبرى یقطع الدائرة الصغرى في حاء ۳7۶ ۱0 
٠ھ‏ 1( ب اوجد طول ى ۽ 


علد مل بل ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملاعلا مل ملو ملو اه ملو ملو اه ملو ملو ملو ملو ملو مل سای ملو ملو بل ملو ملو باه سای ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو مل ملو ملو باه مل ملن ملو ملو مل ملو ملو اه ملو ملو با جا بای 


منثرى توجبه الرباضبات أعراد (/عاول لا 9/ 


مذكرة شرح اهنرسث الصف اللثالے العرادی الفصل الرراسی ۳ 


إذا كانت دائرة م ٠‏ طول نصف قطرها ٹی, 
م تقع خارج الدائرة م ( تقع على الدائرة م تقع داخل الدائرة م 


۱ رن 0 
اذا كان : مم م > یہ 74 = إذا کان : م م < ش, 


ee ee ee e بل بل له ملد‎ ee ee که کل مه ماه ماما له بل بل‎ ee باه بل بل مأ ما مأو للملا‎ ee با بل باه باه کل بل‎ ee 
مشا ال : دانرة م طول نضف قطرها ۷ سم . #نقطة في مستوی الدائرة عين موضع‎ 
۳ ۰ النقطة ء في الحالات التالية‎ 
سم (] 6 ۹<۶سم .۰ [۳] 6 ۶< ۷ سم‎ <۶ ۲ ]١[ 
| تک‎ 
سم ۰ ۳ ۶< وي ۰ ء تفع داخل الدائرة‎ ٦ خی = ۷ سم ۰ م مح‎ ۰ ]۱[ 
سم ۳ م ء> لور ء تقع خارج الدانرة‎ ٩ = [؟] .۰ لیم = ۷ سم ۰ ۳ء‎ 
وم = ۷ سم .م ء = ۷ سم ۳ م ء= ہہ .۰ ءتقع على الدانرة‎ ۰ ]۳[ 
جج مأو مأو مأو مأو ماو مأو ہی ماو ماو ماو مو ماو مأو ماو مأو مو مأو مو مأو مو مأو یی وو ماو مد‎ NN 
سم ء ( نقطة في مستوى الدائرة‎ ٦ مث" ال : إذا كانت م دائرة طول نصف قطرها‎ 
: أوجد قيم سس في الحالات التالية‎ 
م = ۳ س - ۹ سم ء النقطة م داخل الدائرة‎ ]١[ 
[؟] ۴ - ۲ س - ۰ سم . النقطة م على الدائرة‎ 
بن ۶ سم > النقطة م خارج الدانرة‎ =  ]۳[ 
لش سر‎ | 
النقطة م داخل الدائرة ہے مده‎ 1 
٩ < س٣‎ ۰ ٠< 8 ہس‎ ۳ 
سس = ۱ سم 3 بن = ؟ سم‎ ٠ ۳ < س‎ 


منئرک توجبه الرباضبات زی آعراه م سکیا 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


[؟] ۰۰ النقطة م على الدائرة ےم مده 


۰ ؟ سل - ۱ سم = ۰ ہہ ؟ س = " 


بن = ۲ سم 
]٥[‏ ۰ النقطة م خارج الدانرة ۰ م ( > ۰ 

سس ٤‏ سم ٠>‏ ۰ سس > ؟ 
NNN‏ سای سای سای سای سا سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سا سای سای سای سای مأو سا سای ماو سای مو مأو ماو سای سای حا سای سای سای مأو 
تدریب : أكمل العبارات الاتية ‏ گر 
۱- دائرة م طول نصف قطرها = ۱۰سه فاذا کان م ( = ۱۳سم فان م تقع 
۲- دانرة م طول نصف قطرها ‏ ۰ ۱سم فاذا کان م ( = ۷سم فان ۸ تقع 
۳ دائرة م طول نصف قطرها = ۱۰سم فإذا كان م ( = ۱۰سم فان ( تقع 

٠ e ۰۵ - ۰ ۰ ۳‏ ۰ ند 
-٤‏ دانرة م طول نصف قطرها ك٠‏ سم فاذا کان م ۱ = صفرسم فان ۱ تنطبق على 


ف 


7 0 ۳ س2 ۲ O.‏ ۳ 
-٥‏ دائرة م طول نصف قطرها نق سم فإذااكان م ( =1 نق سم فان ( تقع 


٦‏ دائرة م طول نصف قطرها نق سم فإذا كان م ( =“ نق سم فان ( تقع 

۷- دائرة م طول نصف قطرها نق سم فاذا کان م م = نق سم فان م تقع 

۸- دائرة طول قطرها ١١‏ سم فاذا کان المستقيم ل يمس الدائرة فإنه يبعد عن مركزها .... سم 
۹۔ إذا كانت م دائرة طول نصف قطرها ۱۰ سم »م نقطة تقع على الدانرة فان م ‏ = 


کان می مأو سای سای می می سا سا سای می ما سا می می سای ما سای می سای سا سای سای با سای سای سای ای ما سای سای مأو سای سای سای مأو سای سای سای می مأو ما سا می می مو ما می مأو مو لا ماد مأو مو مو مد 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


ل المستقيم ل فيكون : 
ل يقطع الدائرة م 


إذا کان : اھ 


>< (6 


ويلاحظ: ‏ ل 

المستقيم ل ۲۱ الدائرة م = © |المستقيم ل ٦‏ الدائرة م - ۳۱ 4 |المستقيم ل )(١‏ الدائرة م 

المستقیم ل )١‏ سطح الدائرة م |المستقيم ل )١‏ سطح الدائرة ۲ = ١‏ س ٠.‏ ص) 

- ) =3{ المستقیم ل ‏ سطح الدائرة ۲ 
= سس ص 


> یسمی بس ص وتر التقاطع 


حقانق هامة:(۱)المماس للداترة یکون عمودیا على نصف القطر المرسوم من نقطة التماس 
( ؟ ) المستقیم العمودی على قطر الدانرة من إحدى نهایتیه يكون مماساً لها 
لاحظ أن JF‏ 
المستقيم ل م الدائرة م - ۱ ماب ؟ 

اس هش ب 


المستقيم ل م سطح الدائرة م = م ب 6 


ل جل جل جلا جل جلا جل جلا جل جلا جل جلا جل جلا جل جلا جل جل جل جلا جل جلا جل جلا جل جل جل جل جل جلا جل جل جل جل جل جل جل جل جل جل جل جل جل جل جل جل مل جل جلا جلا جل جل جلا جل جلا جل 
مثا ال : دائرة م طول نصف قطرها ۷ سما ل مستقيم فى مستویها/, ۲ ص ل ل حيث 
م ص 0ل = (ص ) عين موضع المستقيم ل فى الحالات التالية : 
 ].[‏ ص = ۱ سم [؟] ‏ ص = ٩‏ سم [؟] © ص = ۷ سم 
[۱] ۰۰ ہی = ۷ سم ۰ م ص = ٦‏ سم 
۰ ماع < فى .“. المستقيم ل قاطع للدائرة 
[6] :۰ یہ = ۷ سم اء م ص = ٩‏ سم 
مع > فی . المستقيم ل خارج الدائرة 
[۳] ۰ لور = ۷ سم ۰ م ص = ۷ سم 
ل م ع - ف “. المستقیم ل مماس للدانرة 
اعا لاعس ادلي 


منئری توجبه الرياضيات للد 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


مث" ال : في الشكل المقابل : م دائرة » ( ب مماس لها عند ب . ء منتصف ج ه 
> وه( < ب(مءع)-.ه آوجد وه ( < ب م ۶) 


الخ ل 
المعطیات ۲۰ مماس ‏ ء منتصف جح هد له ( > ب ۲ ۶) = .°6 


المطلوب : ایجاد وه ( < ب ۲ ۶) ۱ 
البرهان : ۰۰ زپ مماس للدائرة عندب ۰ م ب دش 
> ف( < اب )۹۰2 ب 
× ء منتصف حه 0 و .وپ 
0٠‏ مب حاء شکل رباعی 
وه ( دب م ع)- ۳۹۰۰ ۹۰۱(۰ +۹۰ باه ) < ۱۳۰ 


TGS‏ اک 


تدريب : أكمل العباراتالاتيئة :۔ 
( )م م = ۷سم 
(ب) م | = سم ذ 
(ج) م ( = ۲سم فان ل یسمی 
١‏ - دائرة مرکزها م طول نصف قطرها 7 زګ یل حيث م لال فإذا كان 
(۱)م = نق سم فان ل بقع 
(ب) م ( = نق سم فان ل یسمی 
کک ا 
(ج) م ( -- نق سم فان ل يسمى 
۳ إذا کان المستقيم ل م الدائرة دم فان ل يكون 
4 - إذا كان المستقيم ل ہ الدائرة = إ س 4 فان ل يكون 
٥۔‏ ذا كان المستقيم ل الدائرة = إ س ۰ ص) فان ل يكون 
٦۔‏ إذا كان المستقيم ل م الدائرة = ١‏ ( ء ب) فان المستقیم ل م سطح الدائرة = 
۷ إذا كان المستقيم ل م الدائرة = ( (4 فان المستقيم ل ہ سطح الدائرة - 


منثری توجيه الرياضيات (؟1) اعراد (/عاد 


۳ 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


إذا كانت ۲ ء رہ دائرتان فی المستوى طولا نصفى قطريهما لی , ء لیم على الترتيب 
حيث شض > لیم , » حيث © له خط المركزين فيكون 


الدائرتان متباعدتان الدائرتان متقاطعتان الدائرتان متداخلتان 


اذا كان ۲ رہ > شم + ہی٠‏ | إذا كان : إذا كان ۲ رہ < یہ - لل 


فى نش < م نم < في + فيه 5 


* سطح الدائرة ۲ )١‏ سطح ۱ * سطح الدائرة ۲ )١‏ سطح 
الدانرة ره = () الدانرة رہ= سطح الدائرة رہ 
* مب وتر مشترك للدائرتين 
* الدائرة  ٦‏ الدائرة رہ * الدائرة م ۲۱ الدائرة ںہ[ ء ب £ * الدائرة م ١‏ الدائرة ںہ = Q‏ 
= 0 نتيجة : خط المركزين لدائرتين متقاطعتين 
یکون عمودیا على الوتر المشترك وینصفه 


الدانرتان متماستان من الخار < 


إذا كان م رہ = شض +ف, 


© رت 


* نقطة التماس م يمر بها | * نقطة التماس ‏ يمر بها المماس مركز الدائرة ۲ = مركز الدائرة رہ 
المماس المشترك اب ١‏ المشترك ۳ب 

* سطح الداترة ۲ ۲۱ سطح |* سطح الدائرة ۲ ۲۱ سطح الداترة رہ الدائرة ۲ ۲۱ سطح الداترة رہ 
الداثرة ره = ۱ ( ؟ = سطح الدائرة رہ = سطح الدائرة رہ 


* نتيجة : خط المرکزین لدانرتین متماستین یمر بنقطة التماس ویکون 
عمودیا على المماس المشترك عند نقطة تماسهما 


منٹرک توجبه الرياضيات أعراد (/عایل لد ۸9 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


و یمکن تلخیص هذه الحالات كما یلی 
إذا كاتت م + وہ داثرتان قی المستوی طولا تصقی قطریهما یم , ؛ وم على الترتیب حیت وه, > نه _ 


مت Gb‏ می 9) 


ہے جا ین 
متباعدتاه 


مرچ ردق ےرہ 
علو ملو مأو مأو سای مان مأو ملو مأو مأو ماو ماو ملو ملو مأو مأو ماو مان مأو ملو مأو مأو عله عله عله عله عله ملد علو ole oe‏ ملو مأو ملو ماو ماو ملو ملو مأو مأو سای مان ملو ملو مأو ملو ماو ماو ملو ملو مأو مأو ماو مان ملو ملو 
مثا ال : دائرتان ٣‏ ء رہ طولا نصفى قظریها ۳ سم ۰ ۸ سم على الترتيب أجب عما يلى : 
[۱] عين موضع كل من الدائرتين بالنسبة للأخرى في الحالات التالية : 
وی ويم (ا رت اهب (۲) د 
[؟] آوجد طول ىہ في الحالات التالية : 
(۱) الدانرتان متماستان من الداخل (؟) الدانرتان متماستان من الخارج 
الك 
لور ۳ سم . لو = ۸ سم 
تا دشن سم شش = ه سم 
[(] (١)٭×‏ ميم = ۸ سم وی لو < )رہ < ,+ وی 
۰ الدانرتان متقاطعتان 
(6) ۰۰ یر = ۲ سم )لہ < کہ کہ 
.*. الدانرتان منداخلتان 
(۳) ۰۰ ميم = ۱۳ سم “. یه > فی + فى 
٠‏ الدانرتان منباعدنان 


(؟) ۰" الدائرتان متماستان من الخارج ٠.‏ = فى, + وہ = ۱ سم 
NN‏ سای ملد سای سای سای ملد سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سا سای سای سای سای مأو سای سای ماو سای مو مأو ماو سای ماو ما مأو ماو سیا ماو 


منثرى توجبه الرباضبات (۱۵) أعداد ا 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


مث" ال : في الشكل المقابل  :‏ ۰ رہ دائرتان متقاطعتان في ( . ب حيث 
عله ۲۱ ب <(۰)۶ وه( < ٣ء‏ رہ)- ۳۰ أثبت أن ۸ م ب ۲متساوی الأضلاع 
الد ل 
المعطیات : م › رہ دائرتان متقاطعتان في (.ب حیث عبه 0 ۲ب <(۶) 
< ورد ید۳ 
المطلوب : أثبات أن ۸ م ب . متساوی الاضلاع 
البرهان : ۰۳۰۰ رہ دانرتان متقاطعتان في ۲ › ب 
رم لہ وب ۱ 
مه( < ۲۶۲) < ٩۰‏ 
فى ۸( ۲۶ : وه( < یم < ۳۰ 
“د ارد ۱ 
في ۸ ( ب م :۰ ۰۰ م( = م ب " أنصاف أقطار " 
مد( دعب )ی( ب)= 0 
“.ا مه( < ۴ ب)- 0 
۰ م( م ب - مب ۰ ۲۸ ب م متساوی الأضلاع 


وچ مأو با مأو با مأو کان دی کان کان کا کان کان کا کا کان کان کان کان کا کان ماو ماو مأو دو مأو ماو ماو مأو کان کان ہو ہو کا ہو ہو ہر ا ہو ہو ہا و و و وش وو 


تدریب آکمل العبارات الاتية : ۹ 


۱- دائرتان م ء ن طولا نصفى قطریهما ١‏ سم ٥‏ سم فاذا کان م ن ے٥‏ ۱سم فان الدانرتان 
® 


منثرى توجبه الرباضبات أعراد /عاول اد ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


5 دائرتان م ء ن طولا نصفى قطريهما ۸سم ‏ هسم فإذا كان م ن = ١‏ سم فان الدائرتان 


٦۔‏ دائرتان م ء ن طولا نصفى قطريهما نق, سم › نق, سم فإذا كان م ن > نق, + نق, فان 
الدائرتان تكونان 

۷- دائرتان م » ن طولا نصفى قطريهما نق, سم . نق, سم فإذا كان م ن = نق, + نق, فان 
الدانرتان نکونان 7 

۸- دانرتان م ء ن طولا نصفی قطریهما نق) سم ء نق, سم فإذا كان م ن < نق, - نق, فان 
الدانرتان نکونان 

۹۔ دانرتان م » ن طولا نصفی قطریهما نق, سم» نق, سم فاذا كان م ن = نق, - نق, فان 
الداترتان نکونان 

۰ - دانرتان م ء ن طولا نصفی قطریهما نق, سم نق+ سم فإذا کان 
نق, - نق, < م ن < نق نق: فان الداترتان تکونان 

١۔‏ إذا كانت الدائرة م ‏ الدائرة لد ۵ فان الدانرتان تکوّنان 

۲۔ إذا كانت الدانرة م م الدانرة نآك 11 فان الدانرتان تکؤنان 

۳ إذا كانت سطح الدانرة م سطح الداترة ن تک إ أ ۽ فان الدانوتان تکونان 

4 - إذا كانت سطح الدانرة م جم سطح الدانرةان = سطح الدائرة ن فان الدانرتان تکونان 


5 إذا کان سطح الداترة م م سطح الدائرة ن = 6 فان الدانرتان تکونان 
٦۔‏ عدد المماسات المشترکه لدانرتین متباعدتین = 

۷- عدد المماسات المشتركة لدانرتین متماستان من الخارج = 

۸۔ عدد المماسات المشترکه لدانرتین متقاطعتین = 

= عدد المماسات المشترکه لدانرتین متماستان من الداخل‎ ٩ 

= عدد المماسات المشترکه لدانرتین متداخلتین‎ -٠ 


سی تسیا ای 1۷ آعراد (/عایل له ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


(١)دائرة‏ م طول نصف قطرها ٥‏ سم ء ۲ نقطة فى مستويها فأكمل ما يلى : 
١‏ إذاكان: ۳ م < ۰ سم فان : م تقع ۰۰۰۰ الدائرة 
؟ - إذا كان : م م ده سم فان : م تقع ۰۰۰۰ الدائرة 
۳ ذاکان : م م =۳ سم "فان : ( تقع ۰۰۰۰ الدائرة 
٤‏ - إذا کان  :‏ م = صفر ليثم فان : م تقع ۰۰۰۰ الدائرة 
© 


(؟)دائرة م ء ۸ نقطة فى مستويها فأختر الاجابة الصحيحة من بين الأقواس : 
١‏ اذا کان : طول قطر الدائرة - ٦‏ سم( تقع على الدائرة فان : م م = ۰۰۰۰ سم 
© [ ۳ +¢ ۵ ؛ ٩‏ 4 [ 
؟ ‏ اذا کان : لیم < .4 سم ٠‏ م ت تقع داخل الدائرة فان Pe:‏ ۹ سيم 
© 


کچھ 
 *‏ إذا کان 07 تب م تقع خارج الدانرة فان : ۲۰۲ 
۹ 


® 
٤‏ - إذاكان : صفر < م م < لى فان : ( تقع ٠.٠٠٠‏ 
[ خارج الدانرة ا داخل الدائرة ؛ على الذانرة" ؛ “على مركز الدائرة ] 


۱- إذا کان Pe:‏ " سم فان سے ۰۰.۰ 

؟ - إذا كان : م م جاه سم فان : المستقيم ل ۰۰۰۰ 

۳- إذا كان : م م < ۳ سم فان : المستقيم ل ۰۰۰۰ 

( ؛ ) أختر الإجابة الصحيحة من بين الأقواس : 

١‏ إذا کان : المستقيم ل مماساً لدائرة طول قطرها ٦‏ سم فإنه يبعد عن مركزها 
[If ¢ ۲۳۳۶ ۵ ۶ "|[‏ 

؟ - إذا كان : المستقیم ل قاطعاً لدانرة طول نصف قطرها ٦‏ سم فانه یبعد عن مرکزها 
[ ۳ ¢ 5 ؛ ° [If‏ 


منتدى توجيه الرياضيات شلک اعرا (/عاد 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


۳ - فی الشكل المقابل :۴ ب مماس للدائرة م عند » وه ( < ب) = 74.0" 
فان وه ( < )= ۰۰۰۰" [ ۰ > ۵ ۶ وھ ٠١4‏ ] 
٤‏ - فى الشکل السابق : إذا كان : ( ب = ۱۲ سم م < ٩‏ سم 


بے 


فان : ۲ ب = ۰۰۰۰ سم [ ۱6 ¢ ۵ ؛ ۱۳ ؛۷] 


۱- إذا کان  :‏ رہ = ٩‏ سم فان : الداثرتان ۰۰۰۰ 


؟ - إذاكان  :‏ رہ ۳ فان الداثرتان ۰۰۰۰ 
۳- إذا كان : م رم = فان الدانزتان ۰۰۰۰ 
٤‏ - اذا كان : م رہ فان : الدائرتان ۰۰۰۰ 


۰۰۰۰ إذاكان : م رہ فان : الدائرتان‎ - ٥ 
® 
. إذاکان : م رہ یغ فان : ادنگ‎ - ٦ 


آختر الاجابة الصحيحة من بين الأقواس:: 
۱ - إذا کان : الدائرتان متماستين من الخارج قان م رہ = ۰۰۰ ظم [ ؛ ؛ ٥‏ ؛ ٩‏ ؛ ۱۳ ] 


؟ - إذا كان : الدانرتان متماستین من الداخل فان رہے ۰۰۰۰ سم 0 ف٥‏ ؛ ٩‏ ؛ ۱۳ ] 


۳ - إذا كان : الدانرتان متقاطعتین فان م رہ = ۰۰۰۰ سم ۲ ۰ ٩‏ ] 
٤‏ - اذا کان : الدائرتان متحدتا المرکز فان م رم = ٠٠٠٠١‏ سم [ ۰ ہ٤٤١‏ ؛ ۰ ۱ ؛ ٩‏ ] 
٥‏ - اذا کان : الدائرتان متباعدتين فان م رم = ۰.۰.۰۰ سم [ ٩‏ ¢ ۶ ¢ ° ؛ ۱۵ ] 


5 إذا كان : الدائرتان متداخلتین فان م رہ = ۰.۰۰۰ سم [ ٩‏ ¢ ۶ + ۵ ؛ ۱6 ] 


(۷) فى الشكل المقابل : 
ص سن مماس للدائرة رہ عند س › ۴ > ع ) < ۳۵" 
.یر 3 ص ع اوجد وه ( < س ص ع ) 


منثرى توجبہ الرياضيات ر۹( 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 
( ۸ ) فى الشكل المقابل : > ۱ 
دائرة مرکز‌ها .۰ وه ( ہجو ) رد 
> وه( < ۳ب )= ۱۵" آثبت أن ب ح مماس للدانرة م 


٩ (‏ ) فی الشکل المقابل : 

دانرتان متحدتا المرکز م طولا نصفی قطریهما ٥‏ سم » ۳ سم 
(٠‏ ب وتر فى الدانرة الکبری یمس الدانرة الصغری في ح 
آوجد طول م ب ۱ 


٠١ (‏ ) فى الشکل المقابل : ۳۳۹ 
۴ ء رہ دائرتان متقاطعتان فق ء ب ۰ خر د س ص 
> س ص تمس الدانرة ‏ عند ح أثبت أن 
س ص 
]١[‏ ۶ب/ س ص [؟] ح منتصف) 
۳۹ ۳ 


١١ (‏ ) کی الشكل القن ۱ ۱ 

۴ رہ دائرتان متقاطعتان فی . ب .۰" ه منتصف = ور 
> وه( < ب ص ح) = ۰۰۲ 9( < عم ه) 2 م 
(٣س-۷)‏ أوجد قيمة س 


٣ )۱۶(‏ ب قطر في الدائرة م ؛ مح ؛ ب مماسان للدائرة م ۰ </۳.قطع الدائرة م 


9 4 یه ھ 07+ 
فی بس ۰ ص . و قطع ب ۽ في ها اتبت ان = س = ص ه 
بای می می سا سا می می سای میا می می سای ما سای سای سای سا سای سای سای ما سای سای می سای سای سای مأو سای سای سای می سای سا سای می مأو سا سای می می سا سا می می سا سا سای مأو مو ما ماد مأو مو مو مد ماد 


منثدى توجيه الرباضبات : أعراد ( /عادل !د ۸۳9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


تعيين الدائرة 


يمكن رسم " تعيين " دائرة بشروط معطاه مهما أختلفت إذا علم : 
| مركزها ؟ - طول نصف قطرها 
أولا : رسم دائرة تمر بنقطة معلومة 
المعطيات : ۲ نقطة معلومة في المستوى 
المطلوب : رسم دائرة تمرالولنقظة | 
خطوات الإنشاء : 
)۱( ناخ ای نقطة إختيارية ما ج نفس المستوى 
(؟) نضع سن الفرجار عند م و"بفتحة تعادل ۲۳ نرسم الداترة م نجد أن الدائرة م 
تمس رس ہو ك1 وی / / 
(۳) نضع سن الفرجار عند نقطه آخری ” ق,بفتحھ تعادل ۲ ( نرسم الدائرة م 
نجد أن الداترة م" إتمر بالنقطة م 5م 
(٤‏ نكرر العمل السابق ر ® 


ملاحظات : (۱) لكل نقطة إختيارية "مركز الدانرة " یمکن رسم دانرة تمر بالنقطة ۲ 
(؟) يمكن رسم عدد لا نهانی من الدو‌اثر تمر بنقطه معلومه مثل ۲ 
(۳) إذا كانت أنصاف أقطار الذوانز آلمراد رسمها متساوّية فی الطول " الدوانر 
متطابقة : فان مراکزها جمیعاً تقلع علی دانسرة واحدة مطابقسة لهم ومرکسزها 
نقطه م٠‏ 
جگرس2 مر ی و 
ثانيا : رسم دانرة تمر بنقطتین معلومتین 
المعطيات : م > ب نقطتان معلومتان في المستوی 
المطلوب : رسم دائرة تمر بالنقطتين ‏ ء ب " ای أن : 7 ب وتر فى الدانل ‏ 
خطوات الإنشاء : 
(۱) ترسم م ب 5 00 
(؟) نرسم المستقيم ل محور ( ب حيث ل ۲۱( ب < (و ۲ 
" مركز الدائرة یقع على محور الوثر ( ب " 
(۳) نأخذ أى نقطة اختيارية مثل ‏ حيث م 5 ل › 
نرکز بس الفرجار فی ” و بفتحة تساوی ٠٣‏ 
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نرسم الدائرة م نجد أنها تمر بالنقطة ب 
۰۰ 5 ۰ مر مه و e‏ / 3 / 
)٤(‏ نضع سن الفرجار عند نقطه آخری ۲ حيث ۲ 5 ل 
و بفتحة تعادل ۲ ( نرسم الدانرة م' نجد آنها تمر بالنقطة ب 
)٥(‏ نکرر العمل السایق 


ملاحظات : (۱) تذکر : لرسم المستقیم ل محور ماب : 
نرکز بسن الفرجار فی (إويفقحة مناسبه نرسم قوسين فى جهتی 7 ب وبنفس 
الفتحه نرکز سن الفرجار فی,ب ونرسم قوسین یقطعان القوسین الآخرين فى نقطتین 
نرسم المستقیم ل يمر بھما فیکون هو محور م ب 
(؟) یمکن رسم عدد لا نهانی من الدوانر تمر بنقطتین معلومتین 
(۳) إذا كان : ہہ > د م ب فانه یمکن رشم دائرتين ؛ آما إذا کان : شم = + م ب 
ہے ےی مھ بی و د 
ومرکزهاهو يفضت + و اذا کان ہہ < 2 ب فانه لا يمكن رسم دائرة 
)٤(‏ لا يمكن أن تتقاطع دانزتان فى أكثر من نقطتین 
NENN‏ مأو مأو مأو مأو ماو مأو مو مان عله عله عله وک ole oe‏ مو مان ماو مأو ماو مأو مأو ہا جک جج و ماو مأو مأو ماو ماو مأو ماو مأو ملو ماو ماد ملو ملو 
ثالثاً : رسم دائرة تمر بثلاث نقط فعلوملة 
لمعطیات : ۰ ب » ح ثلاث نقط متظومة في المستوى 
المطلوب : رسم دائرة م تمز بالنقاط الثلاث م با كذ 
خطوات الانشاء : 
(۱) نرسم المستقیم ل, محور ۲ب فیکون ‏ دل 
(؟) نرسم المستقیم ل, محور بح فیکون ۲ 5 ل, 
(٣‏ إذا کان : 
[1] ل, 65 ل -( ) نضع سن الفرجار فى ۲ 
و بفتحة تساوی ۲۳ نرسم 
الدائرة م نجد آنها تمر بالنقطتین ب ‏ ح 
[1] ۲۱,۵ = © فان : ل, // ل 
و بالتالى لا يمكن رسم دائرة 
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ملاحظات ٠‏ 
(۱) أى ثلاث نقاط لا تند تنتمى لمستقيم واحد يمر بها دائرة وحيدة 
(؟) لا يمكن رسم دائرة تمر بثلاث نقط ند تنتمى لمستقيم واحد 
(۳) الدائرة المارة برؤوس مثلث تسمى دانرة خارجة لهذا المثلث 
فى الشكل المقابل : م هی الدائرة الخارجة للمثلث م ب ح 
أو ۸ م ب ح مرسوم داخل الدائرة م 
۱ ۲ .. 8 ۲ ۲ 
)٤(‏ الاعمدة المقامه على اضلاع؛مثلث من منتصفاتها تتقاطع فی نقطھ 


واحدة هی مركز الدانتة الخارجة لهذا المثلث 
كما فى الشكل المقابل 


(5) * مركز الدائرة الخارجة للمتلث الحاد الزوايا يقع داخل المثلث 


* مركز الدائرة الخارَجة للمثلث المنفرج الزوایا يقع خارج المثلث 
* مركز الدائرة الخارجهة للمثلث القائم الزاوية يقع فى منتصف وتر المثلث 
© 


حالة خاصة : مركز الدائرة الخارجة للمثلث المتساوی الأضلاع هو نقطة تقاطع محاور 
أضلاعه وهی نفسها نقظة تقاطع متوسطاته وهی نفسها نقطة تقاطع منصفات 
زوايهه الداخلة وهی نفسها نقطة تقاطع ارتفاعاته 
NN‏ مأو مأو مأو مأو ماو مأو مأو مان مأو ماو ماو له مأو مأو مأو مأو له ا لہ جا لب له بل علو علو مأو له مأو علو ماه له ا علو ماد oN‏ ملو ماو ماو ماو مو ملو ماو مو 
مثا ال : آرسم ۸ ( ب ح الذى فا جاک ( ح = ٤‏ سم اہر( > م yT‏ 
ثم أرسم الدائرة الخارجة عنه ل 
ل 3 
)١(‏ ترسم. تن کی پت ٤‏ سم 
(؟) نرسم کپ بحیث يصنع < ب ( ح التی فیاسها ۱۲۰ 
)۳( نحدد نقطة ح على 1 ج بحيث ( << ؛ سم 
(*) نصل کے تو تہ 
)٥(‏ نرسم محور التمائل لکل من دب 2-1 و لیکونا ل, ۰ ل, 
على الترتیب فیتقاطعا فی ۲ 
)٦(‏ نرکز بسن الفرجار في نقطة م و بفتحة تساوی م نرسم الدانرة م 


جا سای می با سای سای لا می سای سا می می سای له می می سای سا سای می سای سا سای سای با سا سای سای ملاعلا سای سای مأو سای له سای می سای ما سای می سای کان ما می مأو مو مو می می گر بل ماد ماد ماو ماو ماد 


ب 
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مثا ال : ارسم القطعة المستقيمة ( ب طولها سم ثم أرسم دائرة يكون ( ب وتر فيها 
كم دائرة يمكن رسمها ؟ 
الخطوات :- 
١۔نرسم‏ | ب بحيث ( ب = ٥‏ سم ثم ننصف | ب فى ج 
۲-نرسم محور ( ب ولیکن ل ۱ 
۳-نرکز فى احدی نهایتی ۳ بسن الفرجار بفتحة تساوی 
اکبر من نصف ( ب قلیلا ” 
-نرسم قوساً یقطع المستقیم ل فى نقطتی م ن 
نرکز بسن الفرجار فىيم: 7 وبنفس اللقَحقنرسم الدائرة م فتمر بالنقطتین ( ء ب ثم 
نرکز فی ن بنفس الحة ونرسم الدائرگان 
لاحظ أن :- يمكن رسم عدد لا نهانی من الدوانر متلفة فی طول نصف القطر بحيث یکون 
( ب وترا فیها 
ملو له ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو مل ملو ملو او ماه بل ملو ملو ملو مله ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ماد امه مل ملو ملو ملو باه ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو بل ملو ملو ملو ملو مو 


۴ 
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: أختر الإجابة الصحيحة من بين الأقواس‎ )١( 
يمكن رسم دائرة ۰۰۰۰ تمر بنقطة معلومة‎ ١ 
) دائرة واحدة ؛ دائرتان ؛ ثلاث دوائر ؛ عدد لا نهانی من الدواتر‎ ( 


؟ - عدد الدوائر المارة بطرفى قطعة مستقيمة ۰۰۰۰ 
ھچ 


( دائرة واحدة ٠‏ ؛ دائرتان ؛ ثلاث دوائر ؛ عدد لا نهانی من الدوائر ) 
۳ عدد الدوائر المارة بثلاث نقط لا تنتمی لمستقيم واحد ٠٠٠٠‏ 
( دائرةواحدة ؛ (ذائرتان ؛ ثلاث دوائر ؛ لايوجد ) 
٤‏ - عدد الدوائر المارة بثلاث لقط تنتمى لمستقيم ود ۰۰۰۰ 
( دائوة واحدة ؛ دائرتان ؛ ثلاث دوائر ؛ لایوجد ) 
٥‏ - جمیع الدوانر المارة بالنقطتین ضس . ص تقع جمیع مرّاکزها على ۰۰۰۰ 
( س ص ؛ العمود المقام علق" ہے ء محور تفائل س ص ؛ نقطة منتصف س ص ) 
® 
٦‏ - إذا كان ۸ سس ص ع قانم الزاوية فی ص فان مركز الدائرة الماراةابرؤوسه هو ۰۰۰۰ 
(منتصف س ص ؛ منتصف یں ع ہس الا جرع ڪڪ 


® 
۷- مركز الدانرة المارة برؤوس المثلث هو نقطة تقاطع "۰ 


( متوسطاته ؛ ارتفاعاته ؛ منصفات زوایاه الداخلة ؛ محاور تماثل أضلاعه ) 


( ۱,۵ ¢ ۳ ؛ ۱ ؛ ٩‏ ) 


۹ - لایمکن رسم دانرة تمر برؤوس ۵ ۰ ۰ ۰ 
( معين ؛ مربع ؛ مستطیل ؛ مثلث متساوی الساقين ) 
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(؟) اجب عمایلی : 

۱ - إذا كانت ( 3 المستقيم ل فأرسم دائرة م تمر بنقطة م ويكون طول نصف قطرها ٤‏ سم عندما : 
* م 5 المستقيم ل ... كم دائرة يمكن رسمها ؟ 
* م 8 المستقيم ل ... كم دائرة يمكن رسمها ؟ 


؟ - إرسم قطعة مستقيمة طولها ٦‏ سم ثم إرسم دائرة تمر بطرفيها وطول نصف قطرها ٤‏ سم 
أذكر عدد الدوائر التى يمكن رسمها 
® 


۳ - إرسم قطعة مستقيمة طولها ۸ سم ثم إرسم دائرة تمر بطرفيها وطول نصف قطرها أصغر 
ما يمكن . أذكر عدد الدوائر التی یمک رسمها 


٤‏ -إرسم ل, ۰ ل. مستقيمين متوازيين البعدابينهما ٤‏ سم ثم ارسم دائرة يقع مركزها 
على ل, وتمس ل, 2 


٥‏ ۸ ۲ب ح فيه : | ب < ؛ سم باح - ه سم لاه - ١‏ سم إرسم الدائرة الخارجة عنه 
ما نوع المثلث ۸ | ب ح بالنسبة لقیاسات زواياه ؟ و آین یقع مركز الداترة بالنسبة للمثلث ؟ 
® 


٩‏ سے ۸ب ح فيه : م ب = ۳ سم »باح = ٥‏ سم . ( جاح ۷ شم إرسم الدائرة الخارجة عنه 
ما نوع المثلث ۸ | ب ح بالنسبة لقياسات زوایاه ؟ و أین یقع مركز الدانرة بالنسبة للمثلث ؟ 


تک ۸ب ح فيه : م ب = ٤‏ سم ب حاخ ٩‏ سم و سم ارس الدائرة الخارجة عنه 
ما نوع المثلث ۸ م( ب ح بالنسبة لقياساتآزؤاياه ؟ و أين يقع مركز الدانرة بالنسبة للمثلث ؟ 
© 
۸ - ۸ م بح متساوى الأضلاع طول ضلعه ٦‏ سخ إرسم الدائرة الخارجة غته حدد موضع مركز 
الدائرة بالنسبة إلى : إرتفاعات المثلث . متوسطات المثلث » منصفات زوايا رووس المثلث › 
كم عدد محاور تمائل هذا المثلث ؟ 


۹- ۸ ب حفيه : اب < ۷ سم وه ( <ب )2 :۱۲۰ ۰ وه( <اح)= ٣۰‏ ثم أرسم الدائرة 


التى تمر برؤوسه و أحسب مساحتها r"‏ سے ۶ ٢۷‏ 


۷م آرسم المستطیل ( ب ح ء الذى بعداه ۳ سم › ٤‏ سم ثم بين كيف ترسم الدائرة المارة برؤوسه 
من الخارج و آحسب طول نصف قطر هذه الدائرة 


بل له له سای مأو سا مأو سا مأو سا مأو ماو مأو سا مأو سا مأو سا مأو له مأو ماو مأو سا مأو سا مأو ماو مأو ماو مأو سا مأو سا مأو ماو مأو بل مأو سا مأو سا مأو ماو سا بل مأو سا مأو سا مأو ماو مأو ماد سا سارہ 
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علاقة أوتار الدائرة بمركزها 


تمهيد : في الشكل المقابل 
بعد الوتر 7ه عن مركز الدائرة 6 يساوى © س حيث س منتصف الوتد هی 
* أكمل ما يلى : 


(0 رھ ٠٠٠۰‏ محال 
3 


0 
(؟) بعد الوتر عن مركز الدائوة م ۰۰۰۰ 
بعد الوترم د عن مركز الداثرة۳ 


6 رس +(« = ۰ 
و إذا كان "یھو طول نصف قطر الدائرة م فان : (ع س)' +( س )= ٠.٠.٠.٠‏ 


(۶) إذاكان : م ها = اع فان : ® 
)٥(‏ اذا تساوت الأوتار في الطول فان آبعاد هذه الأوتار عن مركز الدائرة تکون ۰۰۰۰ 
2 
)٦(‏ إذا تساوت أبعاد الأوتار عن مركز الدائرة فان هذه الأوتاز تكون 2 


ملاحظة : كلما أقترب الوتر من مركز الدائرة زاد طوله و العکس صحيح 


مل ملك مله مله لد جلك جلك مله مله جل مله مله مله جد جد جل جد جلو جلو جد جد جد جلك مله جل جد جد جد جلو جلو ولد جلو جل لد جل مله مله مله جل مله جل جد جد جل جل جد ملأ جل مل مله ملو سا تہ مله مله مله مله مله مله مله جد جد جد بای 
مثا ال في الشكل المقابل : إذا كان ( ب <۷ سم ء حاء > س8 )س 
۱ بے ه سم م و < ٣ھ‏ 'أوجد قيم س 
اا جل 

* ثم و < م ها 00 

۰ حاء > زب ای ان : حاء > ۷ 

(١) ٦> ہہ س‎ ۷ > ١ + من‎ ۰ 

۰ < ء وتر في الدائرة م “. حاء < ٠١‏ لمذا ؟ 

یسپ ن ا 0 

من )١(‏ › (۲) ينتج : 5< س < ۱۰ “.دس 3 ]۰۱ ۲۰ ] 

لد لد مله لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد لد ل لد لد لد لد لد ل لد جل لد ل لد ل لد لد لد لول ملز لد لد جلا ل 
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نظرية : الأوتار المتساوية فى الطول فى دائرة على أبعاد متساوية من مركزها 
المعطیات : (ب = حاء ۰ ع ين للم ب > 
المطلوب : إثبات أن : م س = م ص 
العمل :نرسم ۰۳ ٣ح‏ 


ص٣‎ 


البرهان ...٣ت‏ راب رھ جس ےط 5 


۰ص ا جاع ام . حص = ل جاء 
® 


2 ۰ اس = حص 
۰ س ۸۰۳ حط م فیهما : 


اس = د ص 
9 = )== 
ده ( < اکن م)د وه ( ۶ خصم) = ۲۹۰ 
٠‏ يتطابق المثلثان وينتج أن : م س = م ص 
20 0 0 جد جد مله جد لد جاه جد جد 00ص ماد 
نتيجة : الأوتار المتساوية فى الول فى الدوانر المتطابقة على أبعاد متساوية من المركز 
ففى الشكل المقابل : 
إذا كانت الدانرتان ‏ ء رہ متطابقتان 


اب = حع 


مذ۲-ال : في الشكل المقابل : ۸ ب ح فيه (ب = إح »ب ج قطر في الدائرة م 
> مس ل بء مص ل جه أثبت أن : ب ء 

الد ل 
. مه( < ب ) < وه( < ح) 
۰ من م ب = ۸ ص م ح 
٠‏ مه( دب ) < وه( < <) 


= حف 

51 م ب = م 5 كت 

لأن: ۲ ب = م ح 

> مه( < سب ۴) < وه( < سح م )- ٩۰‏ 

٠‏ م س = م ص ۰ ب ء۶ ح احا ه 

له ا بله ا بله ا بله مان بله ملو بله ملد ملو عه بله مله بله ا بله او بله عه بله ا بله ماه بله مله بله ا بله جا بله ما بله ا بله kG‏ بله ا بله جا ماو با با با پا با عاو پا 
منثدى توجبه الرباضیات 


)۲۸( 
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مث” ال : فى الشكل المقابل | ب = ج › س منتصف ( ب » ص منتصف ( ج 
م س يقطع الدائرة فى ء ء م ص يقطع الدائرة فى ه 
إثبت أن : )١(‏ س ۶ <ص هھ (۲) وه (< ۶ (س ) < ب (<ھ موص) 


.“م ۶ = م ھ ( أنصاف اقطار) ۳۱( 
بطرح ۲ من ۱ م ۶ -م س مه - م ص 
۰ س ۶ = ها ص (وهو المطلوب اولا) 
2۸ء ء س٠‏ م هص |[ س = ص 
فیهما | س = ه صن (مثبت) 
© ديد 
د (۲ ء س)جرں رطام ص ه)-. 1 
.. ۱۸ ءس = ۱۸هدض ‏ ومن التطابق ينتج أن 
وه (دء + س ) = ئ (ه ‏ ص ) [المطلوب ثانیا 
2F 2F 2F 2F 2F 2F 2F 2F‏ ملد علد ملد 2F 2F‏ ملد ملد عد 2F‏ عد KF 2F 2F‏ علد 2F 2F 2F FF 2F‏ عزد 2F 2F‏ 2 ملد ملد 2 ملد مد AF‏ زد 2F‏ عد ملد 2F‏ عد 2F‏ كد ملد 2F 2F 2F 2F 2F 2F‏ مد علد 2 
مذ٤‏ ال : فى الشكل المقابل ب جه ء هس منتصف ك ج . ص منتصف ء۸ 


۵ س ۰ ۱ مص 
فیهما 
ره (< ( س م)= وه (< ص م) = ٩۰‏ 
4( س م= ۲۸ ص م 
ومن التطابق ينتج أن : ( س = ص (۱) ولکن ب س = ء ص (۲) 
بطرح ۲ من ١‏ . اس -ب س = م ص -ء ص 
۰ ( ب = ء وهو المطلوب إثباته 


2F 2F 2F یبد اد‎ KAR یبد كد اد 2 یبد ماد اد 2 یبد یبد ماد‎ 2F 2F یبد كد‎ 2F یبد كاد ملد‎ 2F 2F 2F ملد‎ 2F زد‎ 2F كد‎ 2F 2F 2F كد‎ 2F 2F 2F كاد‎ 2F 2F 2F لد ملد‎ 2F 2F 2F 2F 2F 2F 2F اد مد ملد‎ 


سض یہ از تفای )۹ آعراد (/عایل اد ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


مته ال : فى الشكل المقابل وه (<( ) = ۰ وه (دذب) = ٦٦ء‏ س . ص منتصفا 


( ب . ( ج على الترتيب )١(‏ آوجد وه (< س م ص ) (۲) إثبت أن م س = م ص 
الد فل 
٠.‏ مجموع قياسات الزوايا الداخلة للمثلث = ۱۸۰" 
۰ (<ج) = ۱۸۰ص« -[۵۰" +58 = هه" 
® 


٦ 

× وه (<ب) = وه (دج) رب <(ج 
٠.‏ س منتصف ( ب مس دوب 

وه (<م س ")= ۹۰ 

نے | یه 5 
×ص منتصف ( جد . .. ماص ل "ج .. یٴ(ذ۸مص)۔- ٩۰‏ 
0 ے٣ "٠٢۳ [VTE 5052-7 7 ۳٦٣‏ 
له وکس ص) ۳ : ۰۱ غر 39 ۳( 
. وبح اج مس وب . مص للج 


6 مم س = 2 نص 
مد اد ملد كاد ملد كاد یبد كاد ملد كاد ملد كاد ماد كاد یبد كاد عإد كاد ملد كاد ماد كاد اد ملد یبد كاد ملد كاد ماد كاد اد كاد عإد كد ملد FEK‏ یبد كاد 2f‏ كاد ملد كاد یبد كاد یبد كاد یبد لد یبد كاد یبد ملد یبد 2F‏ ملد 


مشخ ال : فى الشکل المقابل | ب ؛ جیا2 وتران متساویان فلا م ٠س‏ منتصف ( ب 

> ص منتصف ج ء . برهن أن 8< ب س ص ) ری (< ء ص س) 
7 

.۰ س منتصف (ب .. ق (حمش ب )= ۹۰ 


۰ ص منتصف ۶ . ق (<م ص ء)= ۹۰" ۱ 


9( 
وب = ج ء مس ل لب »م ص ل جہء 
م س = م ص 

فی ۸ م س ص ٭ مس = مص (۲) 
“مه (ذم س ص) = ر (< م ص س) 


طرح ۲ من ۱ ينتج أن .وه (< ب س ص) = رہ (< ء ص س ) 


شض سی ااریاطات ۳۰ آعراد (/عایل اد ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


عكس النظرية فى الدائرة الواحد ( أو الدوائر المتطابقة ) إذا كانت الأوتار 
على آبعاد متساوية من المركز فانها تكون متساوية فى الطول 
فمثلا فى الشكل المقابل 
إذا کان م سل( ب » م ص ل ج ء 
» م س حدم ص 2 
فان : ( ب = ج ء 


® 
NN‏ مأو ماو ماو مأو ماو ماو ماو مو ماو تومو تومو مأو مو أو ماو مأو مأو مأو مأو مأو مأو مأو ماو مأو ماو مأو ماو ماو ماو مو ماو مأو ماو مأو مو مأو مو مأو مو مأو ماو ماو 
کا کہ 


مذا-ال : فى الشکل المقابل دانرة م فیھا۔۔ م ینصف ( <ه إ ج ) إثبت أن ب ج - ء ه 
الیل 


العمل : نرسم م س ل ب جنذء م ص ل ء ه 


فيهما 


ره 5<( سم)- وه رد( ض م) 


۰ سم - ۸ ص م e‏ 
۰ م س حدم ص .“لاب جد حا ۶ هی 


بج جج جا EEC HEHE HEHEHE‏ بب لاج بب بب SE‏ 0 3535800 
مك5 ال : فی الشکل المقابل دائرتان متحدتا المرکز م » ( ب وتر فى الكبىا یقطع الصغری 
فى ج › ء ء ه و وتر فی الکبری يقطع الصغری فى س ؛ ص فإذايكان | ب = هو 


(ثبت أن : جاء = س ص 


ا لش _ لمعمسط 
العمل :- نرسم مو ل (ب .من ل هو 
فى الدائرة الكبرى :۸ ب = هو 
فى الدائرة الصغری :مو < من 


کان مأو مأو مو ماو مأو مأو مو ماو با مأو مو او ماو مأو او او ماك مأو مأو کان کا کن کان کان کا کا کان کان کا کا کان ہی و و کا کان کان ہو ہو کان ہو ہہ مأو مو مو ماو مأو مو مو ماو مأو ماو ماو ماد 


ت تس از اقا راع آعراد (/عایل له ۸9 


۲ 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


مث" ال : فى الشكل المقابل 


۱ ج 
وج › ج وتران فى الدائرة م حیث م-(۲ ۰ -۳) 
تام ه منتصف ج و منتصف اديه 
ه< (۰)۱۰۱ وے (۰۰۲۱) اثبت آن دهع ب ۶ 
الک ا 


۲ ۲ ۳ ۶ 
مه < ۷ (۱+۲) + (۲-) حبرا 15+35 - ۲۶۱ = ٥‏ وحدات طولية 
م و =  - ۲۰۱ - ۹+۱۷ ۲۳۴۰ + ')٦-(‏ وحدات طولية 


ہ٠‏ ھ منتصف 7ب نکیا آب 


٠.‏ و منتصف جم جو لر جع 


زی ه = م و ۰ ( اب ح چ ء 
ن ن ور وو ور ا ن کن ڪن ي ن کن ن وہ ور با ور ور وہ وہ بابلا مو مأو بل بل ن ن و ن ن کن کان کن نک کان کي وو روش 


مث؛ ال : فى الشكل المقابل ء منتصف م ب » ها متتصف ( ج , مء مه 
® 


ده رد ءم ه) ۔ ۰ (ثبت أن : لبج متساوی الاضلاع 


من ۰۱ ۰۲ ۳ ينتج أن 
.ا مه( ب ) < وه (<ج) 


وه( <) = ۱۲۱۹۰۵۹۰-۳۹۰ 1 


o 


۰۰( ذب) عدي رد ج) = 
م رد )= وه (اب) < وه (د ج) ۰ ( ب ج متساوی الاضلاع 


وی مأو مأو ماو ماو مأو مأو مو ما له مأو کان کچ کا کان دک خی ہک کن ہی ہہ ا کان ہی ہو کا کا کان مه بل کان ہو ہو ہو و ہو ہہ ہہ وک خیش وو و وو 


دہ تا ے ىا س 
۲ ۲ 


مثه ال : في الشکل المقابل : دائرة م )ء ے مم ها . ۶ ه منتصفی ۴ ب ,۲ ح 
.وه( <ب) <۷۰ " اوجد ر( < ) 


سض تسین ا بای دعص آعراد (/عایل له ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


2م00 
۰ء منتصف( ب 
بالمثل 6ه 1( حا 
ع“ مع < مه ٠‏ 
J‏ و () < ۱۸۰ - ( ۷۰0 +۷۰( = f‏ 


ااا وی نا ن ن ن ۱ ۲ © 00 097 
مثا ال : فى الشکل المقابل م سیل ( ب موص ]اج . س ء= ص ه 
إثبت أن : ۲ ب = ۲ جا 
۱ 
٠‏ م س = م ص (أنصاف آقطار ) (۱) 
باس ء = ص هھ (مقطی) 0 ٣‏ 
بطرح ۲ من ۱ م سس ۶-م صب ص ه 
نرےو پ ری 1 
مع ل ۶ب › مها ل وج (ہ) 
من ؛ . ه ينتج أن اب ماج 
ع لہ عم ع ےد دج ید جد ہہ N‏ دج گل OEP‏ 
مث“ ال : فى الشكل المقابل ۱ ب ج مثلْت ب ج قطر فى إلدائرة م 
رسم مس لم ب ٠‏ موص ل زج «فاذا كان ب ء = جآهثبت أن ( ب = م ج 


ف 


م ص = م س 
۸۵ص م۰ ( س م 


ہے 
۰ 


منثرى توجبه الرباضبات آعراد (/عاو 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


(< س م) = ( < اص م) < ۹۰ 
۰ ۸ س م =۸ | ص م 


کان کا کا کان کان کار کا سای سا می می کان کان کا کا کان کان کن کا کان کان کا کا کان ان ا کی کا کا اا کان کا کان کان کان کا کا کان کان کر می کان کان کر می کان ما می می ماب ما سای مأو مو مآ مار 


مذه‌ال : فی الشكل المقابك#" ب › ١‏ ج وتواتةفى الدائرة م »ء۰ ه منتصفا ( ب ٠»‏ ج 


ء س = هھ ص اثبت انهم ب = إ جل م 
| 


ء منتصف ۴ ب مب 
٠ھ‏ منتصف ۴ ج .. اماه المج 
م س = م ص ۰ س ء = ص ه 
م س - س ۶ = م ص - ص ه 

2 مء حم ھ 


.. مب ع مج 
N‏ سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای سای مو مأو ماو سای سای سا میا مأو ماو سیا ماو 


منثدى توجيه الرباضبات أعراد ( /عادل !د ۸۳9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


(۱) باستخدام الأشكال المقابلة أختر الإجابة الصحيحة من بين الأقواس : 
۱ - دائرة م . س منتصفم ب ص منتصف حاء 
انه( <(س‌ص )ده 
(ذا کان : ( ب = حاء فان ا: وه( < سم ص )= ۰۰۰۰" 
۰ ۷۰ 0 ۱۳۷۰" 


© 


؟ -دائرة م > ءمنتصف ب > هإمنتصف ی ء 


» اذا کان : وی( <" )= .ها" 


فان یر < ء۶ )= ۰.۰ ۶ 

۴8 ۸۰ < 9+ ) 

® 

هھ ۳ 
۳ داثرة ‏ ۰ اب < ( ح وامنتصيفه ١‏ ب › ه منتھخچ حاء 
> اذا كان : وه( < ۶( ه<) < 1۰ 
فان : وه( < 6۶ ۲)< ۰۰۰۰ 
ر( .۳ 09 . .ھی 


و 


(۲) فى الشكل المقابل : 
دائرة م (١‏ ب - ( ح ء ء منتصف ۲ب . ه منتصف حء 
دخ لك كسم نوہ MOTE‏ ¢ ۲۵ )هم 
آوجد قيمة : س ۰ طول جاء 


: فی الشکل المقابل‎ )٣( 
ب ح مثلث مرسوم داخل داترة م فيه‎ | 
مه( < ب )= وی( < (حاب)ءء منتصف ° ب‎ 
“مه ل 1ج آثبت أن : ۲ ء م ه‎ 


منثدى توجبه الرباضیات ( ۳۵ ) 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


٤ (‏ ) فى الشكل المقابل : 
دائرتان ” ء رہ متقاطعتان فى ( . ب 
© لمم ” ب <(ء). س منتصف پ چ 
> رہ ص ل هو ۰ 6 بن ح مع ۰ رہ ص = رمع 
أثبت أن : ب ح = هو 


) ه ) فى الشكل المقابل : 
دائرتان متحدا المرکز م 3 ۲ بر ؛ ج ء وتران في الدائرة الکبری 
يمسان الدائرة الصغری فى س ».ص على الترتيب 


أثبت أن : ”ب = حء 


( ۲ ) فى الشكل المقابل : 
دائرتان م › ٠‏ نه متماميكان من الداخل فی بأ ؛ رسم ( ب , ( ح 
وتران متساویان في الطول في الدانرة الکبری از الدائرى الصغرى فى 
ء . ه على الترتیب آثبت أن : م  -.۶‏ ه 


1 ۳۹ 


( ۷ ) فی الشکل المقابل : 
دائرتان ” › رہ متطابقتان رسم ( بپ رہ 
فقطع الداترة م فى م . ب و قطعالدائنة.ره فى ح»ء ۲ 


أثبت أن : م ح = ب ء 


سی سای سای می ما سای سای ما سای ما میا کان کان کا کا ما ما می ما ما سای ما سای می کا کان مأو مأو سا می می سا می می ما سای مأو ما سای می ما مو می میا سیا می می ما سای سای سیا سا ا اا کی می ما ما می مو ما ماد ما ماد 


منئرک توجبه الرباضبات أعراد (/عایل لا ۸9 


ارا الخامسة 
لززاپا رالناس 


(۱) الزاوية المركزية وقیائن الأقواس ۶ * 
(۲) العلاقة بين الزاويتين المحيظيّة والمركزية رز 
(۳) الزوایا المحيطية المشترکه فى القوس 

)٤(‏ الشکل الرباعی الدائری 

)٥(‏ خواص الرباعی الدائری 

)٦(‏ العلاقة بین المماسات 


(۷) الزاوية المماسية 5 
منئرک توجبه الرباضبات أعراد (/عادل- ۸9 سط 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


(۱) إذا كانت ( . ب 3 الدائرة م فان مجموعة نقط الدائرة من م إلى ب ١‏ 
أو من ب إلى ( تسمی قوساً و يرمز له بالرمز ب 
كما بالشكل المقابل 

(؟) فى الشكل المقابل : ضلعا < ۲ ب يقسمان الدائرة إلى قوسین ب 
١‏ - القوس الأصغر م ب رو يرمز له بالرمز ب ۱ 
؟ - القوس الأکبر م ح ب . و,یرمز له بالرمز ( ح‫ بَ 
۳ - مجموعة نقط (ب تقع داخل حم م ب 
٤‏ - مجموعة نقط حب تقع داخل مم ب المنعکسة 


الزاوية المركزية : 
هى الزاوية التى رأسها مُرکز.الدانرة و يِحِملكل من ضليعها نصف قطر فى الدائرة 
فى الشکل السابق  :‏ © ۱ 
-١‏ ےب المركزية . وب 
۴- 05م ب المنعكسة يقابلها ۲ حاب 0 
۳- إذاكان ب قطر فى الدائرةرم " زر 2 
0 < م ب_ مستقيمة" 
+ ب يطابق حي و یسمی کل منهما نصف دائرة 
ا ® 
هو قياس الزاوية المركزية المقابلة له 
* ففی الشكل المقابل : 
له( ب )= ي( < ٣ب‏ ) 
القوسان المتجاوران : 
هما قوسان من دانرة بد يشتركان فى نقطة واحدة فقط 
٥‏ مہہ 
“حاب قوسان من الدائرة م مشترکان نقطة ب 


لے 
۰ / 


منئدک توجبه الرياضيات أعداد (/عایل 19۵ 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


مش١سال‏ : فی الشکل المقابل : ۲ ب قطر فی الدانرة م 

۱ فيك ۶۳ے ۸ح بلاخم ع 
فیکون : 

۸۰ = وی (بء) = ل( < بمع)‎ -١ 

؟- له وج ےہر ور جک 

۳- له (() = ل( < (مع) = ۱۰۰ 

۶ - 0( ) = له( بمه) = ۱۲۰" 

د وه ((ب ) = وه ل ب) = ۱۱۸۰ 

]یب قياس نصف الدائرة - آ 4 

/اظ ب قياس الدائرة - ٠‏ ۳۷۹ ۲ 


مسأ مأو مو مأو با لا کان کا ر ا ہی یی أو او مان کا ای مان اواو مأو مان لا ہہ دوج ہو و کا ہو ہو ہہ و ہو ہہ مأو مو ماو ماو مأو مو مو ماد نو وو 


طول القوس : 
٭٭ هو جزء من ملا رة يتناسب مع کم حيث : 


الدائرة 


** طول القوس - اب 5 


مث" ال : أوجد طول القوس اللقابل لزااؤية مركزية قيايااها ۱۳ 3 فى دائرة طول 
نصف قطر ها ۱ سم © 
ہے ر اد 


٠.‏ طول القوس - × محيطالدائرة 
® 


© ١ ٠ ۳ 

۰ طول الفوس = ہے ۶ Tf‏ وہ = نے۔ ٤٤ = 09 0+09۹ XxX‏ سح 
۰ 

جا علو ماو سای ملو ملو سای مأو ماو مأو مو مان مأو ملو ماو مأو ملو EEE‏ مأو مأو کیہ ماو سیا ماو مأو مو مان ماو سای ماو مأو مو ماو مان مأو سک كرود اجار ملو ماو مأو ملو ماو مان ملو ملو 


مث" ال : إوجد طول القوس المقابل لزاوية مركزية قياسها ٠١٠١‏ من دائرة طول نصف 
قطرها ۲۱ سم 
ا ا 
طول القوس فيا قباس القيس × ۲ ط نق- ۰ نل ×۲ x»‏ ير ۲= 44 سم 


٠ 
وچ مأو مو مأو مأو مأو کان کر یی کا کا کان کان کا کا کا کان مان لا مأو مأو مان وأو مأو ماو ماو مأو مأو ماو ماو مأو و کان ہہ کی ہو ہو ہر ان ہو ہو و و وی و وو وو‎ 


سض سید از بای )۳۹ آعراد (/عایل له 19 


مذكرة شرح اهندسة الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


مال : أوجد طول القوس الذى يمثل ربع الدائرة التى طول نصف قطرها ؛ سم 
الد لل 
طول القوس ‏ باس القوس × ۲ ط نق= 5 ۲ =٤ x x‏ ۲سم 
2 


له مله مله مه مه ماه ملد ملد ملد ملد ملد ملد ملد ملد ماه مله ماه مله ملد ع ملد يل ملد ملد ملد ملد مله مه مله مه ملد مه ملد ماه ملد ملد عله ملد ملد مله ملد مك ماه ملد ماه عل ملد ملد ملد ملد بأو ملد هه عله عو عله علو 
مشه‌ال : آوجد قياس القوس الذى یمثل خمسین قياس الدانرة وإذا کان طول نصف قطر 
هذه الدائرة - ه ۲سم,آو‌جد طول هذا القوس ۰ 


۲ 
ككل يرو پر از ۸۸۳۵ 
2 2 ۷ 2 سم 
با با بل بل بل با ا ۲ ۲ یی کی مم +۷ +۷ +۷ +۷ بل + بل بل بل بل بل بل بل سی 
مش" ال : دائرة مرکزها م.وطول نصف قطرها ١.4‏ سم ء فإذا كانت ٠‏ > ب نقطتان على 
الدائرة بحیث ںہ زا مب ) = ۰٠ند‏ طول | ب 
2 الد ا 
طول القوس - قياس القوس × ۲ ط نق- 455 »1857 ۲۲ ۱۶ > ۱۱سم 
۳۹۰ 


.ل ۲ ! 
مأ أو مأو له مأو مأو مأو له مأو کی ماو مأو ماو ماو کن کن کن کن ا کن جا وو أو مأو مأو مأو مأو مأو ماو ماو ماو ماو لوم مو ماو ماو عالو مأو مو مه ماو علو ملاعلا مو مأو و و وو 
1 


س أکمل 8 

۱- قياس القوس الذى طوله ۲ ۱سم فی دائرة محيطها ؛ ۲ سم‌یساوی 
۲- قياس القوس الذی طوله ٦‏ سم فى دائرة محیطها ؛ ۲ سم سار 
۳- قياس القوس الذی طوله ۱۸سم فی داترة محیطها ؛ ۲ سم یساوی 
٤‏ - قياس القوس الذی طوله 5 ١سم‏ فى دائرة محیطها ۲٤‏ سم یساوی 
۰ قياس القوس الذی طوله ۳ سم فى دائرة محیطها ؛ ۲ سم یساوی 
٦۔‏ قياس القوس الذی طوله ۲۰سم فى دائرة محیطها ؛ ۲ سم یساوی 
۷- قياس القوس الذی طوله ۲ سم فى دائرة محیطها ؛ ۲ سم یساوی 
۸- طول الدائرة - 


منثدى توجبه الرباضیات ری آعراد ۱/عایل لد 19 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی 
۹ - طول القوس الذی یمثل نصف الدانرة - 
٠‏ - طول القوس الذی یمثل خمس الدانرة = 
-١‏ طول القوس الذی یمثل ربع الدائرة = 
۲- طول القوس الذی یمثل ثلث الدانرة - 
-١*‏ طول القوس الذى یمثل سدس الدائرة = 
٤‏ ۱- طول القوس الذی یمثل ثلاث آرباع الدائرة - 
۵ - طول القوس الذی یمثل خمسین الدانرة - 


٦۔‏ طول القوس الذى قیاسه ۱۸۰ من دانرة محیطها ۳۰ سم = 
۷- طول القوس الذی قیاسه ٩۰‏ من)دائرة محیطها ۳۰ سم = 
۸- طول القوس الذیٰ قیاسه ۲۷۰ من دانرة محیطها ۳۰ سم = 
٩‏ - طول القوس الذی قیاسه ٦٦‏ من داكر کی چطها ۲٩‏ سم - 


۰۔ طول القوس الذی قیاسنه ۲۰" من دانرة محیطها ۳۰ سم = 
۱- طول القوس الذى قیاسه۲4۰ من دانرة محيطهلا ۳۰ سم = 
۲- طول القوس الذى قیاسه ۳۰ من دانرة محیطها ۷ ”)شم - 
۳- محیط ربع الدائرة = 

4 ۲- محيط نصف الدائرة - 

= ۔ محيط ثلاث أرباع الدائرة‎ ٥ 

5" إذا كان أ ب قطر فى الدائرة م فان ق ( ١‏ ب) - 

۷- قوس من دائرة طوله ط نق فان قياسه = 

۸- قوس من دانرة طوله ۳ ط نق فان قياس زاويته المركزية - 
4 الزاوية المركزية التی قیاسها ۹۰" تقابل قوساً طوله = 
٠‏ الزاوية المركزية التی قیاسها ۱۸۰" تقابل قوساً طوله - 


منثری توجبه الرباضیات رای 


الفصل البراسى الثاني 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 

۱- الزاوية المركزية التی قیاسها ۱۲۰ تقابل قوسا طوله - 
۲ الزاوية المركزية التی قیاسها ۰۰" تقابل قوساً طوله = 
۳ الزاوية المركزية التی قیاسها ۳۰" تقابل قوساً طوله - 
4" الزاوية المركزية التى قیاسها ۲۶۰" تقابل قوسا طوله - 
۰ الزاوية المركزية التی قیاسها ٤٥‏ تقابل قوساً طوله = 

نتانج هامة ۰ ® 

(۱ ) فى الدانرة الواحدة ( أو الدانر المتطابقة ) الأقواس المتساوية فی القیاس متساوية 

فی الطول و العکس صحیح 


(؟ ) فى الدائرة الواحدة (أو:الدائر المتطابقة) القواس المتساوية فی القیاس آوتارها 
متساوية فی الطول و العکس صحیح 
۰٢-9ص‏ اه مب له ۴۰ ےھ کے 5 4 4 
( ۳ ) الوتران المتوازیان فی تايه بحصران فوسین متساویین فی القیاس 


( ؛ ) القوسان المحصوران بين وتر ومعاس يوازيه فی الدائرۃ متساویان فی القیاس 
نک باعلا کل علا کن کا کن کن کن کل له کل لا کل لا ماه ما ملاع مه لا م لا م لاوما ماه ما ماد اتويوت بل سو چپ سر پپیو پیش 
فى الشکل المقابل نلاحظ : 
سے E. n‏ کل ۵ سے 
) ۱ ) ادا کان : وه ( إحھ) ہے مه ( ب ء) فان : طول ( ح = طول ب ء 


و بالعكس إذا كان : طول (ح - طول بء 1 
فان : وه ( (ح) = مه(بء ) 0 
(۲) اذا کان : مه (ڑی ) = مه(بء ) فان : طول مى = طول ب ء 
و بالعكس إذاكان: طول (ح = طول بء 
فان : مه ( (ح) = ا( ب ء) 


منئرک توجبه الرباضبات ری( آعراد (/عایل لا ۸9 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادگ الفصل البراسی الثاني 
م۷ ال : فى الشکل المقابل 
(دا کان م ب // ج ء ۰ ق(١ا‏ ب ) = ۵ ۱ 
ہے نے ہسے 
وه (إاج)- ۰۰ فان وه (ج ء) = 


یی سای سای سای سای سای با سای می سای ملاعلا می ای سا سا سای می سا سای سای سای ملاعلا سای سای ما ما سای سای می می ما سای سای ای سای ما سای می سای ملاعلا می می سا سا می می با ما مه مأو مو مو ماد 


مشا ال : فى الشکل المقابل 7 
إذا كان ۱ ب // ج ء ء حيث جاء یمس الدائرة م فى س فإذا كان 
وه ((ب) = ۲۰۰" فإن 
ہے 


مل علد مله مله جل جل علد علد رہ رس شس رر سر علد علد علد جل جا 
مث ال : فی الشکل المقابل ۳۹ 
۰ 8 کچچچچڈ سے ےچ ؟ - لگ ۰ ۰۰ 
إذا کان ( ب // ج ء. حیث چ ء یمس الدانرة"م فی س فادا کان 
م ب قطر فی الدائر ة م 
ہے 
> (( بس) = 
ج س ۶ 
EYe e e e 00000070‏ ا e e e e e e e e EY‏ با اہ HE Ee e‏ هب ی بل 


مث ٠‏ ١ال‏ : فى الشكل المقابل 
إذا كان ( ب // ج ء حيث ‏ ب قطر فى الدائرة م 


سس 5 0 
ر ( ج )= ۰٥۰‏ فان 


/ 


RN‏ جا هو هله له هله هلو جا هلك بل علو هله له هل علو هل هل له جا هلد هله هل هله جا جا هله له هله هاو هو له بل هو ملو ملو مله هاو يو مهأو عاو علو جاو ماو ماو جا مو 
مش۱ ال : فى الشكل المقابل 
إذا كان م( ب // ج ء. م ب قطر فى الدائرة م 
کے Oo‏ 4 
له (ج ء )= ۸۰ فان 


منٹرک توجبه الرياضيات أعراد /عاول اد ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


مذ۱۲-ال : فى الشكل المقابل 


إذا کان ( ب // ج۶ ( ب = جء 


۰ o e 


ہے 
9۰ (۶ب) < 
مأ أو مأو و عله له مأو مأو مأو ماو مأو ماو ماو ماو ماو مو علو مو نز عله مه مأو علو مأو مأو مأو ماو ماو ماو ما مو ماو کی کان کن کا کن ا کن ا ا مأو مو مأو وو ماو مو 
2 07 س 
م۳" ال : فى الشکل المقابل؟ ۲ ب 
لدم — 4 
إذا كان م( ب // جاء . حيث ۲ ب ماس للدائرة عند س 


وه (< جم ء) = ۲۱۰۰ فإن 


.وه (جع) حي 
E‏ لو مأو له مأو مأو مأو مأو له مأو علو ماه له Rk‏ ماو ماو مو مأو مأو مو مما ميو NN‏ ماو مأو ماو ماو مو مأو ماو مأو ملو ماو مأو ماو مو 
مث؛ ١ال‏ : في الشكل المقابك»م ( ب» حء وترآن متوازيان فى الدائرة م _ 
> فه(5عممن)ثت ہے ر رگ )= ٠۰۰‏ آوجد ی ( ۲ب ) 
الل 
المعطیات : ( ب // حءوے نه ( ۲۲ )= ( - = ۱۰۰ 5 
المطلوب : ایجاد ی (۲ب) 
البرهان : ںی ( ٠‏ ( م ح ) ام ! 
یں ( = ) = ٦٦‏ 
اب ااحء۶ 7 
و( )= و (بء) ٠‏ 5 ۶ 
> 0( )+ (بع) + (جع) = 1° هب دام 
وم قياس الدائرة - نه ۳ 
6 ۳۹۰۰ ۳۳۰" < ۱۳۰" 


بای می می با سای با لا سا له می می سای سا سای می ماج سا سای سای مه ما سای سای ملاعلا سای سای سای ما سای سای بل سای ما سای می لا ملاعلا سای می سا سا سای می له ما سای مأو ملاعلا سای ما مو ما سا مأو 


منٹرک توجبه الرياضيات أعراد (/عایل لا ۸9 


مذكرة شرح اهنرسث الصف اللثالے العرادی الفصل الرراسی ۳ 


مشه ال : فى الشكل المقابل : ( س مماس للدائرة عند ( . ب ج // ۴ س 
ر (< ب) = ۰۰ آوجد : وه (١٠بأج)‏ 
اا ڇيا 


٦٠٠س‏ || باج 
ہے ہے 
۰۰ (< ( ب )= وه (< ج) 
٠‏ مب ح ماج »© 
® 0 
:. مه (ذب )دي (<جم = ٥۰‏ 
:. مه رحب رب - ۸ + °[ = ۸ 1ع ۸۱ 


و کی کی کن یی کن کی کر کا کن ہی ہک ا یج کاک چا ان وج کی کا کا کا کان ای مأو مأو مو ماو رہ ہو ہو وہ مأو مو مو ماد مأو مو وو 


مث" ١‏ ال : فی الشکل المقابْل : ۱ب // ج22" ( و // جاه 
و سم ہے 
اثبت أن : ںا( بے )= (ه و), 


الد سل ® 


(٠‏ ب | ج و 


وه( ج) دں (بعی) ر0 
٠و‏ | ج ه 


ں (اج) -ق‌ ره رم 


م ۱ ۲ ين ۰ 4 5 
من ۱ ۰ ۲ ینتج ان : ق (ب ۶) = ق ( هو ) 
مله مله مله ملو مله ملو مله ملو مله ملو ملو ملو مله ملو ملو ملو مله ملو مله ملو مله ملو ملو ملو مله ملو مله ملو مله مله مله ملو مله ملو مله ملو مله ملو مله ملو مله مله مله ملو مله مله مله مله مله ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو 


5 5 ۳ 5 ۳ سس سر 
مث» ١‏ ال : فى الشكل المقابل ادا كان : ر (( ج ) < وه (ب ج ) 


> وه رد( جب ) = ۷۰ آوجد و (١(‏ ب ج ) 
اا ق رز 
:له ((ج) = له (ج ج) 
سی رد( ) عدي ردب)۔ سس 


منثرى توجبه الرياضيات 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


۰ ۰ 5 ۰ ۰ ای جہ 
مث ١‏ ال : فی الشکل المقابل ادا كانت دائرة م فيها : وه (( ب ) = وه (ب ج) 


58 سر 
مه (جم ب ج ) = 15 اوجد : وه (( ب ) 


017 
فى ۸ م ب ج مب دمج 


له (دم ب ج ) = لازام جب ) = ۵ 

وه (ذب مج ) = ۰+ = ۰ ۳۱ و" 
سر 5 

ہی (ب ج) = ره (< ب م ج) < ۰ 6 
ہے ہم ہے : 

ر ( ب )= له (ب ج) . ی( ب ) < 6۰ 


مله مله مله مله مله مأو مله مله له مله ملو مأو ملو مأو ماه ماه ماه ماه ماه مأو ملو ماه ماو ماه مأو ملو مأو مله ملد مله ملم‌ماه مله مله مله مله مله مله مله مله مله ملو مله مله ملو ملو ملو ملو ملو ملو مان مو ملو ملو ملو ملو 
مه ١‏ ال : فى الشکل المقابل : اب جع "وتران فى الدائرة م 
وب = جء إثبت ان وه (م ج) = ںا( ب عم 
الحا سل 
1 ہو و ۵ے 
٠.‏ م ب ح ج ء .. ق( ب ) <9(ج ۶) ۱ 
چسص ۰ 
بطرح ق (ب ج ) من الطرفيق ف 
نخس حم سس سس 
ده ر(ب)-ی, (ب ج) = وه وج ع) له رب جاو 
سس سس ۰ ۰ 4 
... ىه (( ج) = وه (ب ۶) [ وهو المطلوب انباته ] 
فى الشکل المقابل 


جا سای می با سای ما می می بل سای سای می ملاع سای می ما مه سای ملاعلا سا سای سای مه سا سای سای ملاعلا سای سای می سای سای سای سای سای سای سای می له سا مه می سای سا سا سای می مه مو سی مہ ملاعلا مار 


مث٠ ٢‏ سال :۶ل قطر فى الدائرة م ء ب منتصشاء با طول ء م = طول ۸ ج = طول جه 
آوجد : ق (<( ء ب ) 7 


الد للل 
م ہھ٭ ی 5 
.ءاه قطر بی (۱ع) + وه (اه) = ۱۸۰ 


منئری توجيه الرباضبات ۵ اعرد اعا 


مذكرة شرح اهنرسث الصف الفالت العرادی الفصل الرراسی ۳ 


بے ہے ہے ہے 1 
۰ء هھ قطر .. وه (۶() + وه ( ج) + ل (جھ) = ۱۸۰ 
سس سر ۱۸۰ 0 
له (۶ 00د وه (| ج) - و (ج ه) == ۲۰ 
ہے ہے ہے ١‏ 

۶ )2 ۶۲ )دی (ءب) = ۹۰+5۰ - ١5١‏ 
0ك ك,٘كٰ,۷۷۰۰۰ئ0) 
مثا "ال : فى الشکل المقابل : ی قطر فی الدانرة م 

ہے ہم پم( 

ر (( ج) = ر( ج ء) >ی(عب) إثبت ان ۸ ( ج ء متساوی الاضلاع 

ال .+ 
ہے ہے ہے : 
سس 3 

نه ولج من رجی + رگا - برد ۱۰ 

یں (ججم ) ںی (جع) 70 4 

فی 4 مجء ‏ هي ۱ 

با رم جع (لامءج) = :1۸ ٠۰‏ 
۳ 

له (حجم۶)دںی (جم ج۶) = ر (د م ۶ج ج 9 

.. ۸ مج ء متساوی الاضلاع 
جا له ملو مأو مأو ملو سای مأو ماو مأو مو ماو مأو ملو ماو مأو مو ماو سای مو ماو مأو مو مان مأو خی وماد عله با عله مه ole ole‏ مان ماو ملو ماو مأو عله عله مان سیا ملو مأو مأو ماو ماو ملو ماو مأو مأو ماو مان ملو ملو 
م۲۲ ال : فى الشكل المقابل ( ب ج ء مستطیل مرسوم داخل نرق 6 عهاد دوج 

إثبت أن : ب هدم ء 
اف بت 

اعم ھ < ۶ جہ (١)‏ . من خواص المستطيل | ب = ء ج (٢)‏ 

من ۰۱ ۲ ينتج أن ءه= موب هه 

ہی ( )= ی 9 ) 

باضافة ق (( ه ) للطرفين 

ہے ہے ہے ہے 

ہی (۶ هم + وه (| ه) < وه ر(۔ربی+دں(راف ب 


له (! ۶) دن (ب ه) ٠‏ ۶ب ه 


1 


منثری توجيه الرياضيات دک اعراد (/عاد 


مذكرة شرح اهنرسث الصف القالت الدعرادی الفصل الرراسی ۳ 


مذ۲۳-ال : فى الشكل المقابل ١‏ س مماس للدائرة عند 9 »ب ج// ( سء 
ده (جب) = ۳۰ اوجد رہ (٠<ب‏ ۱ ج) 
الد ل 
۳۳ أ سس سر 
س ۱ب ج ...رل( ب ) < وه (( 7 ) 
:. اب )جا .. بر جب)- و (دج) ٣٠‏ 
ل وه )دب (ج) ۲۵1-۸۰ +۲۵ ] = ۱۱۰-۰۷۰۰۳۱۸۰ 


N‏ مأو ماو له مأو ماو مأو مأو مأو لت له مأو وت عاه له مأو ملو ماو مأو ماو مأو مو ماو مأو ماو ملو مو مأو مأو مأو ماو له مأو ماو مأو مأو ماو مأو ماو ماو مأو ماو مو 
مث؛ "ال : فى الشكل المقابل ‏ ب / جا قطعتان مماستان للدائرة م عند ب . ج 
0 جو ہے 
البت ان ره ربيي) - ن ( جيهم) 
الد 9 ل 
| ب مماس ...وه ( 5 بام) = ۲:۹٢‏ 
٠‏ ۳ 
٠٠‏ ج مماس .. وه (5((جده) = 1۹۰ ١‏ 
فى ۵۸ بم: چم 6 


۱ ( م ضلع مشترك f‏ 
فيهما مب حدم جہ 


ده رد ( ب م) = و (ججم) <۹۰ ام 
© 


® 


.أب م= ۸ اجم 
له (د ( مب )= مورك (جم) 
. وه (جب م ه) د ی (دجم ه) )١(‏ 
ناب ه) دن ردب م ه) () 
ره (جک) د وه (<ج م ه) (۳) 


8 کے کے 
من ۰۱ ۰۲ ۳ ينتج أن : وه (ب ه) وه (جاه) 
مننرک توجبہ الرباضبات ر۲۸( أعداد کا 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 
مشه ۲-ال : لب جہ ثلاث نقط تنتمى الى الدائرة م فإذا كان 


ج<ہ -سے کے 
وه (۱ب) : وه (ب ج) : وه (ج )= ۳: ؛:هہ 
آوجد قياس كلا من الاقواس الثلاثة . 
تسس 


۱ ہے ہے ہے 
نفرض أن ر (( ب ) = ایس . وه (ب ج ) = ۶ س . وه (ج ) = ه س 


ہے ہس سس 5 
.ره (| ب ) + له رب ج)ف: © رج ( ) - ۳۹۰ 


ای وا ن نك می ے۳ .:. ١٢١س‏ = a .. ۳٦۰‏ جو 


٠ 7 ٠ 3 
۱۲۰ < ۳۰۷ ٤ = ىه (ب ج)‎ ٠.6 ٩۰ < ۳۰ × ۳ < ) “.له (( ب‎ 


6 6 
ہل (ج ۱ ) = ° ux‏ = 65۰ ۱ 60 
مه مله مله مله ملد مأو مأو مله مله مأو مأو ماه مله مأو ملد ماد N‏ مله مله مأو مأو ماه مله ملد SENI‏ ماه مله ملو ماه ملد ماو ملو ملد ملو ملو ملو ملد مأو مأو مأو ماو مأو 


مش« ۲ ال : ( ب. م ج قطعتان مماستان لدائرأۃ فرکزها م عند ب ء جی 


5 


۱ تست 
€ آوجد. وه (ب ج ) الاکبن 


ں ردب رج = ۲۵ 


پ [ب‌ممان دی (١(‏ پام) = ۹۰ 


1۹۰ = ) چم‎ (١( جہ مماس ہی‎ ٠. 
® 
oo °۰° = ] ۲۵+ ۲۰۰ [1-۰ = نه (× ب م ج)‎ 


". 9ه (ذب م ج ) المنعكسة = ۰ وه ( < ب م ج) = ۲۰٥ = ۱٥۵1۳٦۰‏ 


ہے 
ر (ب ج ) الاکبر = ر١(‏ اب م ج ) المنعکسه < ۲۰۵ 
چا هلد مله چاو پل هو مهلو چا هله هلو مأو هلد پا هأ چا هل جک چا هل هلد چا چا چاو چا هل هله چاو جا له چا چاو هله هل هله چا هلو هلو چا هله چا چا چیہ ملو چا ها چا هلد هاو مو هلو ملو علو مان ماو مو ماو مو 
مث ۲۷ ال دائرتان متحدتا المركز م وطولا نصفى قطريهما سم › #سم » | ب »ج 
تمسان الدائرة الصغرى فى ءء هم . رسمم ء٠‏ م ها فقطعا الدائرة الكبرى 
فی س ۰ ص على الترتيب فاذا کان وه (< ب ( ج ) = ۰۰" أوجد 
یی سے کے 
(۱) ق (ءھ) ء طول (۶ ۵) (۲) ق( س ب ص )ء طول (س ب 


منرک توجيه الرياضيات 3 ساد 


الصف الثالت الأعرادک الفصل الدراسى الثاني 
المي حل 

| ب مماس للدائرة الصغرى .:. وه (< (۶م) = 1۹۰ 
٠‏ ج مماس للدائرة الصغری .. وه (<( هم ) - 1۹۰ 
۔ مجموع قیاسات الشکل الرباعی م( ء م ه - ۳۰۰" 


پرچ (< ءم ه ) < ۲۹۰۱1-۳۷۰ +۹۰۱ +۱۰۰ ] 
© ° 3 
ديك" م < ۱۲۰ 


مذكرة شرح اهندسة 
/ 


Oo 
۱ ۱۲۱ “نه (۶ ه) < ره دم ڈ وگ‎ 
٤ ۱۳۰ 


سر اوق 
.. طول ( ۶ ه) = قباس "طسب × ۲ طائق۔ 


ہیی (حس ۲ )= وه (جس مص )= ۰۱۲۰ 
ہے 0 حيو 0 
٠‏ جو ہیس ) - و - وه (س د صل ) = ۰ ۱۲۰ - 2۸ ۲ 


E‏ شیاس القپسس 70 تفہ ۲ ×ط × ؛ ا طْ 
9۶ 


٥ 2‏ ۶۷۷۳ ر اا چا 90 0 0 
® 
مثا" ال : ادا کان ( » ب نقطتين تنتعیان للدائرة م وكان 
سم 
۱ چ ۷ 7 7 ع 
ل(حامب)>- ںی رده <ااشکہ) ا ا قي(ه ب ) 
® 
الد n‏ 

بفرض أن وه (< م ب ) = س > وه ( لا م ب المنعکستة) = ٤س‏ 


.“ىه ( < م ب ) + وه ( < م ب المنعكسة ) ۳۲۰" 
2 ۵س = ب 
ہسے 


و (اب)-ں (حمب)۔ ۷۲ 


وی مأو مأو مو مو مأو مأو کان کر کا ہی کچ کان کان کی از کن کان ہک کا کان ہد کا کا ہی ا کا ہی کا ا کا کان ہو ہو ہو کان ہو ہر و کو و رش وو و وو 


أعراد (/عاو اد وار 


منثدى توجبه الرباضیات 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


(۱) آوجد طول القوس المقابل لزاوية مركزية قياسها 7٠١‏ فى دائرة طول نصف قطرها ؟؛ سم 
( ؟ ) أوجد قياس قوس من دائرة محيطها ۳۲ سم إذا كان طول هذا القوس ٦‏ سم 
(” ) أوجد قياس القوس الذى يمثل ل قياس الدائرة ثم آوجد طوله إذا كان نصف قطر الدائرة 
٥‏ سم فإذا كان طول نصف قطر:الدائرة = ٥‏ سم س عم ح- ؟ سم 
e ۰‏ 
( ؛ ) فی الشکل المقابل : ۷# - 
طول ۲ب طول جاءء © لم ۰ مص لد حء 
آثبت أن : وه ( < ٣‏ س ص ) = وه (< م ص س) 


(5 ) فى الشكل المقابل : © 
دائرة م فیها سب - ۶ > جح بح 
أثبت أن : ۲ - قطر فی الدانرة م 

( ۰ ) فی الشکل المقابل : __ ”ل 

دائرة م فيها م ب// جاع 
أثبت أن : [۱] مح دباء 
SEF ۱‏ 


(۷) فی الشکل المقابل : 
داترة م فيها ح ۶ مماس لها عند س ۰ ۶5 با 
> س ص ل ( ب آثبت أن : [۱] ص منتصف ٣‏ ب 
[؟] س ص يمر بمركز الدائرة م ["] یه ( 7ع )- له (ب ع) 
(۸) ( .۰ب ح ثلاث نقط على دائرة بحيث ب :ب حا بل = ۲:۱ :” فإذا كان طول نصف 
قطر الدائرة ۱۸ سم أوجد طول ب ح> 


١ )۹(‏ ب حء شكل رباعى مرسوم داخل دائرة فإذا كان م ب // حاء أثبت أن ۲ ح = بء 
> إذا كان بس منتصف ۶ د أثبت أن ۲ س = بس 

: س ص قطر فى دائرة م ء أ ب وتر فى الدائرة عمودى على س ص أثبت أن‎ )٠١( 
س ۰ ص منتصفا القوسين الأصغر و الأكبر على الترتيب الناتجان من تقسيم ۲ ب للدائرة‎ 


منثدى توجبه الرياضيات )01١(‏ آعراد م بعاد اد وار 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


الزاوية المحيطية : 
هى الزاوية التى رأسها على الدائرة و يحمل 
كل ضلع من ضليعها وتراً فى الدائرة 
ففى الشكل المقابل نلاحظ : 
* < ( حاب زاوية محيطية ء ( ب هو القوس المقابل لها م 
5 7 بي 5 5 5998 5 
* لكل زاوية محيطية توجد.زاوية مركزية واحدة تشترك معها فى القوس 
* لكل زاوية مركزية توجد آکثر من زاوية محيطية تشترك معها فى القوس 


تدريب (۱) : فى الشكل المقابل آوجد  .‏ © 
[۱] زاويتان محيطيتان و آذکر القوس المقابل لكل منهما ء 


[؟] زاويتان مرکزیتان ‏ و أذكز القوس المقآبّل لكل منهما 


34 
[۳] زاوية مركزية و آخری مَخيّطية مشتركتان فى القؤاش جاح 
]٤[‏ باستخدام المنقلة آوجد قیاس کل من الزاویتان آلسابق ذكرهما فى ["] 
]٥[‏ أستنتج العلاقة بين قياس کل من الزاويتان السایق ذكرهما فى ["] 
6 7بب0000 | | ||[ |[ | | + | + + + + + + ۱تت شش یرد نیشن 
نظرية : قياس الزاوية المحيطية یسیاوی نصف قياس”الزاؤية المركزية 
المشتركة 
معها فى القوس 
المعطيات : < ( ح ب زاوية محيطية ء < ( ۲ ب زاوية مركزية فى دائرة م 
المطلوب : وه (< ( حاب ) = دی (< ۲( ب) 
البرهان : توجد ثلاث حالات لإثبات صحه النظرية : 
(۱) إذا كانت م تنتمی لأحد ضلعی الزاوية المحيطية 
(؟) اذا كانت م نقطة داخل الزاوية المحيطية 


منثری توجيه الرياضيات ر۵۳( اعراد (/عاد 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


(۳) إذا كانت م نقطة خارج الزاوية المحيطية 
الحالة الأولى : إذا كانت م تنتمى لأحد ضلعى الزاوية المحيطية 
× < ب خارجة عن ۸ ( م ح 
< مه(< ۲۲ ب) < و( ()+ وه( <) 
٠6‏ )= )د = .ل( < )= وه (<د) 
من (۱) ء(؟) ينتج أن : وه (< ۲۲ب )= ۲ وه (< <) 
وا ( < ا حب) = ن (< ۲۲ ب) 
Noo‏ ملو ماو ملو ماو پل ا ہچ مأو مأو ماو ماو ماو ملو مو ملو ماو مأو ملو ماو ملو ملو مو ملو ماو مأو ملو ماو ملو ماو ملو 
ملاحظة: 
قياس الزاوية المركزية -اضعف قياس الزاوية المحيطية المشتركة معها فى القوس 
نتائج : 
(۱) قياس الزاوية المحيطية یساوی نصف قيامن القوس المقابل لها 
(۲) الزاوية المحيطية المزشومة فى نصف دائرة قائمة 
فى الشكل المقابل : 5 
بں (<(حب) = د ی( < ب ) = 9-۱ 
)۳( الزاوية المحيطية تقایل ال اگل من نصف دار اهن حادة 
)٤(‏ الزاوية المحيطية تقابل قوسا آکبر من نصف دانرة تکون منفرجة 
و سس سس سو سسم 7 ی 


تدريب (۲) : فی الأشكال الاتية إذا كان م مركز داترة آوجد قياس الزاوية المجهولة. یں بالدرجات : 


6 


o o 


نے 6اا ۰ ۰ ۰ ۰ اجن ٭ ۰ ۱۰ سل N 4 ١ ٠‏ 


. ٦ 


منثرى توجبه الرباضبات أعراد /عاول لا ۸9 


۰ 8 8 7 
مذكرة شرح اهنرسة الصف الثالے الا عرادی الفصل البراسی الثاني 
سیا سای ن ن ان ان ان ان ان ان ن ان ان ن سای سا ان سا سا سا ان ان سا ان سا سا سا سا سا سا سا سا سا سا سا مو سا سا مو مو سا سا ان ن ڪان ڪن ن ان ان ان سا ما ماو ماو مأو ماو ماو مأو ملو ماو ماد ماو ماو ماد ماد 


تدريب (۳) کی الأشكال الآتية أكمل : 


ب 
3 


جا جا می ما سا می سای ما سای ما سای سای ای سا سای سای سا ما سای ما حا سای ماج سای ای ماج با ماج سا سا بل میا مات ماج مأو ما سای ما ما سای می میا مو سای حا سا می می ما سای ماج سای سای ماج سا سا می مو ما می ماج ما مہ ما سارہ 


مثا ال : فى الشکل المقابل إذا كان و"(<«غآب) = 4۰ أوجد وه (٠(‏ جب) 


ال هل SN‏ 
س رحرمی خی چجیے بی کے / 
وه (<( م ب) المنعكست. ۳۰ ۲ - 2۸۰ ۸۰ ۷ 


o o ۱ 4 ۰‏ 
وه (<( ج ب) = ور زم م ب) النسکھ۔ ۲ - ۱۰ 


مه مله مله مأو ملد مله ملد ملد مأو مله ملد ملد مان مله ملد ماو ملد مأو مان مله ملو ماو ماو مأو ماد ملد ملد یں ملد ماه ملد ملد مله مله ملد مه ماو ملد ملد ملد ہیں ما ملد مدمه ENE‏ ماه ملد مكو ملو مان ملو ملو ملو 
7 
مث" ال : فی الشکل المقابل إذا كان وه (<عم ب ) = ۱۱۰" 
آوجد وه(<(ج ب ) 
الح سل 
٠‏ 9( مب ) + ر ( × ۶ مب )= ۱/۸۰ 


o 


می (< مب) = ۱۱۰-۲۱۸۰ < ۷۰ 


وه (<( جاب )- چ (د (مب) = ۷۰۷۵ =۲ 


7 ش11 
مث ال : فى الشكل المقابل وه ( <" ب ) - ۱۱۰ ۰ وه (لاب (ج)- ٦٦‏ 
آوجد ر (<( ب م) 
مارك توجبه الرباضبا رکف أعراد /عاول أذ ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


سيل 
نه رحب م ج) < ۲ وه (<( ) < ۲ 2۲۰۷ ۰۱۳۲۰ 
فی ۸ ب مج مب دماج 


:له (حم ب ج ) = ل (ام جاب ) = لا 


۲ 
ی(دء ب( ) + ل( اف ج) = ۲۱۸۰ 
ے۵ 


[متجاورتان من تقاطع مستقيكلإشفاع] یل (<( ب ج) = ۱۸۰ - ١۱۱۰ء‏ ۷۰ 


فی (ذ(بم)- ۷۸۰- ٣۰١‏ 


جا جا می ما سا سای ما ما سای ما سا سای ای سا سای سای له ما سای ما سا سای ماج سای بل میا سای سای کل کان سای سای ا ای ما لا سای ما ما سای می لا سای لا حا حا می می ما سای ماج لا سای ماج سا سای می مو ما سای مو ما ما ما سارہ 
مث٤ال‏ : فی الشكل المقابل:ة"دائرة ء ى؟ ركم م ج ) = ۲ ۸ اب < ء ب 
اوجد وه ( <١‏ عم 


. 3( ب ء۶ ) = 1۱۸۰ كفك ۱۲" 
فی ۸ بء ۲۰۰ ب دبع 


وه (ذب (۶۱) - ی (دء) = ۱۱۱۸ ۰۷۸0-8٩‏ 


له علو ملو مأو ملو ماو مأو مأو ماو مأو مأو ماو مأو ملو ماو مأو ملو ماو مأو مأو عاو ملو مو مان مأو ملو ماو مأو مأو ماو مأو مأو ماو مأو مأو مان مأو ملو ماو کپ ملو ماو مأو کاپ عله عله عله ملد مه ملو ماد ملو جا ماو مأو ماو 
مشه‌ال : فى الشكل المقابل دائرة ن فيها اب - م ج ٠‏ وه ٠(‏ ب ردج ) < ۸۰" 
آوجد وه (<( ب ج ) › وه ( ب ج ) الاكبر 
اد كل 
ہی (د بم ج) = 2 وه (< بن ج) 


محيطية ومركزية ] ...وه (اب( ج ) = 14۰ 


منثدى توجبه الرياضيات (00) 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


.۰ ( ب = إجہ 


o 


 ..‏ (۶ < ب ج) = ره (( جاب ) = كاك ۰ وهو المطلوب أولاً 


سر ۲ 0 
.“مه (ب ج ) الاصغر = وه (< ب ن ج ) = ۸۰ 


سے 


9 وه (ب ج) الاکبر = ۸۰-۲۳۲۰" ے ٣۸۰,‏ "* 


897ھ و اک( 
مث ”ال : فی الشكل المقابل ( بء وتران فى الدائرة م » وه (< ب (ج) - ١٠ء‏ 


(ب//جاء اوجدں (<«(مغ) 
ال گیل 
® 
“.نه (د ( ج ۶)< وه (<ج ( ب ) = ات 
[ داخلیتان وفی جهة واحدة من القاطع]] ‏ 
وه ( < ج ی 0۰0" = °0 ج 


٥ ®‏ 
سی ((دمء) ؟ و (د(جع)2 x‏ .1= دا 
1 1 1 1 1 1 1 بب ج e e e e ES‏ با e e‏ لاد باه e e e‏ هه و بو و 
مت۷ ال : فى الشكل المقابل : دانرة مركزاها م . يب ج مثلث متشاوی 
2 © 
الاضلاع أوجد : وه (< ب م ج) © 
الد لجل 
٠.‏ ب ج مثلث متساوی الاضلاع 
کی (<ب ج) = وه ( < جاب ) = ل ردب | ج) = ٠۰‏ 
.“له (ذب م ج ) = ۲ وه (< ب ج ) [ محيطية ومركزية مشتركتان فى القوس ] 
وه (< ب م ج) د ۲ ۰۰۷ < ۲۱۲۰ 


جا سای می بل سا سای می می ن سا سای می سا سا کا ر سا سا سای سای ماج سا سای سای با سای سای سای ملاعلا سای سای ماج سای سای سای با سای ما سای ملاعلا سا مه می سای مو سا می مأو با میا ا ما ماو مد 


سض تسین از ان رجف آعراد (/عایل له 19 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


مت ۸ال : فی الشکل المقابل (٠:‏ ب ج مثلث مرسوم داخل دائرة م ۰ وه(<( م ب) = ۹۰ 
> وه (ذب م چ) = ۰ آوجد قیاسات زوايا المثلث ( ب ج 7 


ا ل 
٠.٠‏ مجموع قياسات الزوایا المتجمعة حول نقطة = ٦٠‏ 


پ2 10 
١ 42 ١‏ 3 
ان حب (ج) سل رحب ج)۔ 2 ۲۰-۹۰ 


ب © 5 
.نه زد( ب ج) - ۲ ب ودام ) = !× ٠١٠١-71٠١‏ 
١‏ 
می (ذ(جب)- ‏ وه رد م )= »10د ه؛ 


مد ملك مله مله مله e‏ لد مله مله مله مله جد لد جد جد مله ای ماپ وه مله مله مل مله جد مله لد جد مإ ا مله مله مله مله مله مله مله بل مله جد جد جد مله E‏ مله جد جد جد جد مل جد جد جد جد مد مل بو 
مذ٩ال‏ : فى الشكل المقابل إذا كان م مركز الداثرة وه (١(‏ مج ) < وه (<اب ) 
® 


أوجد : رہ (<ب) ر 2 
سل 
ده رب ) = و (اج) 
U.‏ رد( م ج) - ی ((ب ج) 
۱ 
یه (<)م ج) کان (<ب) 


بفرض أن : وه (۱ ج) الاكبر- س ہیں ۱ب ج) گرگ 


ہے 
دی (( ب ج) + وه ( ۲ ج) < ۳۱۰ 
س + ۲ س = ۳۹۰ ۲ ,۰ ٣س‏ = ۳۹۰ ۲ ٠‏ س = ۱۲۰" 


یں (ابج)- 0( ج) 


جی٭۔ ۵ 
“.مه (۱جم الاکبرح س = ۲ × ۲۰ ۷ f=‏ 


سے سس ۱ ۹ 
۰۰ (ب )= وه (اجم- ےت 
منئدى توجبه الرباضبات (017) أعداد م 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


7ح قطر فى الدائرة م 

ہی ( < (ب ھ)) = ۰ ۹٩‏ 

فی ۸ ۲بد : ر ( < ب(حد) + ی ( < بح ")=۹ 

4 ہیں ین = 18:5 ]| # تون "A:‏ .. س = ۱۸ 

“. وه( < ب )) = ۷۲2۵ 

۰ ۸ ۲ب م متساوی الساقین 

< )> ب ۲ ۲) - له ( ۶ ؟) = ۷۲ 
NN NN‏ هاو مأو مو ماو سای مأو ماو سای مان مان مو ماو سای مو ماو مأو ملو ماو مأو 229976 ماو له AE‏ جا ماو مأو ماو ملو جا ماو مأو مأو ماو له ماو ماو جا مأو سای مأو ماو ماو ماو ماو مأو مأو ماو ملو 
تمرين مشهور ( ١‏ ) : إذابتقاطع وتران فىئبنقطة داخل دائرة فان قياس زاوية 

ہے می ی ةلفاق 

المعطيات : وب ۱( حاء - إهع 
المطلوب : ر (< 7 ها ح ) - اہ تج + ر ۱ 


العمل :نرس م ۳۹ 
البر هان :0  <‏ هک خارجة عن ۸ م ه ء 


دن ےا دق یں را ۳/۳ 


+( )+ دنب 
= - [ب ( )+ (بء)4 
0770 لط معدو دي ل Bn O‏ 
تمرين مشهور ( ؟ ) : إذا تقاطع شعاعان حاملان لوترين فى دائرة خارجها فإن قياس 
زاوية تقاطعهما يساوى نصف قياس القوس الأكبر مطروحاً منه 
نصف قياس القوس الأصغر اللذين يحصرهما ضلعا هذه الزاوية 
المعطیات : اب 2 حاء-إه) 
المطلوب : ره (< ( هاج ) - + زی ([< )- وہ (+ ۶ ) ] 
العمل :نرس م باح ه 
البرهان : .۰ < (ب ح خارجة عن ۸ هب ح 


۰( < ب د)= ل( < ب ده) + (< ه) 


o 


مث ۱سال : فى الشکل المقابل آوجد ىہ (< (بع) 1 
الل ام 


منتدى توجبہ الرياضيات (۵۸) أعداد (/عاد 


مذكرة شرح اهنرسث الصف الثالت العرادی الفصل الرراسی ۳ 


۰( < ه) دن (<(به) ر( < ب ده) 
ی( ه)< و ((ح )-ج له (ب ۶ ) 
-+ [ی ((<) - له (ب ۶) ] 


وچ یی یج کان دی کان کا کا جج ما مه کان کا کن کان کان کا کا ر کا ماو ماو مأو مأو ماو ماو مأو مأو مو ماو ہی ہو ہو ہو ہو ہو ہو ہو و و خی و وش وو 


سید جس نا نت وی موب 


ھ089 7 


3 


e‏ بل جل جل جل ملا ل جلا جل جل جلا جل جلا جل جل جل ل للم يجلا ل جلا جل جل مل جل جلا مل جا جل ل جا جل جل جل جل جلا جل جل جل جل جلا جل جل جل جل جلا ل جلا جل جلا جلا جل جلا جل 
ما ال : فى الشكل المقابل اض فى الداتر؟ +۴ م ب يمس الدائرة م عند ب 
۳۰ ۰ء يقطع الدائرة فل 23 J<‏ ںاج o‏ آوجد وه (۔١ء‏ ب ج) 
الد د ى 
۶ ب قطر › ۲ ب مماس .. ل ( کک ء۶) = °۹۰ ۶ 
ای (دء) < 1۸۰-[ ٠6ل‏ 0ہ ر 
ہو ات گظار :. مه (<ء جب ) = ١ ٩۰‏ محيطية مقامة فی او 


نه (دء ب ج ) = ۰ ] ۰ + ۰ ]سے م١١1 ٩۳۰‏ - ۳ 
مله مله مله مله هله ماه ملد ماه ملد ملد ملد ملد ملد مله مله مله ماه بل ملد مله ملد هله ملد ملد هله ملد مله هله ملو هلو ملد ماه ملد ماه مكو ملو هلو ملد ملد ملد ملو ملو عاو علو ملو مأو ماو ملد ملد ملو عو عاو نلو عله مو مأو مو 
ىه (<ج ( ب ) = ۳۹ آوجد بالبرهان ره (<ج ب ء) 
الد ل 
۰ (پ قطر .. وه ( < ءب) = ٩۰‏ 


منئرک توجبه الرياضيات (09) أعداد م بعاد اد وار 


مذكرة شرح اهنرسث الصف اللثالے العرادی الفصل الرراسی چا 


لای ا ((ع) = ی ری 
. م ۶ <پ ۶ 
. وه (دء ۱ب ) < یہ (دء ب )= - و 
بب قطر .. وه (در چب )۹۰ 
لء (<×ج ب ) = مو پ وت وت ہج ی 
9 وه ( اج ب ء) = هه +48 سس ,۱ 
ماسم مأو مأو ماو ماو لا مأو و ماو با مأو او ماو ہی کی ا خی مان مأو ماو کی ا ا جو ہی و کا ہیی ای کن ہو ہو و و ہو از مو ماو ماو مأو مو مو ماد نو وو 
ا 6 ہے ہے 

_۔_۔ لك 
له (ح ب SQ‏ ۲۰ بت اوجد لییندء ج ( ) )نه رد ج زرب ) 
لحسیل 

۷ك ب قطن ےی رد جرب ) ۹۰ 7 


".وه (دج مب ) = ٩۰1-۱۸۰‏ +۷۰ ] = ۱۸۰-۱۸۰ < ۲۰ /. 


0 اک اک 0 
می رح ب ج) = ۷۰ ہد وه ((ع) نس (عج) ۱6۰ 


ہے ہے ہے ہے 
طول ( ء = طول ء جہ ‏ ںی (۶۱)< وه (ءج)/,. (۲) 
من ۰۱ ۲ ینتج أن وه (۱ء)۔ ني (#۶ج) - ۷" 8 


۱ ۱ ہے ۱ 1 
سی جاء)- ۰ 7( ء)= ج× ¥= 


بچو چو عل عله عله بأو عله چپ عله ہی چپ )چک عله چو چک ہپ پچ چک عله عله جو چو عله پلک چو یچ پک )ہو ہپ پت بأو عله ہو( چو ہو هله چک چو عله چو پچ پچ پل ہو ولو جو ہو ہو جو جلو یں مو یب پا باو یپ پچ 
مث ؛ ال : فى الشكل المقابل: وب قطر فى الدائرة م ء م ج تمس الدائرة عند ۲ 
!]جع ۹ سم ب م = ٦‏ سم أوجد طول بج ۰ ۶۲ 
الخ 7 


:1ج مماس :7ج قطر .. ل (جج (ب)- ۹۰" ۳4 
منثدى توجبه الرياضيات ( (٦۰‏ آعراد (/عایل ذ ۸9 ی 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


م(ب ج)' = (ج 0 + رب درف" +۳0" 


ام 4 ۱ -- ۲۲۵ 


:. ب ج = ۲۲۵ = ۱۵ سم 


ہروا ےی رد و۳2۶ 
من آقلیدس | ء × ب جال ( ب × م ج ٩ < ۱۵ xs.)‏ ۲« ؟١‏ 


۹ ۱۳ 
.. ممح 7 = ۲و۷ سم 


00س 7 0 علد جد جد ماد هه 
کے 
ره رد ب ھ) = ۳۰ آوجد بالبزهان ره ( ب 
® 
الہ كيل 
Oo‏ اک 0 
ہی (حرب ‏ = نط ں رز هم عات ۱ 
ڪڪ بت ۰ سم ہے 
۰ ب هچ ء .. له( (ه ء) = وه (ب ء) = (۱) 
ےر ہے ہے ہے 
( ب قطن ںی ((ه )يدل (ھء)+ں (بء)- ۱۸۰ 
ہے سم 
۰ ںی (هء) + ي (ب ع) 2 ۲۱۸۰ 77۶ 


ہے ہے 
“. وه ( ه ء) + وه (ب ۶) < ۱۲۰ )۲( ‌ 
جج ہے ہسے ب 
من ۰۱ ۲ ینتج أن وه (ب ء) = وه (ھء) ٦٦ = !٢۲۰-‏ 
پوس و و وس 
مث" ال : فى الشکل المقابل: ۸ ب › ج ء وتران فى الدائرة م م بم جاء - (ڑھ) 
فإذا کان ی (ب ء) = ۰*۰ وه ((ی = ٠٠١‏ ں (( ج) = ۱۲۰ 


۱ ہے ہے 
اوجد: (۱) وه (ج ب) (۲) وه ( ج ه ب ) 
الم فل 
ہے 
.“له ( جاب ) = ۰ -[ ۰ ۱۰۰4 +۱۲۰ ] < ۳۹۰ ۲۸۰ < ۸۰ 


منثدى توجبه الرياضيات )11١(‏ 


مذكرة شرح اهندسة الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


۱ ظا سس 
ہل ( ج هب )= م [ق ( ۶)+ق (ب ج) ] 
+١ =‏ ۸]۔ + × 1۸۰ =4 
يأ عل عل عل بإ هل علو عل هك هلو هلو عل مإ هو هلك عأ بك هله مإ هل عل پل چو چب ہی چپ چپ چپ هل پپ چل چب چپ ہچ چپ چپ ہو پل جو چب چو چپ چپ چک یی عله چپ جب هل ہپ مآد چپ ہو عاو ہپ بپ وپ 


o ۰ 7‏ ین o‏ 
مش۷ ال : فی الشکل المقابل وه (ح ( ) < 4۰ وه (ب ع) < ۰ .۰ 


له رب ج) - لد لق 


اوجد )١(‏ ن رهج ۲((۴) وه (ب ج) 
الد ك جل 
ل(<()- 1 زب (جھ) کل رجء)] ں رحل()-٠:“"‏ 


کے کے 4 

.. یا (ج ه) پل( ب ء۶ ) = ۸۰ 

سس 59 

3 ي (ج ۸۸-۵ + < ۱۵۰ 
® 


ژه ( ب ج) +ق (۶ ه)< ۰ - ] ۰ + 2]1۰ ۲۰۰۳۹۰ < ۲۱۹۱۰" 


ہے سے ۱ ° 
ره (ب ج) = و (۶ ه) .ا وه (ك ج) = سل ۸۰ 
رتشن شر تس شی )هه تفت شر خر ےجو را ات یاف 
مث۸۔ال : فى الشکل المقابل: ء ج قطر فؾ[الدائرۃ مء وه (< ٠=)‏ 


ں رڑھح-٠‏ اوجد: لااب ءج) مر 


الحطل 
له (۲5) = ا[ (ب ج) ی (۶ ه) ] ۰ و (<() < ۳۰ 


وه (ج ه) - ۰۰ خسم 


یی ربج ل زع )= ٦۰‏ 


o 


۰ ( ب ج ) - ۲ es‏ 
سر o‏ 6 0 
“.ىه (ب ج ) = ٣+ ٩۰‏ - ۸۰ 


ج 


ہے أو کے ١‏ 0 
.فی (ذبء ج) = کر ہوا و ڪا 


o 


سض تسین از ای تن آعراد (/عایل اد ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل الرراسی الثانی 
مشهال : فى الشكل المقابل: إذا کان: وه هاب ج) - ۵۰ " 


> وه (< ءج ب ) = ۲۰ اوجد و رده ( ج) 
الل 
سر 
۰۰ (ب ء۶ ) = ۲ وه (<ء ب ج ) = ۲ ۲۰ < ٤١‏ 


ہے 
ہی ( هاج ) - 5 ر وك بيج ) = ۲ × ا "٦:‏ 


۱ کے 
ہیں ره( ج)-2 إن زهاج ی (ج ع) ] 
= - کس .4 ]دعت ×× +۷" - A‏ 
ملو مله ملو ملو e‏ ملو ee‏ ملو ملو اد ملو ملو بل ملو ملو EE‏ ملو ملو EE‏ ملو مله ملو ملو مله EIDE‏ ساسا E‏ ملو ملو سای ملو ملو EE‏ مو ملو ملو ملو EE‏ ملو ملو مله ملو EE‏ ملو ملو EEE‏ 


۲ با 5 ل 52 . 
مث٠‏ ١ال‏ : فى الشکل التقابل: س ص // ول , اثبت ان 


(۱) س ل = و ص (۲),ده (< س هاو) ر (س و) 
® ۱ 


س 


و 
س ص // ول :“نه (س و ) = وه (ض 3) (۱) 
TT‏ ہے ۲ ہے جو ہے ہے 
باضافه ره ( و ل ) للطرفین بے ہی (س و)+ وه (و )2 ره (ص ل)+ وه ( و ل) 
ہے ہے 

. وه (س ل ) = وه (وص ) 2 
.. س ل = و ص [وهو المطلوب آولا] e‏ 
نه (س ه و) = إنه (س و)+ نه (ص ۵)] 
بالتعويض من ١‏ نجد أن وه (س هو) - ۱ [ وه (س و)+ وه س و)] 

۱ سے ہسے / 
= ۲۷ وه (س و ) = وه (س و ) 
No‏ مله ماه ماه مله ماه مله ماه مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله ملو مله مله ملو مله ملو ملو مأو ملو ماه ملو ملو مله ملو ملو 
مذ ا١ال‏ : فی الشکل المقابل : إذا كان وه ( < ۲ )= ۰۲۰ وه (< ب م ع) < ۱۰۰" 
آوجد وه ( << م ه) 


منثدى توجبه الرياضيات آعراه م سکا 


الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


مذكرة شرح اهنرسة 
دب ۱۱ ء هد" وا > تقع خارج الدائرة 
ان (اح (ه)- + ان (ب ء )- ۰9( <ه )] دہ 
ارات 
E‏ ل ل 
“.ا (< حامه) =+ با دہ ) 
٠٠× =‏ 


.-97 0 3 َ  ِ- 3 ۵ 


تمارین 


۱- ی (خه )] 


7 م۲ 


(۱ ) فى الشکل المقابل : 
اوجد وه ( < ۲ ب < ) 
5 


( ؟ ) فی الشكل المقابل : إذا كان وه ( < ب ه اح ) = ٠٦‏ 
> راب ) = أوجد وه(ح.) 
د © 


(” ) فى الشكل المقابل 
رہ دائرتان متقاطعتان:فى ( .ب رسم ۲ ء 
04 


> ج قطر فى الدائرة رم:أثبت أن : 
النقط حہ ء ب > ء على إسستقامة واحدة ۳ 


( 4 ) فى الشکل المقابل : 
اثبت أن : وه ( < حم ه) = ر ( < ب بر ء) 


: فى الشکل المقابل‎ )٥( 
۲ < ب ح مثلث مرسوم داخل دائرة » ۲ء ینصف‎ | 
۲ء ینصف < ح و يقطع ىاه‎ 


و یقطع الدانرة فى 3 
فی ه آثبت أن : المثلث ح ء ه متساوی الساقين 


)٦(‏ فى الشکل المقابل : ( نقطة خارج الدائرة م أثبت أن 
ژه (< ب ۲ ۶) - وه( < د م ه) = ۲ وه (< ۲ 


کو 


منثرى توجبه الرياضيات 


مذكرة شرح اهنرسث الصف الفالت العرادی الفصل الرراسی ۱ 


الزاويا المحيطية المرسومة على نفس القوس 


تمهید : ۱ ھی 
إرسم شکلاً کالشکل المقابل ثم آوجد : 
[۱] باستخدام المنقلة قياس کل من 
ره ( < د)) .و (< ۶) ۰ هه (د ه) 
1 أستنتج علاقة تربط ی قیاسات الزوایا ح ء ۰۶ ه ۱ 


نظرية : الزوايا المحيطية التى € 5 نفس القوس فی الدائرة الواحدة متساوية 
فی القیاس 
المعطیات : < حاء < ٠۶‏ < ه زاویا محيظية مشتركة فی القوس] ب 
المطلوب : وه ( < ح) 2 ا( < ء) = ںی (< ه) : 
البرهان : ۰" وه (< ح ) 9 ((ب) ۴۰ 
DU <‏ (= ۰۲( (ب) 
۰ مه( <ه)- + ۰9 ((ب) 6 
مه(<ه)- و (اءع)- یا (د هم م 
NNN‏ ماو ماو ملد ملد ملد ملد ملد ملد ماه مله ماه مأو ملد ملد ملد مأو ملد ملد ملد عله Reo‏ ہی ہو ہو ہو ہو ملد ملد ماه ملد ماو مأو ماو ماو ماو ماو مأو ملو مو ماو مو مأو مأو 
تدریب : فی الأشكال الاتية إذا کان م مركز دانرة آوجد قيمة کل من*س .۰" ص بالدرجات : 


> ۲ 


اس 


۶ 
وه (<ب) ۰۰ل( < ء)= ٠۰‏ ( ب قطر فی الداثرة م 
( دج )هه ,وه (داع) < مه" 


سی ردج) ےد سج۳۴7 
منتدى توجبه الرباضبات آعراد (/عاول لا ۸9 ی 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


۸ب د متساوی لاضلاع , وه( < )=۰ وه( اه ) - ۲۳۰ 
وه ( < ب ح) < ۶۰.۰۰۰ ل ( ١<(هء)-2...*‏ 


2 0 
> ر ( < حءب )= ےت ٠‏ مه( < پو ع )ک= ٠.۰۰١١‏ 
NNN‏ سای ملو علو از سای سا ملو سا ماو سای ای حا ماو سای ملو سای ملو سای ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو مو ملو سای 
تمرين مشهور )٣(‏ : إذا تقاطع وتران داخل داترة فان حاصل ضرب طولا جزنی الوتر 
الأول يسناقاق حاصل ضر طوّلا جزنی الوتر الثانی ۰ 


جح 
المعطيات : ٥ب‏ (]حء خاڑھ) >< 
المطلوب : إثبات أن : ه ( × هب = ه ح × هاي 
العمل :نرسم (ء باحہ ب 
البرهان :فى ۸ ۸ ها ءاه حاب 2 2 
ر( < )= (<د) لأنهما زاویتان محیطیتان مشترکتان فى ب ۾ 
وه ( < ء) = وه ( < ب )(الانھما زاويتان محیطیْتاق مشتركتان فی - 
ر ( < ( هء) وه ( < د هدب) بالتقابل بالرأس 
و EE ne‏ * ہے ۰ ه ه 
۰ يتشابه المتلثان ه | ۶ ه حاب و ينتج أن : ه2 #ت e‏ 
. ه ( × هاب ح هاه ۲ هاء 
N‏ مو سای سا سای سای سای سای مأو ماو سای سای سای مو سای ماو سای سای سای مو ماو ماو سای سای مأو مو مأو ماو سای سای ماو مأو ماو ماو ماو ماو 
تمرين مشهور :)٤(‏ (ب ء <ء وتران فى دائرة » اب ۱) حاء -<إه) 
أثبت أن : ه ( × هب - ها ح + هاء 
المعطيات : م(ب١)‏ حاء -<إه) 
المطلوب : إثبات أن : ه ( × هب = ها ح ا هاء 
العمل: ترسسم مء باجا 
البرهان :فى ۸ ۸ ه ‏ ء هاحداب 
ده (< () = وه ( < ح) لانهما زاویتان محیطیتان مشترکتان ذ 


منثرک توجبه الرباضبات راک أعراد ( /عاد 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


وه (< ب ح) = وه ( < ۲ء د ) لأنهما زاويتان محيطيتان مشتركتان فى( حا 
> رھ 
*. يتشابه المثلثان ه ۱ءء ه حب و ينتج أن : 
ھم × هاب ح ه ح ۲ هاء 
چاو چا چپ چا چا چا هلو هله چاو ہل چا جا چا چیہ چا چا له چا هو له چا مإ چا چا هله هله چاو چو مأو علا چاو" چا هلا هلك چا هو چا ملو هلد چا چا هله چان چا ملو ماو هاو چا چا مو چا پل ماو جا جا ماو ملو 
تدريب : فى الأشكال الاتية إذا كان م مركز دانرة أكمل ما يلى : 
۱ 


کح 


۶ 


دخ اسم | یلا ہم ٦‏ 2ء" ب = س _ ٣‏ 
»> ب ه = ٩‏ سم » ب هھ = ٤‏ سم ء ب ه < ۸ )ب هش ده 
+ھحہ۔ ؟ سم ؛ هه حا ۸ سم › هج - ٤س‏ ۹ ١١‏ 
هامح مه = ءج ٠٠٠١‏ سم . ها داه بن ؛ شاع 


من = ۰ ۰۰۱۰ من = را 
سیا ما ا سای سای با ملاعلا سای با سای سای سا می ملاعلا سای سای ما سای سای سای سای سا جیا سا می ساسا می اج سا سای ملاعلا سای سای مو سای سای ما ان بل ماب بل می با ما سای مأو ما می میا ما ما کا کی مأو ا مان مأو مو ماد ماد 


نتيجة : الزوایا المحيطية التى تحص أقواساً متساوية فى آلقیاس فی الدائرة الواحدة 
( أو فى عدة دوائر ) متساویة فی"القیاس 27 ی سے 
فى الشکل المقابل : 
إذا کان وه رب ) = وه (۶ ه ) فی الدائرة م 
فان : وه رح <) < وه (< و) 
> فی الشکل المقابل : لأى دانرتین م ۰ رہ 


إذا کان وه ( ۱ب ) = وه ( ۶ ۵ ) 
فان : وه (< ح) < له (< و) 
سس 2 0 212 2 12 1 1 12121 1 1 1 EG‏ 00 


عكس النتيجة السابقة صحيح : فى الدائرة الواحدة ( أو فى عدة دوائر ) الزوايا المحيطية 
المتساوية فى القياس تحصر أقواساً متساوية فى القیاس 


سض اا ذلا آعراد (/عایل له ۸9 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


تدریب : فی الأشکال الاتية أكمل ما یلی آوجد قيمة س : 
و 


جح 


4< ح) در س- )لا 
۰ ۵( < و) < ۳۰ 2 ار ( < ب حاه ) = ٦٦‏ 
ارجا كا ور E‏ 


مله مله ملك مله ملك مله مله مله مل مله مله مله مل مل مله مل مله مل مله مل ملح اه مله مله مل باه ملک مله مد مله مله مله مله مله مله مله مله مله جد مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله ماد ماد مل ماد 


خوآض الشكل الرّباعی الدائرى 


نظرية (") إذا كان الشكل رباعیا دانریا فإن“كلإزاويتين متقابلتين فيه متكاملتين 
المعطیات : ( ب حاء شکل راباعی دائری 1 
المطلوب : (۱) ںی ( < ۱) + یه( <) - ۱۸۰ 
(۶) و (<ب) +( ع) د ۳۳۱۸۰ 
البرهان : .۰ ل ( < ۲) = + وه ( بت" ) ار ےب 
> ا( <ک)=+ ر ا( 


له( <0)+ ب١(<ه)‏ اج [ نودبع )+9 (ج(ء ) ] 
سے Tix‏ < ۲۱۸۰" 


بالمثل : وه (< ب) + وه (< 2)۶< ۱۸۰ 


وی مأو مأو مو مو مأو مأو کان کا کا کان کان ماو لاومأو او ماك مأو مو کن کا کن کان کا کا کا کان کان کان کا کان کان و و کا کان ہو ہہ کان ہو رہ و ہک مأو با مو ما نو وو 


تدريب : بين أى من الأشکال الآتية يكون شكلاً رباعیاً دائرياً : 


یرد ۲<۶) <(ه س 


۱ 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ o | 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ 
۱ 


۵ 


0 


لھا 
سبح 


منثدى توجبه الرياضيات 


مذكرة شرب اطندسث الصف الثالے ال عرادی الفصل البراسی 0 ۳ 
نتيجة : قياس الزاوية الخارجة عند أى رأس من رؤوس الشكل الرباعى الدائرى يساوى 
قياس الزاوية الداخلة المقابلة للمجاورة لها 
فى الشكل المقابل : < حاء ه خارجة عن الشكل الرباعى الدائرى ( ب حال ج 
> < ب الداخلة المقابلة للمجاورة لها فيكون : 

له( < حاءه)- وه < ب ) 

" مكملات الزاوية الواحدة متساوية فى القياس " 
ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو نہیں له ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو دیج دینج یتو ملو ملو ملو ملو و ملو ملو مو 0,00 


تدريب لاسا ع ت۰۰ : 


® 
9 000ر .2 بل با باب بان لیب لدب و و و و 


نتيجة : إذا وجدت زاویتان متقابلتان متکاملتان فى کل رباعی کان 
الشکل رباعیا دائرياً 
فى الشکل المقابل : 
إذا کان : وه ( < ) + وه ( < )= ۱۸۰ 
أو و ( < ب) + ن (< ء۶ )= ۱۸۰ 
فان : الشكل ۲ ب ح ء يكون رباعیاً دائرياً 551 


کت ماو مو أو کن کا یچ یو یچچ او ملاع مأو او او ماو مأو ہی کا کاک ا کی کا کا کا ہو و و کا ہو وہ کی ہو ا ا کی ا عل ملاعلا ماد مأو مو مو مد ماد 


"تدریب : بين أى من الأشكال الآتية يكون شکلا رباعیا دائرياً : 


منئرک توجبه الرباضبات أعداد ( /عاد 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


ملاحظات : 
(۱) فى أى شكل رباعى دائرى إذا كانت إحدى زواياه قائمة فان قطر الشكل المقابل لهذه 
الزاوية يكون قطراً فى الدانرة المارة برؤوسه ء مركزها نقطة منتصف هذا القطر 
(۲) متوازى الأضلاع والمعين وشبه المنحرف کلاً منهم لیس شكلاً رباعياً دائرياً 
(۳) المستطيل والمربع وشبه المنحرف المتساوى الساقين کلاً منهم شكلاً رباعياً دائرياً 
نتیجھ : 
إذا وجدت زاوية خارجةه عند رأس من رؤوس شكل رباعى قياسها يساوى قياس 
الزاوية الداخلة المقابل'لِهٰذا الرأس كان الشكل رباعياً دائرياً 


له له لهج له لهج یه له لهچ له لو چاه له که هچ له له هچ له لب لهج له لب لهج له له لهج له هه هه و 
0 7 + ® 2 2 2 

ای 5 ۰ ۰ 5 ای ةو ® ۔ 7 5 

تدریب : بین آی من الاشکال الاتیه يكون شكلا رباعيا دائريا : 


e 


إلى 


عكس النظرية السابقة صحيح ٣اذ‏ تساوی قياسا زاويتين مرسومتين على قاعدة 
واحدة وفی جهة واحدة منها.فانه تمر برأسیهما د = 
دائرة واحدة تكون هذه,القاعدة وتراً فيها 7 هح 


۱ 
فى الشکل المقابل : ۲ 2 “> 
< ح . < ء مرسومتان على القاعدة وب و فى جهة واحدة منها 
فإذا كان : وه (< ح)- ره (ح ۶) 
فان ۰ النقط | ء ب . ح . ء تمر بها دائرة واحدة یکون ( ب وتراً فیها 


(۱) المستطیل والمربع وشبه المنحرف المتساوی الساقین آشکال رباعية دانرية 


(۲) متوازی الاضلاع والمعین وشبه المنحرف الغیر متساوی الساقین رباعية غير داترية 


وچ یی یی ہی جج کا کان کان کان کا کن کان کان کا خی کا کا ر کا کان کان کان کا کان کان کا و کا کان کان ہر کا ر کان ہو و ہا و ہي کو نو وو 


منثدى توجبه الرباضیات ۷۰) آعراد ۱/عایل !د 19 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


مذاال : فى الشكل المقابل إذا كان ( ء // ب جء هب دهج 
إثبت أن الشكل: ( ب جاء رباعى دائری 
۱ 
فی۸ ھب ج به دهاج 
:. مه (د<هب ج)-ں (< ه جب) (۱) 
٠.‏ ( || بج 
® 
یہ (<ء ( ج) < وه (ذه جب ) (۲) 5 


® 
من ۰۱ ۲ ينتج ان وه (د ه ب ج) < وه (<ء ( ج) 
وهما على قاعدة واحدة وفی جهة واحدة .. الشکل | ب ج ء رباعی دائری 


اہ مل ملا مله دج جلا جلا جلا جلا جل جلا مله جلا جا با جلا جل لا جل لاه بل جلا با ا جل له بل جلا جا هجهل جلا جلا جلا با جلا جا جلا جا با جلا مل ا جا ا جا بای جلا جلا وج جلا جا 
0 ۰ ھ © o‏ 
مك5 ال : فى الشكل المقابل: | ب ج مثلث متساوی الاضلاع ق (< ب ء ج ) < ٠١‏ 


إثبت أن الشکل «.ب ج ء رباعىندائوى ۱ 
الحمّل © 


® 
٭۔المثلث ب ج متساوی الاضلاع 

. ف (دب اج 5 )۱( 5 
.وه (لاب عج) = ٦٦‏ ٴ 5( ی 


دا 


من ۰۱ ۲ ینتج أن وه (ذب ( ج ) = ن (<اب ءج) م 
وهما على قاعدة واحدة وفى جهة واحدة .. الشکل ( ب ج ءإزرباعى دائرى 
aN NN‏ مأو مو مأو مأو مأو مأو 
مث" ال : فى الشكل المقابل إثبت أن الشكل ( ب ج ء رباعى دائرى 
ال سيل 
ب هاج زاوية خارجة عن ۸ ۶ ه ج 
ای (اب هج ) = وه زاب ء ج) + له (<ءجھ) 


o 


. وه لاب ء جم = ۸۵ - ۵۱" = 6 ۳ 


+ مه (ذب ( ج ) < وه (ذب ۶ ج ) 
.. الشکل ( ب ج ء رباعی دانری 
منئرک توجبه الرباضبات أعداد (/عاول- لا ۸۳9 


مذكرة شرح اهنرسث الصف الفالت العرادی الفصل الرراسی ۳ 


مث؛ ال : فى الشكل المقابل: اب قطر فى الدائرة م . ء هل مب 
اثبت أن ( جاء ه رباعى دائرى 
۱ 


(:.. ب قطر فى الدائرة م .. وه رد ( جب) < ۹۰" (ا 
بقل ربا .وه رد( ءه) -۲(۳۰) 


من ۰۱ ۲ ينتج أن ره (< جب ) = و (دم ء ه) 
.. الشکل ۱ ج ء ه رباعی دانژی هھ 


e‏ لد جل مل بو جل جل مل ل ل جل جل جل عل عل جل هه و و SCE‏ جل جل جل و جل جل ل عل ل و بو هه 
مش٥‏ سال : فى الشكل المقابل ( ج قطر فی إِلدانّة م ء جاء مماس لها س منتصف ( ب 
إثبت آن(۱) الشكل | سج ص رباعى دائر ی( ) وه (< ب مج ) = ۲ بي (<م ص ج) 
لسیل 
فى ۱۸ م ب ا حم ب ہیںے | 
.. ماس ل وب کی ےس تل )۱( 
وج قطر ء ج ص مماس 3 (<( ج ص )< (۲) 

من ۰۱ ۲ ينتج أن نل (<( س ص) حييه (<! جاص ) 

.. الشکل | س ج ص رباعی دانری 2 

فى ۵ ( مب م( دمي ۰ (<() یی رد ب ) 

۰۰ (ه ب مج ) = ل ( ٠١‏ () + له (<ب) ٠ں‏ (<× ب مج) <۲ له (ل١<()‏ 

", الشكل ( س ج ص رباعى دائرى 

.مه ذ0 = وه (< م ص ج) .١٠ل‏ (ل<ب م ج) "5 وه (<م ص ج) 


جا سای می بل بل سای می می بل سا می می سا سا می می سای ما سای سای ماج سا سای سای با سای سای سای ملاعلا سای سای ای ما سای سای ماج سای ما سای می سای سا ما می می مو ما می مأو با لا ماد مأو ما مو مد 


منئرگ توجبه الرياضيات آعراه م سکا 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 
مث ال فی الشکل المقابل: ( ب ج ء رباعی داتری فيه 
(| ه ینصف ذب ( ج ع و ینصف × ب ۶ج 
اثبت أن م هو ء رباعی دانری 
ال ل 


الشکل ( ب ج ء رباعی دانری “.مه (< ب ( ج) = وه ره ب ءج) (۱) 
کوچ رت ۵ 
٠‏ ه ینصف اب ج ر 
۱ 
می (جب ( هد ) < ره ردھ(ج) = + له (< ب(ج) (۲) 
س ې ي 
عو پنصف چ ب ءج 
® 
وه رحب ۶ وا )= له رو ءج) < ر (<بءج) (۲) 
® 
من ۰۱ ۲ ۰ ۳ ينتج ان ر ال (< ه ( ج )دی (ذبء و) 
وهما مرسومتان على قاعدة واحدة *الشکل" م هو ء رباعی دائری 
NN‏ مأو بل مأو علو له له مأو مأو ماو له با ا اہ ےہ پل عله مه علو NNN‏ مأو بل مأو ملو له مأو ملو مأو مأو ماو مأو ملو ملو مأو ماو مو 


مث ۷ال : فى الشكل المقابل ( ب جع متوازی أضلاع › ساد جاء. 


بحیث س ب = | ۶ 


إثبت أن الشكلَ ( ب ء س رباعی/داتری 
٠...‏ مء <ب ج من خواص متوازی أضلاع 
٠.‏ م ۶ = س ب معطی 


.'. لب س = اب ج 


(۱) ) راس ) = وه راج‎  .. 


كت 
۰ 


من خواص متوازی الاضلاع وه (<( ) = وه (< ج) (۲) 


من ۰۱ ۲ ينتج أن وه (< س ) = وه (< ) .. الشکل ( ب ء س رباعی دانری 


وچ یی جج کن کی کی بل ملاعلا مأو ما ہی کان کک کا کان کا کاک ا مان مأو مأو مأو مان مأو مأو ہو و ہو ہو ہو وہ و ہر ہو و ملاعلا ج وش وو 


منئرک توجبه الرياضيات 


۷۳ آعراد (/عایل لا ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


مث ۸ال : فى الشكل المقابل : ( ب حاء شكل رباعى فيه ( ۶ = ءح م 
> < ءب) هده ا ویر( (هب) ۱۰۰2 
.وه (< ۲ب ء)< 46 
بين هل يمكن أن تمر دائرة بالنقط لب ح ۶ 
الل 
> هب خارجة عواع رهم دی ( < ۶ )= 3ئ" 


ی نی (<(حدع) ع وه (< ء(ح)د=ه٤‏ 


فی ۸ (حاء: ۶۸ -<ء 
“ل رح ب ء) دن ( < خی 2 49 

۹ , . . 
و هما مرسومتان علی قاعدة واحدة و فی جهه واحدة منها 
یمکن أن تمر دانرة بالنقط اب حا 


® 
مل ل جلا ل جلا ل و ل له هه و جد E e‏ ل جل جل جل له جل جل له و جل جل جل مل جل له و وه له و 


منٹرک توجبه الرياضيات أعراد (/عاول لا 9/ 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


(۱ ) فى الشكل المقابل : 
ح قطر فى الدائرة می (< ( حاب ) < 1۶۰ 
> وه ( < (حدعء) ۳۰ أوجد: 
و (<جءب) . ل (<حب ء) 


( ؟ ) فى الشکل المقابل : ۱ 
أ - قطر فى الدائرة م » > (ل(حب) = 
> ئه4(١٠ء(هح)ده؟‏ أوجد: 
لدر<حءب()ء له (حرب ۴۴۶۲ 
® 

( ۳ ) فی الشكل المقابل : 

إذا كان ب ه = ؟ سم ٠‏ تک هش = ۳ سم 

أوجد : طول ه 

® 
١4)ف‏ الشكل المقابل : 
> قطر فى الدائرة م 3 ب1 جاع ٠‏ حف - اگ 2 
ب ه = ٤‏ سم آوجد : مساحة سطح الداترة م ( ۲ - ۳,۱ ) 


(5 ) فى الشکل المقابل : 
إذا كان : حاء < ٩‏ سم 2 ب ه = ؟ سم 3 ؤب = ۱۰ سم 
أوجد طول ۽ ه 


: فى الشكل المقابل‎ )٦( 
(ءع/ بح یا (< "هپ)۰۰ ا و (<احدب) ده‎ 
بين هل يمكن أن تمر دانرة بالنقط ( .بح ۶ ؟‎ 


) ۷٣٠ب‏ حاء شکل رباعی مرسوم داخل دائرة ء تقاطع قطراه فی و ہن کا ق ٤‏ فن ك ۶و 
بحیث ۶۲ / س ص (ثبت أنه من الممكن رسم دائرة تمر بالنقط س ء ب ء ح 


سض واا زولا آعراد (/عایل له ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


تمارين عامة 
۱- أكمل مايأتى : 


۰۰۰۰ الزاوية المركزية فى دائرة يقع رأسها عند ۰۰۰۰ وكل من ضلعيها يحمل‎ ) ١ 
۰۰۰۰ ؟ ) الزاوية التى يقع رأسها على الدائرة وكل من ضلعيها يحمل وترا فى الدائرة تسمى‎ 
۰۰۰۰ فى الدائرة الواحدة أو الدوائر المتطابقة الأقواس المتساوية فى القياس تكون‎ ) ٤ 
۰۰۰۰ قياس القوس = ۰۰۰۰ بینما طول القوس هو جزء من‎ ) ۵ 
۰.۰۰۰ = قياس نصف الدائرة - ۰۰۰ م بینما طول نصف الدائرة‎ ) 5 
۰۰۰۰ < إذا كان دائرة محيطها = ۳۲ سیم فان قياس قوس فيها طوله " سم‎ ) ٠ 
۰۰۰۰ > قياس القوس الذى يمثل + قياش الدائزة‎ ) 6 
۰۰۰۰ - إذا كان قياس زاوية محيطية 4۰" فان قياس القوس المقابل لها‎ ) 4 
إذا كان قياس زاوية مركزية ۱۰" فإن:قيَاسٌ الزاوية المحيطية المشتركة معها‎ ) ٠ 
® ۰۰۰۰ = فی القوس‎ 
: باستة أشكال المقابلة أکمل ما يأتى‎ - 
: ؟ - باستخدام الأشكال المقابلة أكمل.مناايأتى‎ 
= ادا کان وه ( < ( ء <-) = ۷۰ فان :.(۱) وه ( < او حد)‎ ) ۱ 
= له (< ۲ب د)‎ )۳( < )< ۲۲ <( 49 )9 


و 


5 ) اذا كان یہ ( < ۲۶ ح ) = 9۰ فان 2 
(۱) وه ( <۴۲ ح) - )هه (ر<(ب‌ ح) - 
(۳) وه (<۲ءح) = (6)ف(<(حدع) - 


۳) إذاكان ب قطر ‏ ر (< ۲۰-۴ .ی (< حه)= ۰۰" فان : 
(۱) یں (<( ح ب)ع..... ( )ںی (< ۲ب ح) - 
(۲) وه (< ء۶ )= 
٣‏ - أختر الإجابة الصحيحة من بين الأقواس: 
١‏ ) قياس + الدائرة ۱ ( اہ › 
؟ ) طول ربع محيط الدائرة التى طول نصف قطرها ض, = ۰۰۰۰ 
ری +١.‏ اہ ہیں 
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مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادک الفصل البراسی الثاني 
* ) الزاوية المحيطية التى تقابل قوساً أصغر من فى الدائرة ۰۰۰۰ 
( حادة . قائمة > منفرجة > مستقيمة ) 
٤‏ ) قياس الزاوية المركزية = ۰۰۰۰ المقابل لها 
( ضعف قياس القوس ۰ نصف قياس القوس ٠‏ قياس القوس ٠ء‏ ربع قياس القوس ) 
)٥‏ قياس الزاوية المرکزیة : قياس الزاوية المحيطية المشترکتین فى نفس القوس = ۰۰۰۰ 
TIE é ۱ TFT)‏ ۰ ۶ ) 
)٦‏ فی أى دائرة الزاوية المحيطية کی قیاسها س یکون قياس الزاوية المركزية المشتركة معها فی 
القوس= 3 ( سا س .+ س دبس ) 
۷ قياس الزاوية المحيطية = ۰۰۰۰ المقابل لها 
( ضعف قياس القوس ۰ نصف قیاس القوس ٠‏ قياس القوس . ربع قياس القوس ) 
۸ ) الزاوية المحيطية المرسومة فی نصف دائرة هي 
( حادة > قائمة > منفرجة > مستقيمة ) 
۹) الزوایا المحيطية التی تحصر نفس القوس ۰۰۰۰ م 
2 (متکاملة 3 متساویة فی القیاس > متناظرة ۰ متبادلة ) 
٠‏ ) طول القوس المقابل لزاوية مرکزیة قیاشها ۱۲۰ لدائرة نضف قطرها ۱ . > سم هو ۰۰۰۰ سم 
( ,> > 4 6 ۹ < ؟ , 6 ( 
۱ إذا كانت زاوية مركزية قیاسها ۱۳۰ فی دانرة طول نصف قطر‌ها 4 سم فان طول 
قوسها= ۰۰۰۰ ( 11 < 1۲۳ r3.‏ 6 ) 


و 


۲ فی الشكل المقابل : إذا كان م دائرة »و 3 2 ب 2 (ح 3 
دی (<ء<)=۷۰ فان : 
له (< (وه)- 
ر( < ۲ب <) < 


۳ ) فى الشکل المقابل : إذا كان( ب ح ء مربع مرسوم داخل دائرة » هو// بحا 
> هویمس الدائرة عند س فان : 
٩۰ ۰ ° ( ١‏ ۰ و, ؟؟ ۰ ۱۳۹ ) 
٩۰ ۰ ۶۵ (‏ ۰ و, ؟؟ ۰ ۱۳۹ ) 


منتدى توجيه الرباضبات قنه أعداد (/عاد 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


2 فی الشكل المقابل : إذا كان | ب حاء شکل رباعی مرسوم داخل دائرة‎ )٤ 
: فان‎ ٢٤٠١ .وه (<اب ۴ ء)=‎ 
)۱۶۰۱ ۰۱۰ ء۷٢‎ ٣ه‎ ” = )۶۲ وه (< ب‎ 


2 
وه ( <ا ب حء) = ف۳ ۷ ۰۱۱۰ ۱۶۰) 1 
۵ فى الشكل المقابل : ب 
= ۶ 
ھ 


> "۴۵ - ) فی الشکل المقابل : وه ( < ء بح‎ )٦ 
' وه (< ه) ۳۱ ,أوجد ع2‎ 
303090: 


© 
6 فى الشكل المقابل : ۲ ب ح عءشکل رباعى مرسوم داخل دائرة فإذا تقاطع 
قطراه فى ه ء كان وه (×<زء ب ح )2 ؟؛ ں ( جاح ) - ۱۳ , 
وه (< حء) = ۰۳ إأوجداقياسات زوایا ۸ ( بارء 


ل[ 0 
۸ فى الشكل المقابل : 
حء قطر فى الدائرة م 2 ھء < ؟ سم › ب ۲ = ۵ سم ب ھ٤‏ سم 
آوجد طول كلا من نصف قطر الدائرة 


۹) فى الشكل المقابل : 
( ب ح مثلث متساوى الأضلاع مرسوم داخل دائرة ۰ء د بپ 
ه ده ۶ بحيث م( عو - ء ه 
آثبت أن : المثلث م ء ه متساوی الأضلاع 


۰ فی الشکل المقابل : 
۲ب / حاب > ب ه = مجح وه (< حء) = ۳۰ 
بين هل يمكن أن تمر دائرة بالنقط ( .ب ›ح›ء ؟ 

منثری توجبه الرباضبات ( ۷۸) 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


: فى الشكل المقابل‎ )١ 
اب قطر فى الدائرة ۳ ۰ ه 3 اب"‎ 
وه (<ب ءعح) < ۲۵ آوجد‎ 
وه رح ۲ ۶ب ). وه( <(ب). ر( < د ب ه)‎ 


۲ فی الشکل المقابل : 
ح نقطة خارج الدانرة © ۰ مر یقطع الدانرة فی ه »> ب 
> <۶ یقطع الدانرة فی ء ء 7۲ . فإذا كان : وه (< ح) < ۰" 
هھ 


٠‏ فه(< ه(ح)- ۰ اوجده ل( ب ) ۰ وه(<(م ب) 


= 


۳ ( ب ح مثلث متساوی"الساقین فيه ( ب - اك > ء منتصف باح 2 رسم > ه لمح 
حيث ح هم لاح - }هف آثبت أن النقط ۱ ب » ۶ . ه یمر بها دائرة واحدة 
© 
e 7 0‏ 0 
٤‏ أب قطر فى الدائرة م ۰ ح ء 5. للدائرة و فى جهتین مختلفتبن من القطر ۲ب بحيث 
٠‏ اله(<(به)- ۳۰ اياءوحادوب أثبت آن ی" ینصف < ءب ح 


0 ل 1 جل جل جل علد جل E‏ جل جل و E E HE E HE‏ اک ملا جل یو E E‏ اه 7 موب موب 


0 7 
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مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


الشكل الرباعى الدائرى 


يكون الشكل الرباعى دائريا إذا تحققت إحدى الشروط الأتية 
۱- إذا وجدت نقطة فى مستوى الشكل تكون على أبعاد متساوية من رؤوسه 
۲- إذا وجدت زاويتان متساويتان فى القياس ومرسومتان على ضلع من أضلاعه كقاعدة 
وفى جهة واحدة من هذا الضلع 
۳- إذا وجدت زاويتان متقابلتان فيه متكاملتان (مجموع قياسهم = ١١١‏ ) 
؛ - إذا وجدت زاوية خارجة غند أى رأس من رؤوسه قياسها يساوى قياس الزاوية 
الداخلة المقابلة للمجاورة “© 


تمهيد : فى الشكل المقابل : 
إذا كان : وه ( < ء ( ه )- ؛؛ 2 ين 1< ( حاب ) - ۰ 
٠‏ مهد( ن ء و حیم2 ۰۱۰6 أبحث"إقلكانية رسم دائرة تمر بالنقط ( . ب ء حء ء 
ال اگل 
٭ < ود خارجة ی يثلث ب و حر لے 
وه( <«ءب )۱۰-۱۰86 < و4 


+ وه( < ۶ب داح وه (۱< ۶ ( = ) وهما زاویتان مرسومتان على قاعدة 
ے۔ واحدة و رأساهما ب ۰ فى جهة واحدة من هذه القاعدة 
و من الممكن رسم دائرة تمر بالنقط م ہپ ص ۶ 
وق ماو مأو ملو ملو مأو مأو ماو مأو مو مان مأو ملو ماو مأو مو ماو مأو مو ماو مأو مو مان عله عله عله عله عله ماد مان عله عله مأو ملو مان ماو مأو ماو موود ملو علو مأو ملو مان ماو ملو ماو مأو ملو ماو مان ملو ملو 
الشكل الرباعى الدائرى : هو شكل رباعى تنتعی رؤوسه الأربعة إلى 
ملاحظات : )١(‏ فى الشكل المقابل : 
الشكل ( ب حاء شكل رباعى دائرى لأن : 


مره مر 


رووسه ١‏ . ب . حاءء تنتمی إلى الدائرة م 


اثرة واحدة 
۶ 


: فى الشكل المقابل‎ (٢) 
: الشکل ۲ ب حاء شكل رباعی دائرى لأن‎ 
ره ( < ب ء۶<) - وه( <ب(ه)‎ 
و هما زاویتان مرسومتان على القاعدة ب ح‎ 
و فى جهة واحدة منها‎ 
فیمکن رسم دائرة تمر بالنقط | . بح ء‎ 


منثری توجيه الرياضيات )ر۸۰( اعراد (/عاد 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


تدریب : بین أى من الأشكال الاتية یکون شکلاً رباعياً دائرياً : 


ب م حداباح 1 ۱ب ح ۱ ب > 


رو( اب ح)<۸۰ وی( (وب)-< ۸9 ا بودوه 
وه( رب ءح)< 9۰ وه (حب دو)-< ۰ | .ی( دب ۶()< »6 


مل مل مل ملا اہ از از از از ای ای با مله جل مل ا ا از ای جلو جلو ole‏ پا مد مله جا جلد ملد از ای سای با مله جل جل مله مله از از جلو له جد از با با جا هه لو هب مه ماد 


مثا ال : فى الشکل المقابل إذا کان ١‏ ج اماش للدانرة م » ج منتصف ۶ ه 
ب 
إثبت أن الشکل ( ب جيم رباعی دای 
® 
الحطسیل 


۱ 
٦‏ ب مماس للدائرة جي ۰ P3)‏ ب )ے۹۰ (١)‏ 


ج منتصف ء ه و( جام ) حاکن )٢(‏ 


0 ® o 
37 ٩۰+ ٩ ب م) + وه (<[جم)=‎ <( U 
2 الشكل م ب م ج رباعى دائری‎ ... 


لا مأو مو مأو مأو مأو ما ماو ماو مأو کان کان کا کان کان ہی و کان کا کا کا کا چا ونمو أو ماو مو کا کان کان و کا کان ہو ہو و ار رہ وا ہو ہو ہو و خی و وش وو 


® 
من" ال : فى الشکل المقابل : ( ب ح م ۶ ۰ وه (<( ب ء) = 046۰ وه ر<ج) = ۸۰ 


(ثبت أن الشکل ۲ ب ج ء رباعی داتری 
| 
فى ۸ إابء ۰۰ ۲ب < ۲ ۶ 


.. وه (<ا ب ء) < و (< ءب) < 4۰ 
U 7‏ (۲5 ) = 1۸۰ 4.1 + 4ے ہی" 


له (<()+ له (:ج)۔- 0 ول ۸ سے + ۱۸ ° 
.. الشکل م ب ج ء رباعی دانری 


منٹرک توجيه الرياضيات (۸۱) آعراد (/عاول لا ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 
مث" ال : فى الشكل المقابل إثبت أن الشکل ( ب ج ء رباعى دائرى 
ال لل 
وه ( 3 ء ج) ۸۸۳-۲۱۸۰2 = ۹۷ 


ہی (<ج ب ھ) = وه رد( ءج) 
.. الشکل ( ب ج ء رباعی دائری 


جا ای ای جا جا جا بل با بل بل که لد لا که جا جات جات علد که کل وا جات جا با جات جا که جات جات که جات جا جا جات که جات جات که جا له جات جات که جا لا که جات له باه بل له علا علا ملا ملا 


۱ : © نے 
م٤‏ ال : فى الشکل المقابل : | بیج ء رباعى مرسوم داخل داثرة م » س منتصف ب ج 
٠‏ ص منتصف ج ء إثبت آن ,(۱),الشکل م س ج ص رباعى دائری 


(۲) مه (<س م ص ) = ی (ک ب اچ ) 
سہ۔ا' ل 


۰ س منتصف ب جا .. وه ()< م س جہ) < 1۹۰ 
> 


"۹۰۶ ص منتصف ء ج وه (<م ص ج)‎ ٠. 


له زم س ج ) + وه ( م ص ج) = ۹۰+ ۹۰- ۱۸۰ 
. الشکل م س ج ص رباعی دانرزی ( وهو المطلوب ا( 
نی (اس م ص ) + وه (<ج) ۱۸۰ (۱) 
الشکل ( ب ج ء رباعی دانری ) 
> وه رحب (ی+ں (<اج)= ۱۸۱ ۲) 
من ۰۱ ۲ ينتج أن وه (< س م ص ) = وه (< ب ۲ ۶) ( وهو المطلوب ثانبا) 
چاو له له چاو هلو چا چا هله چاو پا چا جا چا چا چا مله بل پا هد چا له بل چا چاو ملو چا چا چا له چاو هله ملو چا هلد چا هله ماو هلو هلد چا چا ماو چا ملو چا چا هاو ملو چا او چا م ماو مكو مأو ملو ملو 
مش٥‏ ال : فى الشکل المقابل: ب ج قطر فى الدائرة م » هاء ل بج 
ہے 
5 5 ۱ 
إتبت ان )١(‏ ( ب ء ه رباعى دانری(۲) ر (<ج هاء ) =“ وه ((ج) 


الد فل 
۰ ب ج قطر فی الدائرة م 
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مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


.٠.‏ مه (< ) = ۹١‏ [محيطية مقامة فى نصف دائرة] 
هھ ءل بج .و رده ءب) < 9۹۰ 


.لق PX)‏ ) + له (<هھ ۶ب ) = ۹۰+۹۰ - ۱۸۰ 
.. الشکل ( ب ء ه رباعیردائرى 


۰۰ ب سے ۱ 
ره (دب) !یڑ جم 
٠ی‏ (<ج هاء ) = وه 9 ب ( الخارجة تساوی المقابلة للمجاورة 


یل دجھء)۔ بن ((ج) 


جا ما سا سا ن کن کن کن کن کن کن کک کن ما ما ا بل ا ا اہ ما بل بل ما بل ما حا اد بل بل بل بل بل بل بل بل بل بل بل بل بل ما بل بل ما ما بل بل بل ما ما ما بل اج ماج 
مثذك ال : فى الشكل المقابل: ۲ب" قطر شی رة م > ءه لدوب 
(ثبت أن ب هاء جررباعی دائرى ۶ © 
ای 
- 4# 
٠‏ ب قطر نی یک جب ) - 7:٠‏ 


® 
و یں( ۔ذب ج ۶ ) = (As‏ - ۰ °4 


٠ھ‏ لب .وه (ج<عء هب ) = 1۹۰ 1 


۰ وه ردب ج ء) + له (د ۶ هھ ب) = ٩۰ 4 ٩۰‏ - ۲۱۸۰ 
.. الشکل ب ھء جہ رباعی دائری 


یی سای سای سای سای سای سای سای می سای سا سای می ای سا سا سای می سا سا سای سای سای سا سای سی ماج سا سای سای می ما سای سای می سای سا سای می می سا سا می می ما سا می مأو مو ما سای سای مو مو مد ماد 


مش۷ ال : فى الشكل المقابل :( ب › ( ج تمسان الدانرة م عند ب »ج . وه ۔3<م) - ۵ 14 


إثبت أن (۱) الشکل ( ب م ج رباعی دانری(۲) ۸ م ج ء متساوی الساقین 
الخ سل 


٩۰ ب مماس ...ي (در ب م)<‎ ٠. 


سض سید از بای ۸۳ آعراد (/عایل له ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


. ج مماس .ی (د( جم)- ۹۰ 


۰ وه (د ب م ) + وه(لد( جم ) ۰ ٩۰۱۹‏ ے +۹۸" ۱ 
٠.‏ مجموع قیاسات الرباعی = ۳۹۰ " 
> وه للب م ج) = ۳۲۰ نقد قدهة] = ۱۳۵" 


0 وه ( < ج م ء) = ۱۳۵-۲۷۸۰ - 46 ۱ 


® 
“ا ف (دم ج ء۶ ) = 2۱۸۰ وه (دم چ | )= ۹۰-۱۸۰ 2 1۹۰ 


o Oo © ۰‏ 
فى ۸ م جاء ۰.٠٠‏ ق (ؤ<غ ) = ۱۸۰ - ]۰ ]= ۵ 6 


ر (دجم ۶) = 4( ۶) 


.جم < چ ۶ .. المتلث"ع ج ء متساوی الساقین 


بای لا می با سای سای می می بل سای می می ما سا سی مأو ما ماب سای ملاعلا سا سای سای ما سای سای سای ماج ما ماپ ماقمو مأو سای سای با سای سای سای ملاعلا سا مه می سای سا سای می می با میا سای مہ ما ماو مد 
5 ۰ ۳ 5 2۲ ۷ 5 ® 5 لس ں- 
مثا ال : فی الشکل المقابل :)٠ٹ‏ قطر فى الدانرة م . ج مماس للداثرة عند ٠‏ 
© 


ه منتصف ب ء اثبت أن.الشكل م ( ج ه رباغی دانری 
۱ 5 


ف 


وب قطر ‏ 7ج مماس :ایالد ج ١‏ ب) کے او" مر 


٠ھ‏ منتصفاء ب وه (لام هج - 1۹۰ ۳ 


® 
وه رد ج "ب ) + وه (حم ها ج) +٩۰‏ 2۹۰ ۲۱۸ 
.. الشکل م م( ج ھ رباعی دانری 
له مله مله مله هلك ماه ملد ملد ملد ملد ملد مله ملد مله مله مله ماه مله ملد مو ملد هلو ملد ملد هله هآو مله ملد علو هلو بأو ماه ملد ماه ملد ملد ملد ملد ملد ملد ملد ملد مه ماو ماه مله ماو مأو ملد مأو ملد ملد علو چان ہر یہو 
مث ۹ال : فى الشکل المقابل : | ب ج ء شکل رباعی فيه ( ب ل ب ج . ( ب - مء 
اب ج - جاء - وب اثبت أن : ( ب ج ء رباعی دانری 
الخ ل 


فی ۸ ء ب ج ۰۰ ۶ب = ب ج=ءج 


.وه ( < ج) = وه (<ء ب جم = وه ( اب ء ج)=۰٦'‏ 


منئری توجبه الرباضیات (N٤)‏ 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 
ہ3( بلب جا .. ل ردب ج)= ٩۰‏ 
ہی (ذابئء)-۹۰- ٠٣٠-٦٢‏ 


فى ۸ بء "بء ہت یا(ا(بع)دں (ذ(ءب)۔-٢٠ٗ‏ 
اب U‏ (<()- ۰۰ ۳+ يا ۱۲" 


وه رجم) + ی رد جك ٠+۱۷‏ ۱۸۰-1" .. الشكل(ب ج ء ریاعی دائری 
موس ور ی و ا ICSE DESAI LT‏ 
مش٠‏ ۱سال : فی الشکل المقابل (١‏ / تاج ٠٠س‏ صء رباعی دائرى 
إثبت أن الشکل س ب ج ص“ ریای دائرى 
ال كل و 
۰ب ج. ۸ ب قاطع لهما 
اس ند ) +ی رحیٰ ند ۸۰ ا 


... الشکل | س ص ء رباعی دانری 

:. وه (د() + وه (چس ص ء) = ۱۸۰ (۲), 
من ۰۱ ۲ ينتج أن وه (<س,صءع) = وه (< ب) 4 
+. الشکل س ب ج ص رباعی دانری 


مل مل مد مل ملو اه مد اه جلو اه مد اه جلو اه جلو اه جلو اه جل مله جلو اه جلو اه جلو اه بو هم هم جد مل مد جل اه مد جد مد اه مد اپ اگ مه مد مب اه مد اه مله اه مد اه مد هب 
مثا١ ١‏ ال : فی الشکل المقابل: ۲ ب ج ء متوازی أضلاع 
إثبت أن الشکل ج ء هو رباعی دائری 


آلاکت سس 
ب و ه رباعی دانری 


وه ری+ں رح( هو )= ۱۸۰ رم 
٠.:(‏ ب ج ء متوازی أضلاع .. وه (ذب) + و (لاج ) < ۱۸۰ (۲) 
من ۱ ۰ ۲ ینتج أن وه (<( هو ) = وه (< ج).. الشکل ج ء هو رباعیلوانری 


منثرى توجيه الرياضيات (۸۵) آعراد (/عاول لا ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


م۲3 ال : فى الشكل المقابل إذا كان ر»( < ب ۶ ) = ى.(< ۱ ۶ب ) = س 
و( <ج ) = ۲ س اثبت أن الشکل ۲ ب ج ء رباعی دائرى ر 
الد سل 
فى ۱۸ ب ۶ 
ہی (5( ) = ۱۸۰ - لشي س ] 
رت جرب ی کی TO‏ 1۸۰ 


“. الشکل ( ب ج ء رباعی دانری 


لو له بل مأو مأو له مأو مأو مو مأو له مأو ماو ماو مأو ماو مأو مو ماو له ماو ماه مأو مأو مأو ا ا ا کا ماه له مأو ماو ماو مأو ماو مأو مأو ماو مأو ماو ماو مو مأو مأو مو ماو ماو مأو ملو مأو مأو ماو مو 
م۱۳ ال : فى الشكل العقابل : وه ( مل س ع) د ر ( < صل ع )= ۹۰" 
أثبت أن الشكل مق صيع ل رباعى دائرئ ء و إذا كان : ص م ح- ع م 
۰ عاض 5 2 8 س 
عين مركز الدانرة المارة,برزژوس الشکل #سن.ض ع ل 
الخطل 
٭ مه( < ص س ع) < وه ( دص 4 ع ) ١ر‏ 
ے ص 
و هما زاویتان مرسومتان على القاعدة ص ع ار 2 
و فی جهة واحدة منها .“. الشکل بس ص ع ل, رباعی دانری 
۰" وه ( < صل ع )= 1۹۰ ۰" قطر فی الدانرة ص/ع 
۰ 5 ® 0 
۰ص م دعم ۳ ۲ مركز الدائرة المارة برؤوس الشکل بس ص ع ل 
N‏ مأو مأو مأو مأو مأو ماو مأو مأو مأو مأو مأو ماو مأو ماو ماو مو مأو مأو مأو ماو ماو ماو ماو مأو مأو ماو مأو ماو ماو مو ماو مأو مو ماو مأو ماو ملو مو مأو مأو علو مواد علو علو ملو ماو مأو ماو ماو مأو ماو مو 


مث؛ ١ال:‏ ( ب حاء شبه منحرف فيه مء // بح 2 ل( < ب ) < وه (<< ) 


أثبت أن : الشكل م ب حاء رباعی دائرى 
اف سب ١‏ 


المعطیات : ۶۲ // بح . وی(ب) - وه (اح) 
المطلوب : إثبات أن الشکل ۲ ب ح ء رباعى دائرى 
البرهان ۰ .۰ 1 | 


3 


سض واا )۸1 آعراد (/عایل له ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


> < )=( < ب )< ۱۸۰ 
۰ ب ) < و (د < ) 

“. مه(<()ح مه(<ه )= ۰۱۸۰ و هما متقابلتان فی الشکل( ب ح ء 
۰ الشکل ( ب ح ء رباعی دانری 


چاو چا بل هله ملو له چا چا هله چا جا جا چا چا چا چا چیہ چا چیہ چیہ لو ہآ چاو مله هله چاو چاو هو چا چا چاو چا هلوا هله چا چاو ماو چا هلد چا هو هله چا هو ماو چا هاو چاو مو مو ماو هو ماو عاو ماو جا ملو 
مثه١‏ ال : فی الشکل المقابل ۲۲ ب,قطر فى الدائرة ‏ 
و کت مماس للدائر عند ب أثبت أن : 
[۱] الشکل ۲ ء و ب رباعی دانری 
]٢۲[‏ مه ( < و ) - ۲ له (ر راب ( ه) 
الہ گل 
ع مات ۹1 ® 
د و( ۶و ۹۰2 3 
ب قطر فى الدانزة .ب و مماسل لها 
یا ( < ٣‏ بو( = 
و ( < ٣ب‏ و) + ( < ءو) = ۱۷۰ 
و هما متقابلتان فى الشکل ۳ ۶ و ب e‏ 
+ الشکل م ۶و ب رباعی دائرى 
۱ / © 
۰ < بم ه خارجه عن الشکل الزباعی الدانری ۶7۳ وب 
> وه (ح و )=( دب ۲ ه) 
> < بم ه المركزية ء < ب( ه المحيطية مشترکتان فی القوس ب ه 
۰ مه(<2بمه)-د؟ وه (< ب(ه) 
> له( و)<۲ )(< ب(ه) 


وچ کی کی کن کن کا کی مأو مو ماو مأو مأو او او مأو مأو کان کر از کا کان کا کا کا چا کا کا کا ان ہی کا و کا و ہو و کا ر ہو ہو رہ و ہو ہو ہو وش ہی وش وماد ماد 


منثدى توجيه الرباضبات أعراد ( /عادل !د ۸۳9 


مذكرة شرح اهندسة 


۱ء پر بح 


میں (ذطاوب)- ۷۰ 
ای (<( ب عء) < ۳۵" 


؟ ) فى الشکل المقابل : 


آثبت آن : 


أب قطر فی الدانرة ج 


® 


الصف الفالت الأعداك 


تمارين 


2 07 


درب ءح) - ۹۰ 


.وه رح( جب) نا 
.وه راب )= 


بج مننصف 3 


[۱] الشکل ( ء ب و رباعی:دائری 
]٢[‏ ںی (< د ۳ ) = وه( < ب و ۳ ) 


۳ ) فى الشکل المقابل : __ 


( ب ح ء مربع آ۳ ینصف < ب الإحاءء ص 

رحاء ص 

ثم آثبت أن وه ( < ص س ع) = 4۵" 
٤‏ ) فى الشکل المقابل : 


ء و ینصف < ب ءح أثبت أن : 


[۱] الشکل ۲ هو ء رباعی دانری 


)۸۸( 


منثرى توجبه الرباضبات 


آثبت أن الشکل ۲ س ص ۶ رباعی دائری 


الفصل البراسی و 


۲ء رب ح 


» وه (< ( وب ) < ۱۰۰ 
>( < دب ) < 4۰" 


ب و مماس للدانرة عند ب و 


ےج 


۵ ۲ 


سد کا 


Na 


( ب ح ء شکل رباعی دائری فيه مھ ينصف < ب (ح › 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


[؟] هو بح 
هه مرسوم داخل دائرة > رسم ۲ء۶ ل بم يقطعه فى ء 2 و يقطع 
الدائرة فى ؛رسم حول مب یقطعه فى و فاذا کان مء )١‏ حو - ( ه] 
اثبث ان : ه ء اء سس 
5 ) مثلث م ب ح مرسوم داخل دائرة » س د 
بحيث ل رات ) وروص ) اج 
> حابن |) وب ۲۶۱ وح 0۱ ب ثبت أن : 
]١[‏ الشكل ب ح ه ۶ رباعی دائرى 
[؟] یی (دءھب)۔ وه( رس ب) 
۷- آکمل ما يأتى : 4 
١‏ ) الشکل الرباعی الدانری هو ۰۰۰۰ 
؟ ) إذا تساوی قیاسا زاویتین مرسومتین على قاعدة واجدة وفی جهة واحدة منها فانه ۰۰۰۰ 
۳ ) إذا تساوی قیاسات عدة زواياً مرتتومة على قاعدة واحذة و فی جهة واحدة منها فان ۰۰۰۰ 
٤‏ ) إذا وجد فى الشکل الرباعی زاویتان ۰۰۰۰ فى القیاس ومرسومتان على قاعدة واحدة وفی 
۵ 
جهة واحدة منها فان الشکل یکون رباعیا دائریاً 
2 
)٥‏ قياس الزاوية الخارجة عند أى رامل من زووس الشکل الرباعی ألَداثزی یساوی ۰۰۰۰ 
5 ) اذا کان الشکل الرباعی دائرياً فان کل زاویتین متقابلتین فيه ٠٠٠٠‏ بم 


۷ إذا كان ۲ ب ح ء شکل رباعی دانری فيه وب( < ب ) ۸۰ فان له( <,ء) -.... 
۸ ) إذا کان إ ب حاء شکل رباعی دانری فيه وه ( < ( )-<؟ وه( < ب )- وه( < < ) 
فان وه ( < ( ) < ۰۰۰۰ ٠‏ وه( < ع )هه 


۰۰۰۰ یکون الشکل الرباعی دائرياً إذا وجدت نقطة تبعد عن کل رأس من رؤوسه‎ ) ٩ 

۰۰۰۰ = یکون الشکل الرباعی دائرياً إذا کان قياس الزاوية الخارجة عند أى رأس من رووسه‎ ) ٠ 
هه کل منهما رباعیاً دائرياً‎ ¢ ۰۰۰۰ ۱ 

(1٩‏ و ها ی ئ کل منهما لیس رباعیاً دائرياً 


سض واا ۸٩‏ آعراد (/عایل اد ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


۳) شبه المنحرف ۰۰۰۰ دائرياً بینما شبه المنحرف المتساوى الساقين شكل ٠٠٠٠‏ 
۸ - آختر الإجابة الصحيحة من بين الأقواس : 
١‏ ) فى الشكل الرباعى الدائرى كل زاويتين متقابلتين ۰۰۰۰ 
[ متكاملتان ؛ متتامتان ؛ متساويتان فى القياس ؛ متبادلتان ] 

؟ ) فى الشكل الرباعى الدائرى كل زاويتين مرسومتين على قاعدة واحدة وفی جهة واحدة منها 

ا [ متكاملتان ؛ متتامتان ؛ متساويتان فى القياس ؛ متبادلتان ] 
۳ ) ۰۰۰۰ شکل رباعی دانری [,شبه المنحرف ؛ المعين ؛ متوازى الأضلاع ؛ المستطيل [ 
٤‏ ) فى الشكل المقابل : ® 


إذا كان م دائرة ۰ وه ( > = ) ۱۳" 
فان وه( < ۲ )< ۰۰۰۰ [ ۲۶۰ 
aD’‏ )۰۰ 1 ۲۶۰ 


۶ / 
ه ) فى الشکل المقابل : 
ذا كان بج قطر فى م دائرة .ی( < ۶ ) ی گر" ۳۹ ب 
فن ںار < ١ح‏ ب)-. کے 


۱ e ¢ ۵ٰ ¢ ٩۰ ¢ 6 ۰ [ 


0 
)٦‏ فى الشکل المقابل : إذا كان | ب حا شیکل رباعى دائرى " © 
٠(ب‏ < ۶ ۰ وه( < ۳( ب ۶ ) < ۷۰ ) ۱ ۱ 
فان رہ ( < ح) > ۰۰۰۰ پ۷۸ ؛ ۱ 4 


[ 


۷ ) فی الشکل المقابل : إذا كان ( ب حاء شکل رباعی دائری 
>( < بح ٤=)‏ وی( < ءب د ) < ۷۰ 
فان مه ( ۸-2 


۹ - فی الشکل المقابل : 
( ب ح ء شکل رباعی مرسوم داخل دائرة 
PIF «ea SA‏ .وه( <ءعحب ) < ۹۸ 


منثرى توجبه الرياضيات )٩۰(‏ 


مذكرة شرح اهندسة الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


انه( <«هءو )۲۸ وجد ىح( < بد) 
٠‏ - فی الشكل المقابل : sS‏ 
( ب قطر فى الدائرة م » ۶ ه ]| اب 


۲ پا 
> ور < وحه )=( <() أثبت أن : 020 


الشكل ۱ ء هاح رباعى دائری ٠2‏ وح = و ه 


١‏ فى الشكل المقابل : هد 
اج قطر فى الدائرة م 2 ۳۶ اب 
سر یت ® 
(ثبت أن وه ( < معم) =+ وه( <(مح) 


1 ۸س‌ص ع فيه ۶ دي 8 ده تق ره( < س هھ ع) دن( < س ۶ص ) 
آثبت أن الشکل ه صل ع۶ رباعی دانری 


__۔ #۶ _- .- 
۳- (ب ح ء شكل رباعی فيه ۱ء // بح ہن 3ب . ص د ءح فإذا كان الشکل 


م س ص ء رباعی دائری آثبت آن الشکل س ب ح ص رباعی دائری 


٤‏ - ۸ ۱ب ح متساوی الساقین في ۴ ب =" ح س د ۴ ب» ص د ۲ حا بحیث 
س ص // ب < أثبت أن الشکل ہن بک ص رباعى دانری 4 


هھ ۳ 
۵ - دائرتان ۳ ء رہ متقاطعتان فی ١‏ ء ب رسم' الوتر ( ء فی الدائرة 0 فاذا کان س منتصف؟ ۶ 
٠‏ ب 0 6 مہ = ص إ أثبت أن الشکل ( س رہ ص رباعی دائریٰ 


۱- ۸ نے سے نات ف بنصف باح › بقطہ٢‏ ح ه »د ء پنصف ح ب 
1 م( ب 4 4 جب یقطع م فی یذ 5 > م ۰ 
> يقطع مب فى ء فإذاكان ب ه۱)ح ۶ <(۳) ۰ وه( <۲) 1٠0١-‏ 
آثبت أن الشکل م ء م ه رباعی دائری 


۷- (بح ء شکل رباعى فيه م بل ب ح ؛ (ب ع مع . به < جاء 
آثبت أن الشكل ( ب ح ء رباعى دائرى 
مذثری توجبه الرباضبات ری أعداد (/عاول- لا ۸۳9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


العلاقة بين مماسات الدائرة 


۱۱( نعلم أن : المماسان المرسومان عند نهايتى قطر فى الدائرة 
متوازیان ما العلافه بین المماسین المرسومين عند نهایتی وتر 
فی الدانرة لا یمر بمرکز‌ها ؟ 

2 جع 

(؟) فى الشكل المقابل : ١‏ كا بح مماسان للدائرة م 
1 ہم ۱ 
قس طول كل من بح .- ظط ماذا تلاحظ ؟ 
و تسمی ہب وتر التماس 

#٠ 


ا ہت 


تمھید 


۰ ية 
القطعتان المماستان المرسومتان من نقطة خارج دانرة متساویتان فى الطول 
® 


م نقطه خارج دائراة م ے 

مب مح قطعتان مماستان للدائرۃ م گند ب › ح 5 
المطلوب : إثبات أن : ( ب = حل 4 
العمل :ترسم مب » مج ؛ مم 3 
البرهان : ٠.‏ أب قطعة مماسة للدائرة م 0 5 


٠. >‏ حقطعة مماسة للدائرة م .. ل( < (إحم)= ۹۰ 
۰ ۸ (ب ۳ 2 C>}‏ 
فیهما : وه ( < (ب ۲) = وه (< ۲دع) < ٩۰‏ 
٠ب‏ = حم دق > مم ضلع مشترك 
۰ب م سے ۸ح وینتج أن : اب = إحہ 


ا کت کی کی لا سای با سای می سای ملاعلا می سای سا سا سای می با سا می می ملاعلا سای می سای سا سای سای ای سای سای سای سای ما ملاعلا می سای سا سا می می با سا ما مأو ملاعلا سای مأو ما ما مد ماد 


منئدک توجبه الرياضيات آعراد ( /عادل_إد 19 


مذكرة شرح اهنرسث الصف اللثالے العرادی الفصل الرراسی ۳ 


نتائج : 
(۱) المستقيم المار بمركز الدائرة ونقطة تقاطع مماسين لها يكون 
محورا لوتر التماس لهذين المماسيين 
فان : ۲ محور بح 
و یکون : وم ل يبح ؛ ب عدجعءع 


(۲) المستقیم المار بمرکز نیو نقطة تقاطع مماسین 
لها ینصف الزاوية بين هذين المماسین كما ینصف 
الزاوية بین نصفی القطرین العارين بنقطتی التماس 
ففى الشكل المقابل : 9ب , ۲ ح مماسین للداترة م عند ب ؛ ح 
فان : ۲ء ينصف دم أى أن :وه ردب (۲)< وه( << ۲۲) 
8 7 م ® 
ء ينصف چم کو اق ان : وه ( < ۲ ب ) = 9 ( < ٣۲‏ <) 


N‏ مأو مو مأو ماو مأو ماو ماو مأو ماو مأو مأو ما NaN e el e‏ ماو ماو NN‏ ماو ماو مأو ملو مأو مأو ماو مو 
تدريب : أوجد فیمھ سس بالدرجاب شويكل شكل من ااشگلق الاتیه : 


حیث (ب . مح قطعتان هماستان للدائرة 6م (, 


بے 
5 


کی کی کرک کن کن زک کن کان کر ا کان ان کا ا کان کان کا از کن کان کی کا کا کان کی کا کا کن کا کی کر می سا سای می سی ما سا می کا کا سای مأو ا ما ماد KNN‏ 


رکرض اا )۳ آعراد (/عایل له ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


مثا ال : فى الشكل المقابل : ( ب › ( ج قطعتان مماستان وه (<م ب ج ) - 4۰" 
آوجد وه (<() الہ ل 
۳ م ب مماس للدائرة م .. ق ( < ب م) = ۹۰ 
.ل (د<( ب چ) < ۹۰" - 
فی ۸ ب‌ج ۰ب <ج 
»® ° 
. وه (حإ ب ج) = وه (د اج ب ) = ٥۰‏ 
مجموع قياسات زوايا المثلث الداخلة = ۱۸۰" 
4 وه (۲5 ) = 1-۰[ ۵۰ ی٢٥‏ ] = ۱۸۰ ۱۰۰" حا 
جا له له ماو مأو ملو سای سای سای مأو مو ماو مأو مأو سی مأو مأو مأو مأو مأو ماو مأو مو مان مأو سی سای مأو علو له بل عله ماد مأو مو مان مأو مأو ماو مأو مأو ماو ماو مأو ماو مأو مأو ماو ماو مو سای مأو مأو ماو ماد ماو ملو 
مث" ال : فى الشكل المقابل"( ب › ( ج قفطقتاق مماستان وه ٠١(‏ ب (م) = ۳۰" 
أوجد : وه (دجم) نه (< غار 
00 2 الح قيجل 
ب مماس .. وه (<( بم) = ٩۰‏ 
فى ۱۸ ب م 
ره ردام ب ) = ۱۸۰ -[۳۰4۹۰]< ۰ 
وه (ذب مج) 5 × ٦۰‏ = ۲۷۲۲۰ 
می ری = وه للبم ج) ا ۱۲۰ = 1۰ 
۲ ۲ ® 
وه (<ج ( م) = وه (دذب م) ۲۰ 


جا سای می با سای سای می می بل سای می می سای سا سای می سا سا سای سای سا سای سای می ما سای سای سای ملاعلا سای سای سای سای سای سای بل سای ما سای می سای ملاعلا می سای ما ما می مأو مو ما ما مأو ماو ماو ماد 


مذ ٣ال‏ : فى الشكل المقابل م ء ن ائرتان متماستان من الخارج فى ١‏ .ب ج مماس_ 
للدائرتين عند ب » ج . ( مماس مشترك لهما عند eT‏ 


ء ب ‏ ء ۴ قطعتان مماستان للدائرة م ٠.‏ 
سه ہہ 


۶ء ج قطعتان مماستان للدائرة ن ٠.‏ 


من ۰۱ ۲ ينتج أن ب ء - ۶ج 


منثرى توجبه الرياضيات 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 
مث ال : فى الشكل المقابل إذا كان : ب . م ج قطعتان مماستان 
للدائرة م » وه ( < م ب ج ) ٠٣‏ إثبت أن ۸( ب ج متساوى الاضلاع 
۱ 

رڈ ١‏ ب مماس للدائرة م عند ب . وه ( أب م) = ۹۰ 

دی (د ب چ) ٩۹۰‏ ۳۰ حرو 

۰ ب ۴ ج قطعتان مماستان “. اب - ۱ ج 

5۰ = مه (د( جب ) = یذ ب ج)‎ ٠ 

مجموع زوایا المثلث الداخلة ‏ ۱۸۰" 

0 ره (<) = A.‏ - ]۹۰ +۰ ] = ۸۷ ۵ 2 و5 


فى ۲۸ ب ج : وه (<( ) = وه 839( برج) = وه (<( جاب ) 
۰ ۱۸ ب ج متساوی الاضلاع ۵ 


/ 


> 0 


وی مأو مأو ماو مو مأو مأو مو ماو مأو مأو مو او ماو مأو اومان مأو مو اومان مأو مه کا کا و وی ا کان و ماو مأو مأو ما ماو مأو کان کان وہ وہ و کی خیش ڈنو وو 


5 09 هک جج ی ١‏ 59 5 
مش٥‏ ال : فى الشكل : | ب قاچ قطعتان ممائنٹانللدائرۃ م . وه (<م م ج) = و5 


(۱) اوجد ی (<() (۲) اثبت ان پم م = ۲ نق 
لل ( 
۰ م ج مماس للدائرة م عند ج دی (ح چم +8 
وه (حج۱م) = 11٠١‏ - إلڑكيی ٠١-٢‏ 
ره رجب ۱م) = وه (<ج (م) = ۳۰: 
.> وه (<() < ۲ ۳۲۱۷ < ۹۰ 
فى ۵ بام + بمماس کی (<(بام)- ۹" 

۱ ° 

وه (<ب (م) = ۲۰ .بم = ۲ (م 

۱ < ۲ پم < ۲ یی 


N‏ عله عله عله عله عله عله عله مأو ماو مأو عله عله مو مأو ماو مأو مأو مو مو مأو ماو مأو مأو ماو مو مأو ا وو ہی و ماو ماو ماو 
١ 5 1‏ 7 سه هه 9 مه 4۰ 
مثا ال : فى الشکل المقابل ( ب »م ج فطعتان مماستان > ج ۶ ۲ ب 

0 5 سح 

اثبت ان : جاب ينصف و( <( جء) 


الك ل 


منثرى توجبه الرياضيات (90) أعراد ل( بعاد اد وار 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


٠.‏ بء م ج قطعتان مماستان للدائرة م 


ل (< (بج)د دي (۔ ( جب) (۱) 
مه 4+۰ 
٠.‏ ج ۶ ب 
مو( ( ب ج) < وه (ح ب ج ۶) (۲) 
من ۰۱ ۲ ينتج آن: :ی ( ( جاب ) - ی (<بجء) 
. ج ب ینصف یں( <| جہء) 
مث ۷ال : فی الشکل المقابل : ۸ ل ج#يمِش الدائرة من الخارج فی س »ص »ع 
فاذا كان ۲ س-7سم › ب ص = ٤‏ سم ج ع = ٣‏ سم آوجد محیط ۱۸ب ج 
ا گل 
٠‏ سن ۰ 8۲ قطعتان مماستان .. ۱ من < ( ع < ۲ سم 
سس ےھ س4 5 ۷ 7 ® 
۔ب س » ب ص قطعتان/مماستان .“. ب س = ب ص -٤سم‏ 
٠.‏ جاع ., ج ض قطعتان مماستان ٠.‏ 
.*. محيط ۸ب ج = ۱ + ۷ + =٥‏ ۱۸ سم 


کل ۵ب 4 ص ج 
لو له بل لو مأو له مأو مأو ماو مأو له مأو مأو مأو ماو له مو ماو مأو مأو له مأو 6 ھا N NR‏ مأو مكو ماو مأو ماو مأو ما لب بل علو ملو ماو ماو ملو مو ملو ماو مأو ماو ماو مأو ماو مو 


مذهال : فی الشكل المقابل س ص ع مثلك سن ض ء س ع تممیان الدائرة م عند ء » ه 
فاذا کان ء ۵ص ع إثبك لأنالشكل ء ص ع ى تیاعی داند ی 
الحسل 

س ۶ ۰ س ه قطعتان مماستان ۰ س ء = س ھ 

یں (< س ء ه) = وه (د<س ھء) (۱) 

۰ ۵ ص ع .. وه (اس ء ه) = یں ( < ص) 0 

من ۰۱ ۲ ينتج أن وه (حس ه ء) = وه (حدص ) 

.٠.‏ الشکل ء ص ع ه رباعی دانری 


منثرى توجيه الرياضيات 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


مش ال : فى الشكل المقابل ۲ ج › 5 ب يمسان الدائرة م > ب م < ب ج 
أوجد : ر (< م ( ب ) 


الصےل 

)١( ]با ( جمماسا  .. (ب- وج‎ ٠. 
)۲( ) ب = ب ج ( معطى‎ ( . 
من ۰۱ ۲ ينتج أن | بح ب ج = ماج‎ 
پاچ متساوى اضر‎ (0 
= دی( 5( ب ج) = ی ریا (جب)‎ 
۳۰ “دك‎ TINS .م( مينصف ب إ ج‎ 
جا ملو ملو مأو عله ملو مأو ملو ماو مأو مو مان مأو ملو ماو مأو مو ماو عله مأو عله اک ملو مان ماو ملو ماو ملق ملو مان ملو ماو مأو مأو مان ماو ملو ماو مأو ملو ماو مان مأو ملو مأو مأو ماو ماو ملو ماو مأو ملو ماو مان ملو ملو‎ 
ب ج مماس‎ ۰ ١ ال : فى الشكل إِلتقَابلٌ دائرتان متمڈلٹان من الخارج فى‎ ١١ثم‎ 
5. = مشترك لهما نت آن,: وه (< ب إجے)‎ 

® ال ۶ 


العمل : نرسم مماس مشترك لول يقنع با جه فی ء 
)۰ء ب ء ۶ م مماسان للدائرۃ م ,۰ ۶ب < ء ورم 


ہیں (< ءب )= ن (حس) (۱) 

۰ ء جاء ء م مماسان للدائرةن .۶ ج< ۶ م 

یں (دء ج() دي (<ء ‏ ج) ١‏ () 

بچمع ۰۱ ۲ ينتج أن 

وه (د ۶ ۱ب ) + وه (دء اج) < وه (< ۶ب )+ له (<ءج ( ) 
۰ وه (<ب ۱ ج) < وه (< ۶ب )+ وه ردء ج ( ) 

».و لاب ۱ ج)< ٩۰‏ 


ویج کا ان کان کار کا ان کان کار کا کان کان کا کا ر کان کان کی کا کان کان کن کا کان کان کی کا کا کان کا کان کا کان کان کان و کا کان ہو ہر ہی کان کان ہو ہا کا ای کشم کو و وو 


منثدى توجبه الرباضیات 


أعراد (/عاو اد وار 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


المماسات المشتركة لدائرتين متباعدتين : 
(۱) فى الشكل المقابل : 


٣‏ ب مماس مشترك داخلى للدائرتين م › رہ 
لأن الدائرتين © ۰ رہ تقعان فی جهتين مختلفتين من( ب 
ضا: مح مماس مشترك داخلى للدائرتين ۳ › رہ 
: مب 0 ۶ج {A=‏ 
> اب دحء ا بطذ۱ ؟؟؟ ۵ 


(؟) فی الشکل المقابل : 1 


٣‏ ب مماس مشترك خارجى للدانرتین .۳ رہ 

لأن الدائرتین ” ۰ بم.تقعان فى جهة واحدة من ۲( ب 
أيضاً : 22> مماس مشترك خارجی للدانژتین ۲ ۰ رہ 
نلاحظ : ۲ ب۱) ۶ < [ه) 


> ب دحي" لماذا ؟؟؟ 


® 


تدريب : أذكر عدد المماسات لدائرتين متباعدتين 


E e‏ اہ E‏ جا YE EE‏ جا EE‏ ا اہ IEE‏ جا با جب باہ e inala PI o‏ بن با ¢ با بل ما e‏ اب e‏ بل e e‏ جن بو مه جا اہ e E‏ ا 


۲ مت جه 7 6 - 
مث ا۱ال : فى الشکل: ( ب ء ج ۶ مملأسآن للدائرتين م 0 اثبت آن: م( ب = ج ء 


ان ےحگل 3 
۰ هل هج مماسان للدائرة م .. ه ۱ دهاج (۱) 7 
+ هب ؛ هاء مماسان للدئرة ن ٠.‏ هب = هاء 

بجمع ۰۱ ۲ ينتج أن 
.هھ + هاب < هاج + هاء 

وب < چ ۶ (وهو المطلوب إثباته ) 


وچ مأو و مأو مأو مأو او او ماو مأو کان کا کا کن ملع ما مه تومن کا کان کان ہہ کا کان ہو ہو ہو ہو ہو و و ہا ہو ہا و ہا کان ہا ہو ہا کان ہا کش کشم کو نو وو 


منثرى توجبه الرياضيات 


آعراد م /عاد ادوار 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


مث؟١-ال‏ : فى الشكل المقابل ( ب ء جاء مماسان للدائرتين م » ن إثبت أن ( ب = جاء 
الل 
. 4 هج مماسان للدائرة م .. ه م دهاج (۱) 


۷ ۶ هاب : ه ء مماسان للدئرة ن .. هب = ه‎ ٠. 


7 ۱ من ۲ ينتج أن 
٠ھ‏ إ - هب د دهاج ۳ ۶ 
ب < جء ( وهو المطلوب إثباته ) 
مله جل مله مله مل سای جلد اب اه مله جد ملو جلد مه بل اه جد ملو ملد اه اه ملد جد اه ملد لد جل جد ای ملد جلد ای ماو جد ملو با لد ملو ملد سا جلو ملد ملد مد ما اه جلو با با اه ای مد جو جا جا بای 
تعریف : 
الدانرة الداخلة لمضلع : هی الداثرة التی تمس جمیع أضلاعه من الداخل 


۱ ۲ 
م مركز الداثرة الداخله للمضلع | ب ح ء 
® 
ملاحظات : 7 ص 
الدانرة الداخلة لمثلث : هی الدائزة ی تمس جميعٌ أضتلاعه من الداخل 
مركز الدائرة الداخلة لأى مثلث هو نقطة تقاطع اہو زواياه الداخلة 


عل مله ملو مله ملو مله ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملو مله ملو چب مله ملو ملو ملو ملو ملو ملو مله قشم NNN‏ مله ملو رچ ری چب یرب 


الدائرة الداخلة للمثلث ‏ )أ 


الدائرة الداخلة لمثلث هی الدائرة التى تمس أضلاعه من الداخل 
إذا كانت الدائرة م تمس أضلاع المثلث أ ب ج من الداخل 


فإنها تسمى دائرة داخلة للمثلث 


ب جہ 
ملو مله ملو ملو مل ملو ملو مل ملو ملو ملو ملو ملو بل ملو ملو مله ملو ملو ملو مان ملو مله ملو ملو ملو مله ملو ملو ملو ملو ماه مله ملو ملو مله ملو ملو مله ملو ملو ملو ملو ملو لد ملو ملو مله مله مو ملو ملو ملو ملو مله ملو ملو 


منثرى توجبه الرباضبات أعراد (/عاول لد 9/ 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


تمرين مشهور 
مركز الدائرة الداخله لاى مثلث هو نقطه تقاطع منصفات زواياه 
المعطيات : الدائرة م داخلة للمثلث اب ج 
المطلوب :إثبات أن م هى نقطة تقاطع منصفات زواياه 
البرهان ٠٠:‏ ء٠‏ و قطعتان مماستان .مم ينصف اب ج )١(‏ 
ب ۶ ب ه قطعتان مماشتان .ب م ینصف ا ب ج (۲) 
0 © 
ج ه . ج و قطعتان مماستان, 


.. جام ينصف <( ب ج (۲) 


من ۰۱ ۲ ۰ ۳ ينتج أن 
م هى نقطة تقاطع مٹصفات زوايا المثلگ ‏ ب ج الداخلة 
e ee e e e e e‏ مل مل مل مج ED‏ سس عم كر ع اا اا لا مل مل مل مل عل عد اد اا لا لا ل مل وج شش 
مش۱ ال 7 الشكل المقابل "اذا كانت الدائرة م الَداكلّة للمثلث وب ج تمس أضلاعه 
فی ء ٠ھ‏ ء و أوجداقيْاساتةادّوايا ۱۸ باك 


سه الخ ل هھ 
ی POR DIE‏ قطعتان مماستان 


0 ه) = ٩۰‏ ال لام هب) = ٩۰‏ 
.٠.‏ الشکل ء ب هام رباعی داثری 
وه (جب ) + وه (جء م ه) = ۱۸۰ 
وه لاب ) < ۱۶۰-۱۸۰ 4۰ 
×× ج هاء جا و قطعتان مماستان 
ل (د ج هم) = ۰۹۰ و (د جوم) = ۹۰ 
", الشکل م ه ج و رباعی دائری 
وه (دم هاج) + وه جج = ۱۸۰ .وه (حج) = ۰-۱۸۰ 
٠.‏ مجموع زوایا المثلث أ ب ج = ۱۸۰" 
< وه (<( ) = ۸۰۱1-۱۸۰ +40] = ۱۲۰۱-۲۱۸۰ < ۹۰" 
ن کن ور و ور ور ور و ور ور ور ور ور ور رر ور و رہ رہ وو ماو مأو ماد مأو وو وو وو له مرول مأو ماو 


منتدى وجبه الرپاضبات ر۱.۰) أعراد ( /عارل !د 19 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 
مث" ال : فى الشكل المقابل ١‏ ب ج مثلث خارج دائرة تمس أضلاعه فى ء ۰ ه » و 
أحسب طول ب ج. ۱ ج 
ا سين 
.ب ۶ء ب هھ قطعتان مماستان ... بء - ب ه - ۲ سم 
سه مر 7 ۳ 
٠.٠‏ م ۰.۶ ۱ و قطعتان مماستان .. ( ۶ < (و < ۳ سم 


٭× جاه ء جو قطعتان مماشئنتان .ج هھ < جو = من 
® 


ت سم + ۲ سم = ٤‏ اتم 
.. م جاح ۲ سم + ۲ سم ح ٩‏ سم ب هه ج 
مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله ملهمله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله ملد ملد ماو ملو ملو ملد ملو 
مث" ال : فی الشکل المقابل دائراة م مرسوطة داخل ۸ بج › ( دا ۷۰ 
وه رجب) < ييه" آوجد وه (< صّس ع ) 
لٹ ول 


56ل ب دوي 


۲ 
(م... س ۰ ۱ ع قطعتان مماستان . اس --م ع 
دی (د( س ع ) = و (د(ع س) 2 اا = 
وه ردص س ع ) = +٦٦-۱۸۰‏ 9۵ ] = ۷۱۲۱-۰۲۱۸۰ ۰" 


چاو له بل هله چا له چاو پل هله عله هو هلو پل هل چا له هله هلد هو ہلپ چا پل چاو ملو هله هله چا هو چا لی هلد هلد هله هله ہل هو علو له هله هاو هلو له ماو مو ملو ماو ہل چا مو علیہ ماو مو علو عاو مأو ماو ملو 
مث؛ ال : فى الشكل المقابل : ۸ ۲ ب ح مرسوم خارج دائرة فإذا كان : ( س = ه سم » 
ب س = ۰ سم . ص د = ۷ سم أوجد محيط ۸ ( ب ح . إذا كان طول قطر 
الدانرة ۸ سم آوجد مساحة ۸ م( ب ح ۱ 
تلفكت سح الخ كل 
.. سس ٤‏ قطعتان مماستان للدائرة م عند ن. ع س 
سيت اع 
بالمئل ب ص = ب س = ٦‏ سم ء 


۳ 8 9 ۱ 7 ص 
منئرک توجبہ الرباضیات دہ اعراد م /عاد 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


حص = جح ع = ۷ سم 
.“. محیط ۸ ( باح = ؟ ( ٩‏ + + ۷) < ۳۲ سم 
مساحة ۸ | ب ح 
= مساحة ۸ م ب ح + مساحة ۸ م ب م + مساحة ۸ م م ح 
وو ب اح × ى, + ل × اب × ہ + x‏ داح ءابق 
+ × لش × ( ابه اب + اج )=+ ٤ x‏ ۱۳ + ۱۱+ ۱۴۳) 
Vf =F" xf‏ سم" © 


سد وت ون 0 ود یں ود و وو بت وع 


مته ال : فی الشکل المقابل : FY‏ بنیگہڈٹ مشترك للدائرتین ۰۳ رہ و طولا نصفی 

قطریهما ۱۷ء ۸ سم على الترتیب. م رم = 4١‏ سم آوجد طول زب" 

ال( 

© 
نرسم بمج هب 
٠‏ ح - 0-۸-۱۷ بيو 2 
من ۸ م رہ ح " بإلنتخدام نظرية فيثاغورت " 
ينتج : رہ ح = 4۰ سم ۶ م باح 4۰ سيم 
ف 


Noe‏ مله مله ملو مله ملو کت ہا ماه ملد ماه مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله ملد مله مله مله مله ملو مله ملو مان مو ملو ملو ملو ملو 
۲ 0 


© 
١‏ أكمل ما یأتی ۱ ۔ 
؟ ) قباس الزاوية المحصورة بین مماس و نصف قطر مار بنقطة التماس - یں" 
۳ ) إذا كان ل, ء ل, مماسان مرسومان من نهایتی قطر فى دانرة فان ل٦‏ ل, = 
٤‏ ) المستقيم المار بمرکز الدانرة والنقطة المرسوم منها المماسین خارج الدانرة يكون 
ور رٹک لوتر التماس لهذین المماسین ۱ 
)٥‏ إذا مر مستقيم بمركز دانرة ونقطة تقاطع مماسين لھا فانه ینصف كلا من ہجرد 
)٦‏ الدانرة الداخلة لمثلث هی الدانرة التی ۰۰۰۰ 
۷) مركز الدائرة الداخلة لأى مثلث هو نقطة تقاطع ۰۰۰۰ 


يعرف وا قان ئ0( آعراد (/عایل له ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


؟ - أختر الاجابة الصحيحة من بين الأقواس : 
١‏ ) المماسان المرسومان من نهايتى قطر فى الدائرة يكونان ۰۰۰۰ 
[ متقاطعان ؛ متعامدان ؛ متساويان ؛ متوازيان ] 
؟ ) عدد المماسات المشتركة التى يمكن رسمها لدائرتين متقاطعتين ۰۰۰۰ 
١ 1‏ ¢ ( ¢ ۳ ۶ ۶ 
20 1 متعامدان [؛ متساویان ا؛ متوازیان ] 
٤‏ ) عدد المماسات المشتركةالتى يمكن رسمها لدانرتین متباعدتین ۰۰۰۰ 
1 1 ¢ هن ¢ ۳ ٤ ٤‏ ] 
5 ) عدد المماسات المشتركة التی یمکن رسمها لدائرة من نقطة خارجها ۰۰۰۰ 
٤ ١ 1‏ ¢ ¢ ۳ ۶ ۶ [ 
۷ ۔ 7 5 
)٦‏ عدد المماسات المشترکه التى يمكن رسمها لدانرة من نقطه علیها ۰ ۰۰۰ 
TE ۴ ۶ ۲ ٦‏ 8 
5 5 © 6 
۳ - فى الشكل المقابل : 
م ب حاء شكل رباعى أضلاعة تمس الدائرة م 
التى طول قطرها ٦‏ سم هھ =4 سم ف 
ص ه = ؟ سم ء س ب = م ع £ 
5 ( و = ۳ سم أثبت أن : اب + حدعء = | ء= حب 
ثم أوجد : محيط ومساحة الشكل (اب جتاء 


: فى الشكل المقابل‎ - ٤ 
5-7  ةرئادلل او ٭ے قطعتان مماستان‎ 
بحيث ۲ب حم ء رسم ء ح فقطع الدائرة فی ه‎ 
آثبت أن ۸ ۶ هب قائم الزاوية‎ 
: فی الشكل المقابل‎ - 
2 !ب < قطعتان مماستان للدائرة م »ا ۶ 3ن‎ 
۱ الاصغر › رسم مماس للدائرة عند ء فقطع م ب‎ 
وح فى هاءو على الترتيب‎ 2 
أثبت أن : محيط ۸ ( هو = ۲ (ب‎ 


ا ہت قو 


منثرى توجبه الرباضبات 3 أعداد (/عاو 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


الزاوية المماسية 


تمهيد : فى الشكل المقابل : 
< ح م ب زاوية محيطية ضلعاها طإح . ( ۶ 
و قوسها حء ١‏ إذاكان (ب مماس للدائرة عند م 
٤‏ و دار أحد ضلعى الزاوهة المحيطية 
و لیکن مح مبتعدا عن (ء حتى أنطبق على مب 
ينتج من ذلك : أكبر زاوية محيطية فى القياس ء 
و تسمى < ۲۶ ب زاوية مماسية و هى 
حالة خاصة من الزاوية المحيطية و بالتالى يكون : 
۱ .پچ 
بر دوب یروج 


الزاوية المماسية : 
هى الزاوية المكونة من إتحاذ شعاعين أحدهما هماس 
للدائرة والآخر يحمل وتّرآافى الدائرة يمر بنقظة التماس 
۰ قياس الزاوية المماسي کی نصف قياس إلقودن 
المحصور بين ضلعيها ب 
ففى الشكل المقابل : ی رجبمح) + ره بك ) 


مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله مله ماه,مله ملو مله مله ماه مله ملو مله ملو مله مله مله ملد مله مله مله مله مله مله مله مله مله ملو مله ملو مله ملو ملو 
نظرية : قياس الزاوية المما ي جكوى قياس الوب للمحيطية 
المشتركة 
معها فى القوس 
: < بح زاوية مماسیةء < ء زاوية محيطية 
(ثبات أن :وه ( < (ب <) - ل( < ء) 
البرهان : واس !اب ح زاوية مماسية 
. وه (< ۲ب ۶) = ی 


> وه(<ء) =+ ل( ب ) (۲) 


سض سید اریاقات )£ آعراد (/عایل اد ۸9 


مذكرة شرح اهنرسث الصف الفالت العرادی الفصل الرراسی ۱ 


من (۲(۰)۱ ) ینتج أن : وه ( < ب د) د وه (< ۶) 
نتيجة : قياس الزاوية المماسية یساوی نصف قياس الزاوية المركزية المشتركة 
معها فی القوس 


فى الشکل المقابل : ب 
( حماس للدائرة سر ب وتر التماس / 
“. مه(< ب د )دنل( < ۶) 
و (<ء) = ییر<۱مب) 
ح م 


٭ مه(< ب(ه) = ۲9 ب) 
NN‏ مأو مأو مأو ماو مأو مأو علو مأو مأو مأو مأو ماو ملو مو مأو مأو مو ماو مأو ماو ماو مأو و ماد وروا ماد مأو ماو مأو مو ماو مأو ماو مأو مو مأو مأو علو ملو ماو مأو ملو علو مأو ماو مأو ملو ماو مأو ماو مو 
تدريب : أوجد قيمة س بالدرجات فى كل شكل من الأشكال الآتية : حيث ۲ ب مماس 
للدائرة ‏ 


ه 


بے 


ENS 


| 2 


چاو جا چک هله ملو له چا پل چیہ چا جو چیہ ملو چا چا چا هله چیہ چاو چا چاو پاپ چاو ملو هله هله چاو چاو له ہآ هله چا هلا مله چا هو ملو چا هلد چا مو چیہ چان هو ماو چا هاو چا مو مأو ماو پل ماو ماو مأو جا ملو 
مثا ال : فى الشكل المقابل ۲ ا ۱ ج مماسان للدائرة م عند ب ء ج 
وه (ذب ء ج) = ۷۰ آوجد بالبرهان وه < ) 


وه (< ج ب ) = وه (< ب ۶ ج) 


منئری توجبه الرباضیات ۱۰۵) 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 
[مماسية ومحيطية مرسومة على وتر التماس] 
پر رد جاب ) = PV.‏ 
ب . ( جمماسان .. ( ب < روج 
0( ۱ )2 ۰( ب )۲۰52 
وه ”)= ۱۸۰ - ]۷۰۱ ۷۰4 °[ = ۱۵۰-۲۱۸۰ °= 
کت( 
مث" ال : فى الشکل المقابل ‏ سن هماس للدائرة عند ( » 5 |/ م 
إثبت أن الشكل ء ب ج ھا زرباعی دائری 
الحفل 
سه ® 
:.* | س مماس یل (<س (١‏ ب ) له( ج) (۱) 


ےپ ہپ ® 
٠+‏ س //ء ها له" وريد" ب ) = روا٩‏ ه) (۲) 


من (۱ )۲(۰ ) ينتج أن 2 
وه رد ء ه) وه (<ج) [خارچة تساوی المقابلة للمجاورة لها ] 


۲ ۱ 
". الشكل ء ب ج ها رباعی دائری 7 
NNN‏ ملد مله مأو مله ماه مله ملد مأو ملد مأو ملد ماو مله ہا ےر کوشا ہر و ہوا ہو و ہو مأو مولي تياو ملو ماو مأو ماو ماو ملو ماو مو ملو مو ملو مأو مأو مأو 


مذ۳ ال : فى الشکل المقابل | س مماس » وه ,(<س ب ) حي كيء 
وه )3<( ب ج) = ۱۱۰ اوجد : وه دج ءب ) 
الد ل 
۰۲ س مماس .. وه (<' جاب ) = وه (< س "ب ) < 4۰ 
۔× مجموع قیاسات زوایا ۸ ( ب ج = ۱۸۰" ب 
.ف ( < ب إج)ے 1۸۰0[ 11۰0+ 40 ] = ۱۵۰-۱۸۰ < ۳۰" 
> وه (< ج ء ب ) = وه (<ب ( ج ) [ محیطیتان تشترکان فى القوس ] 
کر ہا ےہ 
له مله CG SGU EUS TET‏ ملد مه ملد سے مله پچ پچ 7 472ل 72 E kT ECSU EG‏ 


تی وا اقات پ خر آعراد (/عاول له ۸9 


مذكرة شرح اهنرسث الصف اللثالے العرادی الفصل الرراسی ۳ 


سه س 
مث ال : فى الشكل المقابل مب › | ج مماسان للدائرة عند ب » ج » جاب -ح جاء 
إثبت أن وه (<( ب ج) = وه (<ء ب ج ) 
وإذا کان وه رد ج ه ء) 21١١١-‏ أوجدى رد () 


الكل 
۰ وب“ مماس 


دی (< | ب ج) = ی (دج ءب) (۱) 
۰ جاب = جع ® 
وه رحب ج) = و (چءب) () 
من ۱ ۰ ۲ ينتج أن و ( < ب ج) - وه (<ء ب ج) وهو المطلوب (۱) 
إذا کان وه (دج هاع)2 ۱۱۰ م 
".وه (دج ب ء۶) 5 ۱۱۰-۲۱۸۰ د ۲۷۰ 
لان ب ج ھ ء رباعی الذي '. وه الاب ج) = "۷٦‏ 
( 3ب ( جا مماسان یلد( ب ج ) ی وام جب) -./” 
=I ۱۸۰۱ = [° +۷۸[ - ۱۸۰ = )(5( J <‏ 
ا ہر و را 1 لال و ا اع یت رتس 
مهال : فى الشكل المقابل س اج مماسان لدان عند ص , ٤‏ 
» وه ردص س ع) = ۸۰ ا وني" اهل ع ) = ۱۳۰ اثبت أن 
(۱) ع هدعص () سع / ص ه 0 
الخ ل 
۰۰ س ص . س ع مماسان ۱ 
:ا ىه( س ص ع ) = وه (< س ع ص ) == ۰۱ 
ر (دص هع ) = و (< س ع ص )= ۰۰ 
٭۔٭ الشکل ل ھ ص ع رباعی دائری 
نه (دل) + ی (دهص ع) = ۱۸۰ 


منئری توجبه الرباضیات ۱۰۷) 


مذكرة شرح اهنرسث الصف الفالت العرادی الفصل الرراسی ۳ 


o 


o = ۰ 5 = ) وه (< هھ ص ع‎ ٠ 
له رخص هع )عدن رده ص ع) .. ع هادع ص‎ 
] [وهما متبادلتان‎ ٩۰ - ) نه (<س ع ص ) - وه (<ه ص ع‎ 


سپ س ع // ص ه 
چاو چا چک هله ملو له چا چا هله چا جا جا چا چا پا چا هله چاو هأ له على ہیاپ چاو مله هله هله هون هلد مأو ہآ چاو چا هلا هله چپ هو ماو چا چاو چا مو چیہ چان مكو ماو چا هاو چا ملو چیہ ماو پل ماو ماو مأو ماو ملو 


مث ال : فى الشکل المقابل ورم "و بایمسان الدائرة عند | »ب . 8ب// جع 
بن رد ءج) و ں (درجء) :و 
آوجد : وه (<( ب ج) ؛ وه (< جب ه) » وه (<( و ب ) 
اا وهل 
٠.‏ الشکل م ب ج ء رباعی دائرى ‏ 
وه (د( ء ج) بای رد( ب ج) > ۱۸۰ 
ق (د( ب ج ) = ۰ ۰۱۷ ۱ = ۸۰ 
5 ® 
فى ۸ ( جاء 
و ردب ۲۰۱-۲۰۰۱۰۱۱۱-۶ 2۵ ب 
٠:‏ بجع .و بلاج ) ںی رکا ويم« متبادلتان] 
۱۳ 
و (دجب ه) = ی (حب إ ج) ےہ" 3 
تقزر بو 2 ۱۸۰ ۰۰-۳۸۰1 Ia‏ 
و (دو ب )= ي ركوب )۰ 
> وه (د ( و ب) = ۱۸۰" - ]۵۱+ و] ‏ ۱۱۰۱۸۰ < ۸۰ 
لو چا بل هلد چا له هلو پل هله چا له جا چا چا چا له هله چاو چا له چو چا چاو لی هله هله چا هلو له علا هله هلد عل هله چا چاو چا مإ هله چا ملو هله چا پل ملو چا چاو چا چا مو عاو ہل ماو ماو جا ماو ملو 
مث" ال : فی الشکل المقابل 7 ب“ ۲ ج يمسان الدانرة عند ب »ج ۲+ //ب؟ 
> وه )<0( ) = 4۰ آوجد وه (<( ج ب ) › ی رده ج ء) › ثم آثبت أن ج ب = جاء 
الفح حل 


منئرگ توجبه الرياضيات آعراد م سکا 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


د جح تو هه 
.* م ب . | ج مماسان “. مب ح لاج 


ل (<( جب) دي (< ب ج) = گل = ۷۰ 
وه (دج ء ب ) دن( (ب ج) 37١‏ 
جه کے 
۰ ج |// ب ء۶ 
ر (<ج ب ء) = ر ( ا( جب ) = ۷۰ [متبادلتان | ې 
.ىه (ده ج ء) = وه (داج ب ء) = ۷٠‏ [مماسية ومحيطية] و 
® 
فى ۸ جب ء۶ ہبی (دجب ء) = وه (دج ءب ) -۷۰ .. جاب =جء 
وچ کی کی کن کن کی کا کک ہی ر کا کان کان کر از ا کان کا جک ا ا کی ںات کا ہی کی کی کا کی کی کا کا کان کی و و کی ہو ہہ کا ہو ہی ا ای و و وش م ماد 
۱ ۲ سم ج ی ا 
مش۸۔ال : فى الشكل المقابل ج ء مماس للدائرة عند ج 2 ء ه // اج 
اثبت أن ب هاجاء رباعی دای 

الد کل 


۱ 


. اج مماس 

۰ وه (ذب ج ۶) = مه (<۲) [مماسية وُمحيطية 

۵ ۶ 

ی (دب هھ ء) = ی (8 ۲ )[ متناظرتان ] 

من ۱ ۲ ينتج أن 

ره (<ب ج ء) = ر (ح با وم 

[ وهما مرسومتان على (قاعدة.وااكدة وفى جهة واحدة] 

... الشكل ب ه ج ء رباعى دائرى ٠‏ 
وس با کل لا نی کن کک کک ن ن ا ن ا کک کک ن ن نک ں کی لا مه کل ت 44و وو نو تیر شش رشو شی 
مشهال : فى الشکل المقابل اب قطر فى نصف دانرة ء ج و مماس 3۶ ۱۳ ب برهن أن 

(۱) الشکل م ء ه ج رباعی دانری (۲) ۸ و ج هھ متساوی السافین 
(۳) عين مركز الدانرة المارة برووس الشکل ( ء ه ج 
الخل 

و٠٠‏ ب قطر .. وه رده جاب ) = ۹۰" 
بھء ا اب ب۔یا(دھء١)-:۹ٴ‏ ۱ 
.> وه (< ج ب ) + وه (<ه ۶ ۲) = ۰+ ٠۸۰-۹۰‏ 


منئدی توجيه الرباضبات رت ساد 


مذكرة شرح اهنرسث الصف الفالت العرادی الفصل الرراسی ۳ 


+ الشكل م ء ه ج شكل رباعى دائرى 
“.ىه ذو ج ه ) = وه (< ) [مماسية ومحيطية ](۱) 
. و (جو ه ج ) = و (<() [خارجة عن الرباعى الدائرى ](۲) 
من ١‏ ۰ ۲ ينتج ان وه (< و ج ه ) = وه ( ٠١‏ و هاج ) 
۰ ۸ و ج ه متساوى الساقين 
77 1 1 1[ 1[ 7 1 1 تر ROEDER‏ 
مش. ١ال‏ : فى الشکل المقابل 6۱( وج مماسان للدائرة م » وه (جب( ج ) < 4۰" 


آوجد رہ (< ( ب ج ) ۰ یہ وپ ء ج) وه (<( مج ) 
اا ويل 


DIA‏ ھی 

ره (د( ب جک رد |جب ) 3 چ = ٠١‏ 

و (ذب ء ج ) = و( <" ج ب ) [ معاسية و 

.وه (ذب ء۶ج) = ۰۷۰ از 

٩۰ (ج مماس »مج نطف قطر اق (حمجا())-‎ ٠: 

م ينصف حا ب وم ...ا ئلم | ج) رر( مت ) = ۲۰ 

> ىف ( دم مج) = ۲۹4۹۰-۱۸۰ ] = ۱۱۰-۱۸۰ 2 ۲۷۰ 
و0 وا وگنہ معد عع حو پیک سو 
م۱3« ال : فى الشكل المقابل ٠‏ ء مماس للذائرة م عند ( ب ج قطر و فب ء ا ۶ 

إثبت أن : وه (<' ب ء۶ ) = وه (<' ب ج) 
الل 

ب ج قطر .ی (دب(ج) = ۹۰ 

ءمماس ی (دء (ب) ی (د( جب) 

۸ ۶۱ ب. ( ب ج فیهما ب 

(۱) وه (<( ۶ب ) = ی ركب ( ج)< ٩۰‏ 


(۲) وه (دء ۱ ب) وه (<(جب ) ایح ا 
کی سید ااا دخ أعداد (/عایل د ۸9 1 


مذكرة شرح اهنرسث الصف اللثالے الدعرادی الفصل الرراسی ۱ 


م۲ ١ال‏ : فی الشكل المقابل ١ء“‏ مماس للدائرة م عند | ۰ ىو (<ه) = °۳۸ 


۲ج وجد : وه (د( ب ج) 


الخ ل 


۰( مماس ی (< ويم ب) دن (جھ) - ٣۸‏ 
سم سے © 
.» ۶ب ج 31 


® 
و.. رد ب ج ) = وه (ذو ( ب) [ متبادلتان ] 


۰ وه (<( ب ج) = ۱۳۸ 
NNN‏ ماد ملد ملد ملد ملد ملد ملد ملد ماه ملد ملد ماه ملد ملد ملد ملد ملد مأو ملد مأو ملد ملو ماه مأو مأو ماو ماو ملو ملو ملو 
مذ۱۳ال : فی الشکل الفقابل م ء ن دانرتان متقاطعتان فى ( ء ب ٠‏ ھ جہ: ه۶ مماسان 
إثبت أن : (۱) ره قیاع + ںہ ریش = ہہ (< ج ۶۱) 


(۲) الشکل إجد ھی زباعی دانری 
الخ 3 


۰ج مماس 

ھی (زدھ ج ۶) = ره ردج ٹک (۱) 

)۲(( ) و» (ذه ء ج) < و» (<ء ( ب‎ ٠ 

بجمع (۲(۰)۱) ينتج أن ه 

وه (دهج ء) + و (ده ء ج ) دن (<جاء) + ی (< ب) 
.وه (<ه جع + وه (اه ء جم) = وه ردج ۱ ء) [ وهو الطلوب آول] (۲) 
وه رده) + وی (<ھ ج ء) + و رده ء ج) < ۱۸۰ ؛) 

بالتعویض من (۳) فى (4) 

GE‏ ره( )كد 


... الشكل ( ج ه ء رباعی دائری 4 
منثدى توجبہ الرباضیات 3۱1 اعراد (/عایل لا ۸9 ا 


مزگرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


عکس النظرية : إذا رسم شعاع من إحدى طرفی وتر فى دائرة بحیث کان قياس 
الزاوية المحصورة بين هذا الشعاع والوتر یساوی قياس الزاوية المحيطية 
المرسومة على نفس الوتر من الجهه الأخری فان الشعاع یکون مماسا للدانرة 
ففی الشکل المقابل : 


إذا رسم مء من أحدى طرفى الوتر ب فى الدائرة م ١»‏ ب 5 
وكان : نه ( < ء بدي (< حب) 
فان : و۶ مماس للدائرة ر ١‏ 


یی لا سای می سای سای سای می مأو سای سای سای می حا حا سای سای سای ما سای مأو کا سا ما می اج ما سای سای مأو مأو بل سای مأو سای ماو سای مأو سای ماو سای می می مو ما می مأو مو ما ماد مأو مو ماو ماد 


تدریب : فى كل من الأشكال التالیة بین أن ء مماس للداترة التى تمر برؤوس ۸ ( ب حہ : 


0 ”1212# 
مش ال : فی الشکل المقابل اب ج ء شکلرژباعی فيه ( ب = ۰۶/۸ وه (<(م < ۸4 
وه (< ب ج) = ۲ اثبت أن إل ج مماس للدانرةالمرة لِنقط م( .پ ۶ 
الد إل 


مه + اب - ۱ 
۰ ی (درب ء۶) ی (د( ۶ب ) ا = 
٠‏ ی (د( ب ج) - ۱۳۲" 


۰.۰ وه (دء ب ج ) = ۱۳۲ ”'_ ۲۸ 


رہ (<ء ب ج ) = وه (<( ) .. ب ج مماس للداترة المارة برؤوس ۸ ( ب ۶ 
رو و وو رو ور و و ہو و رو ما لو بل ور ور و و و ملاعلا ملاعلا و بل و وہ وو بل لا لا ما ملا باعل ترود مأو مأو ماو 


منئرک توجبه الرباضبات آعراد ( /عاد 


مذكرة شرح اهنرسث الصف القالت العرادی الفصل الرراسی چا 


مث" ال : فى الشكل المقابل ( ب ج مثلث متساوى الاضلاع ٠‏ ء // جاب 
إثبت أن : ۲ ۶"مماساً للدائرة المارة برؤوس ۸ ب ج 
| 
فی ۸ (بج 
٠‏ ماب دب ج = | ج 
مد اف (حب ( ج) یه (حب)-ں, (حج)- 5۰ 
۶۰ج ب 2 
۰ وه (جء (ب ) = ي ركرب) [ متبادئتان ] 
و (<ا ء۶ "ب )= هه 
یں (حہ (ب) = ي (<ج) 


2 ۲ ع مماساً للدائرة.المنارة برؤوس ۰ (ب ج 
NNN‏ 


مث" ال : فی الشکل المقابل اھ //ء بت وب ۱ ه) هی (د ج) = ۱۱۰ 
٠‏ ب = مع إثبك"أن(١)‏ الشکل أ ب جاه رباعی دائرى 
(٢.‏ م ه مماسا للدائاةالمارة برؤوس الشکل ( ب جاع 
الل ي 
۰.۱ ۵ ۱ ۶ ب ۰ و (ده ( ب )خی در ب ء۶ )ي [ متبادلتان ] 
!۶ .وه (ذابء)ج دی (ذ۱ءب)-9۶ 
۵ ۵ 


وه (رذب ( ج) = ۰ 1 ۵۵ + [oo‏ = ۱۷۰۱۱۱۱۸۰ 


"وه (جب ۱ء) + وه (لحج) ء۷۷۰ ١٠١+‏ ۲۱۸۰ 
", الشكل ( ب ج ء رباعی دانری 


ھی (ذه ( ب ) < وه (|د ۶ب ) 


- 2 ل 7 1 ۳ 
,۰ ١م‏ ھ مماسا للدائرة المارة برؤوس الشكل | ب ج ء 
ملا مل مل مل ملا جل جل مله جل جل جل جل جل مله جل جل جل جل جل ملا جل جلا جل جل جل ملا جل جلا جل جلا جل ملا مل جلا مل ملا ملا ملا جلا مله مل جل ملا ملا ملا ملا جلا جلا جلا مل 


با تسین از بای 0۱۱۳ آعراد (/عایل له ۸9 


مذكرة شرح اهنرسث الصف اللثالے العرادی الفصل الرراسی ۱ 


مث ال : فى الشكل المقابل 1ب م ج“ قطعتان مماستان › وه (١(‏ )= ۳۰ ۰7 
جاب دجاه (۱) اثبت أن ب ه // ١‏ ج (۲) اوجد وه لاجاء ه) 
(۳) إثبت أن ج 2 مماسة للدائرة المارة بالنقط ١0‏ ٠عب2ءعج‏ 

۱ 

ہہ بے اج .ی لدب ج) ی رد( جب) 22 دون" 

ی (جب هج) = ولأ ب ج) = ۷۵ [مماسية ومحیطب] 

۲۷۵ < ) جاب < چ ه لین دج ب ھ) = و دج هب‎ ٠. 

® 


ہی (د ھب ج) = ني رچاریکج) 

ب ھ// ج [ وهو المطلوب أولا ] 
٭٭الشکل ب ج ء ه رباعی دانری 

وه (دج ب ۶+ وه (<ج ۶ هم ۱۸ ۳ 
ل (لاجاء ه)<۰ لالد ۵ Noo‏ 


0 5 ب ج ه)- ۰ ۵1-7۸ ۷۔٥‏ ۷- ۰ ۳ 


ر (<ب ج ه ) = ره (< () 
له 
.جه مماسه للدائرة المارة بالنقط ۱ > بپ ء جا 
OD DL‏ رر وس ھت aS‏ 


مشه‌ال : فى الشكل المقابل | ب ج 0639۶ باج مرسوم داخهائرة وب د ای 
وه رد ج) = ۱۱۰ وه (د( ءس ) < م۵ (ثبت أن ء مرو مایم للدانرة عند ء 
الد قل 

ب٠‏ ب ج ء شکل رباعی دائرى 
وه (<() +ں (<ج)= ۱۸۰ 
١‏ وه ( < ) = ۱۸۰ ءال ۷۰ 
2 ۸ بء مب دح دومع ۳ 
ہی (۔ط ب ء) = ن ٦<)‏ ءب) تور دوه 

ىه (د( ب ۶) = وه (<( ۶ س ) 


تعاس فان للدائرة علد مين 5 
منثرى توجيه الرباضبات ( ۱۱۴( أعراد (/عایل لا 9ل ا 


o 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 


منت ال : فى الشكل المقابل بے 1ج قطعتان مماستان وه (١ه)‏ = ۰7۱۱۰ 


4 1 سح و ۰ 
انبت ان(۱) ب ج ینصف د مب ۶ 


و ردب ء ج) = ۷۰ 
وروي مو م 
(۲) ج ء مماس للدائرة المارة برؤوس ۸ ( ب ج 
الل 
۰ ب ج ه ء شکل رباعی دائری .وه (دج ب ء) + وه (< ه) = ۱۸۰ 


وه ( اجب ء) = ۸۸۰ ۱۱۰ = ۲۷۰ 

سه ê‏ 5 
٣٥‏ پ مماس ۰ (<( ب ج) = ر (< ب ء ج) <۷۰ 
ر (د( ب ج)ےں ردج هه 


حه یھ 
“لاب ج ینصف د ( بيع 
. اب ۱ج ںقظعتان مماستان 
وه (< ب ج) = ر )جب ) < را 
(FS) U‏ - ۱۸۰ - ی 0۷۰- ۰ ۴ f‏ 
فی ۸ ب جاء وه ( جاج ) = ۷۰۷۰-۱۸۰ ]ده 6 

® ١ 

ر ( ب ج ء) = وه زد ® ؛ 

© ب ج‎ ١ جع مماس للدائرة المارة بلاز و شآلمثلث‎ .٠ 


NNN‏ ما ماج ماج مو مأو مو مو مو مو 
® 


م۷ ال : فى الشکل المقابل ( ء ینصف < پا ( ج 2 
س 
إثبت أن ب ه مماس للدائرة المارة بالنقط | »ب »›ء 


الك ل 


® 


سح 
٠.‏ (ه ینصف < ب م( ج 


.ل رذب ( ه) ع< له رذج (ه) (۱) ب 
وه هدهب ج) = ن رذج زه ) 
محيطيتان مرسومتان على نفس القوس ] (۲) 
من ۱ ۰ ۲ ينتج أن یہ (<ھب ج) = ر (لاب (اه) 
ت ف همان للذائرة المار و ناف ( » ب ‏ ۶ 


منئرک توجبہ الرباضبات )١1١0(‏ أعداد إ/عاء اد وار 


مذكرة شرح اهنرسث الصف اللثالے العرادی الفصل الرراسی ۳ 


مثا ال : فى الشكل المقابل ( ب قطر فی الدائرة ن » ن ج نصف قطر عمودى على ( ب 
إثبت أن : 7 ج> مماس للدائرة الخارجة عن ۸ ج ء ه 
۱ 
فى ۸ إنجہ »ان =نج .وه (دان ج) < ۹۰ 
سر وھ سر رپ رجہ 
<< انج)= وړ ری (( ج)< ٩۰‏ 
وه (< ( هج) - سر چ) - ےت 
۰ رح إجن) = U‏ (جیط۱) ۱ 
۰ م ج مماس للدائرة الخارجة عن ۸ بج ء ه 
ماو ملو ملو ملو ملو ملو مو ملو ملو ملو ملو ملو ملو ملد میاه ملو مله ھجب نے ہنع یھ یی ملو ملو ملو ملو ماو ماو با بل بأ چا چا چا جا 
مثه ال : فى الشكل المقابل : ۲ ب قطر فى الذاتوؤة م » ب ج وتر فيها رسم 
مماساً يقطع ( حا فی ل (< حر ۶ب ) حا 4" 
أثبت أن : م ب مما للدائرة المارة برؤوس ۸ء ب ح 
آلہ ___ل 
٠‏ أب قطر فى الدائرة م ب مماس لهام 
> وه( < (ب ء) < ۹۰ ۴ 


“نه (دحءب) ٤=‏ بت ري( < ب(ه) = 9۰ 
.۰ب قطر فی الدانرة 

ل( < (حجی) ۹ ل( < اب ح) ده 
وه (ح (ب خ) عدن رح < ۶ب ) 

۰ ماب مماس للداترة المارة بروژوس ۸ ۶ ب ح 


لا لا و مأو مأو مأو کان ملاعلا او اومان مأو مأو کی کا ا کان ملاعلا ملاعلا کی کا کا ماو ماو مأو کان کان و کا کان کان ہو رہ ہو ہو ہو رو ہو ہو ہا و وش و وش وو 


منئرک توجبه الرباضبات أعراد (/عایل لد ۸9 


مذكرة شرح اهندسة الصف التالت الا عرادی الفصل البراسی الثاني 


۹ أكمل ما يأتى : 

۰۰۰۰ الدانرة الداخلة لمضلع هی الدائرة التی‎ ) ١ 

؟ ) قياس الزاوية المماسية = ۰۰۰۰ قياس الزاوية المركزية المشتركة معها فی القوس 
۳ ) قياس الزاوية المماسية = ۰۰۰۰ قياس القوس المحصور بین ضلعيها 


بت فی الشکل المقابل : 7 
طبس ح مماسان لدانرة 
فلذا کان مج // بء › 7(٥‏ ۰-0۲" 
آوجد : وه ( < و ح-ع) هھ ١‏ 


۳ - فی الشکل المقابل : ر 
ب حر مثلث مرسوم داخل دانرة 
3 م و مماس للدائرة › ۶ ۵ مو 
أثبت أن : الشكل ب حاء ھ رباعی:ذائری 


: فى الشكل المقابل‎ - ٤ 
باح مثلث مرسوم داخل دائرة‎ 
= مماس للدائرة فإذا كان ( ب‎ ۶۲ > 
ع// ب ح‎ ۲ ٠ آثبت أن‎ 


- فی الشكل المقابل : 

دائرتان متماستان من الداخل فى 3 اس مماس مشتر 
اب | يقطعان الدائرة الصغرى فى ب › ء 
ویقطعان الدائرة الکبری فی حء ه على الترتیب 


أثبت أن: بءاا حه 


منثدى توجبه الرباضیات ۱۱۷) 


مزگرة شرح اهندسة الصف القالے الا عرادی 


: فی الشکل المقابل‎ - ٦ 
< اب مج وتران فى دائرة ۰ ء منتصف ب‎ 
: ب ه مماس للدائرة آثبت أن‎ ¢ 


)١(‏ الشکل ب ه و رباعی دائری 
( ۲ ) و ه مماس للدائرة الخارجة للمثلث ۲ ء و 


® 


۷- فی الشکل المقابل : ۳ 
له (< ۲ب )= و (< ب‌ه <) < ۹۰ 
> ء=ءب »م و ووب آثبت أن : 
)١(‏ الشکل ء و ب ه رباعی دانری ۱ 
(۲) هو مماس للدائرة الخارچة للمثلث ب ح ه 


م ب‌مماس للدائرة ر وح مماس للدائرة رہ › 


)١(‏ أوجد قياسات زوایا المثلث ب ح ام 
(؟) أثبت أن الشكل ۲ باه ح رباعی دان ر 


: فى الشكل المقابل‎ - ٩ 
(ب = ۰ 53۶ بح‎ 


له( < ه) ده D>)‏ (ءب)ع ۸ 


اك ١‏ 1 آض,. ب 
اثبت ان 7 يمس الدائرة المارة برؤوس المثلث م ب ۶ 


: فی الشکل المقابل‎ - ٠ 
ب ح مثلث مرسوم داخل دائرة فيه اپ دامح‎ ( 
ود بها الأصغر رسم للدائرة المماس و‎ ۶ ¢ 
فقطع فى هھ » رسم ء ۾ فقطع باح‎ 


ب حہ فی و > آثبت أن : ه ء - هو 


منثدى توجبه الرباضیات ۱۱۸) 


کار ار اک 


ی ( < ب ه ء ) < ٦‏ ن (< ح ه ء ب 


الفصل البراسى الثاني 


مذكرة شرح اهندسة الصف الثالت الا عرادی الفصل البراسی الثانی 
۱ - فى الشکل المقابل : 5 
دانرتان متماستان من الداخل فى ۸ ا - 
وتر فى الدانرة الکبری یمس ۲ ب الدائرة الصغری 
فی و . طاب یقطع الدائرة الصغری فی ۶ 
> ۲ ح یقطع الدانرة الصغری فی ه آثبت أن : 
(۱) بح/ ءھ 
(؟( د( < ۲ باک میں ( < ح بل ) 


© 


۲ - دائرتان ‏ ء رہ متقاطعتان فى ( ب .رشم مح مماساً للدائرة م يقطع الدائرة 
رہ فی ح ء رسم."ب ء مماساً للدائوّة رہ يقطع الدائرة م فى ۶ 


أثبت أن :م ۽ //"ه ب 
® 
٠‏ ۳ 


آعراد (/عاو ادوار 


منثرى توجبه الرياضيات 


